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Chương I : 
ỨNG DỤNG ĐẠO HÀM ĐỂ KHẢO SÁT 
- VÀ VẼ ĐỒ THỊ CỦA HÀM SỐ 


A. KIẾN THỨC CÂN NHỚ 
1. TÍNH ĐƠN ĐIỆU CỦA HÀM SỐ 
Hàm số đơn điệu. Cho hàm số f xác định trên l, với I là một khoảng, đoạn hoặc 
nửa khoảng. 
+ f đồng biến trên Ï nếu với Vx,, x,cl,x,<x, =f(x,)<f(¿) 
+ fnghịch biến trên I nếu với Vx,, x; e Ì, x¡ <x; = f(x,)> f(%;) 
“Điều kiện câu để hàm số đơa điệu 
Giả sử hàm số f có đạo hàm trên khoảng I. Khi đó: 
+ Nếu hàm số f đồng biến trên I thì f(x)>0, Vxel 
+ Nếu hàm số f nghịch biến trên I thì f(x)<0,VxlÏ 
Điều kiện đủ để lhàưn số đơn điệu 
a) Giả sử hàm số f có đạo hàm trên khoảng Ì 
‹Ổ Nếu f(x) >0, Vx e Ivà f{x) =0 chỉ tại một số hữu hạn điểm của I thì 
hàm số f đồng biến trên I. 
- Nếu f() <0, Vx e Ivà f{x) = 0 chỉ tại một số hữu hạn điểm của I thì 
hàm số f nghịch biến trên I. 
‹ Nếu f(%x) =0, Vx e Ithì hàm số f không đổi trên I. 
b) Giả sử hàm số f liên tục trên nửa khoảng [a; b) và có đạo hàm trên (a; b) 
‹ Nếu f{(x) >0 (hoặc ff{(x) <0), Vx e (a; b) thì hàm số f đồng biến 
(hoặc nghịch biến ) trên nửa khoảng [a; b). 
- Nếu ff{x) =0, Vx e (a; b) thì hàm số f không đổi trên nửa khoảng [a; b). 
2. CỰC TRỊ CỦA HÀM SỐ 
Điểm cực trị. Cho hàm số f xác định trên tập hợp D (Dc R),xạ cD. 
+ xạ là điểm cực đại của hàm số f nếu tổn tại một khoả ng (a; b) 
sao cho xạ e (a; b) C D và f(x) < f(xạ), Vx e(a; b) \ txạ}. 
+ x; là điểm cực tiểu của hàm số f nếu tổn tại một khoả ng (a; b) 
sao cho xạ e (a; b) c D và f(x) > f(ạ), Vxe(a;b)\ {xo}. 
“Điêu kiện cần để làm số đạt ee trị 
Nếu hàm số f đạt cực trị tại điểm xạ và hàm số f gó đạo hàm tại điểm xạ thì 
f(xạ)=0. 


( Hàm f có thể đạt cực trị tại một điểm mà tại đó nó không có đạo hàm ) 


“Điều kiện đủ để làm cố đạt cực trị 
a) Giả sử hàm số f liên tục trên khoáng (a; b) chứa điểm xụ và có đạo hàm trên 
các khoảng (a; xạ) và (xạ; b). Khi đó 
+ Nếu f(x)<0, Vx cq; Xạ) và f{x)>0,Vx c(xạ; b) thì f đạt cực tiểu tại xạ. 
+ Nếuf(x)>0, Vxe(a; Xạ) và f(x) <0, Vxe(xụ; b) thì f đạt cực đại tại Xọ: 
b) Giả sử f có đạo hàm cấp một trên khoảng (a; b) chứa điểm Xạ, 
f{x;)=0 và f*(x„) z0. Khi đó: 
+ Nếu fT{x,) < 0 thì hàm số f đạt cực đại tại điểm xụ. 
+_ Nếu ff(xạ) >0 thì hàm số f đạt cực tiểu tại điểm Xạ. R 
3. GIÁ TRỊ LỚN NHẤT VÀ GIÁ TRỊ NHỎ NHẤT CỦA HÀM SỐ 
Cho hàm số y = f(x) xác định trên miêD(Dc R). Ta nói : 
a) Số M được gọi là GTLN của hàm số y = f(x) trên D nếu hai điều sau 
f(x)<M,VxeD 
3x, <D:f(%x,)=M. 
Kí hiệu :M = max f(x) hay M = maxy. 
xeD 


thỏa mãn 


b) Số m được gọi là GTNN của hàm số y = f(x) trên D nếu hai điều sau 
: : f(x)> m,VxeD 
thỏa mã 
3x; €D:f(x;)=m. 
Kí hiệu :m = HD f(x) hay m = miny. 
4. ĐƯỜNG TIỆM CẬN CỦA ĐỒ THỊ HÀM SỐ 
Giả sử hàm số y = f(x) có đồ thị là (C) 
Dấu hiệu Kết luận 


- lim f&X)=-œ _. lim Í(x)=+œ 
SG KIẾP | x=x; là tiệm cận đứng của (C). 
- im fx)=-œ  .lim fd}= =+00- 


x¬%§ ki cuo 1) 





- lim f(x) = yạ hoặc lim f()=yạ _ | y =y¿ là tiệm cận ngang của (€). 





-Nếu lim[f(x)~(ax + b)]=0(a#0) Í y =ax +b là tiệm cận xiên 


hoặc lim[f() (ax +b)]=0(az0) | của () 








Cách tìm tiệm cận xiên 
Đường thắng y =ax + b(a #0) là tiệm cận xiên của (C) khi và chỉ khi 


a= lim—— T6) và b= lim lf&)~ ax] 
x—^+z X 
hoặc a= T112 04 vàb= lim [f(x)- ax]. 
: x^-2 X x-= 


5. ĐIỂM UỐN CỦA ĐỒ THỊ 
Cho hàm f có đạo hàm cấp hai trên một khoảng chứa điểm x„. Nếu f”(xụ„ ) =0 
và f*{x) đổi dấu khi x qua điểm xạ thì I(%„ ; f(xạ)) là điểm uốn của đồ thị 
y =ffx). 
6. DẠNG ĐỒ THỊ CỦA MỘT SỐ HÀM SỐ THÔNG DỤNG 
+ Đồ thị hàm số bậc ba y = ax” + bx” +cx + đ(a z0) 


[L— a<0 
† 


























„ y' =0 cé hai nghiệm phân biệt . yˆ =0 có hai nghiệm phân biệt 
‹ Hàm số có mội cực đại và một cực tiểu .. Hàm số có một cực tiểu và một cực đại. 























. y '>0,VxeD hoặc y'>0,VxeD . y<0,VxeD hoặc y <0VxeD 
„ Hàm số luôn đồng biến „ Hàm số luôn nghịch biến 








+ Đồthị hàm số trùng phương y = ax” + bx” +c(a #0) 










a»>0 a<0 








Nhận xét: a > 0 và b< 0 thì Nhận xét: a < 0 và b > 0 thì 


. Hàm số có hai cực tiểu và một cực đại „ Hàm số có hai cực đại và một cực tiểu 






. Đô thị hàm số có hai điểm uốn . Đồ thị hàm số có hai điểm uốn 





Nhận xét: a < 0 và b< 0 thì 
„ Hàm số có một cực đại 
. Đề thị hàm số không có điểm uốn 


Nhận xét: a > 0 và b > 0 thì 
. Hàm số có một cực tiểu 
. Đồ thị hàm số không có điểm uốn 








ax+ 





te a0, jấ: Re >0) 


+ Đồ thị hàm số nhất biến y = 
- €@x+d 








.,V>0,VxeÐ .y<0,VxeD 
. Có thể nhìn ad — bc >0 „ Có thể nhìn ad — be < 0 
- 2 
. 3 axˆ+Ðx+c T 
+ Đồ thị hàm số hữu tỷ y=——————— = pK+q+ (aez0,r #0) 
cex+fÍ €X+É£ 








v ; Z⁄ 
ặ Z⁄ 
xế : 
: | 
' sI§) 


. : ¬. a.c < 0 và yˆ = Ö có hai nghiệm phân biệt 
a.e> 0 và y' = 0 có hai nghiệm phân biệt 





7. SỰ GIAO NHAU VÀ SỰ TIẾP XÚC CỦA HAI ĐƯỜNG CONG 

Cho hai đường cong (C,}: y = fx),(C;): y = gŒ) 

+ Hoành độgiao điểm của (C, ) và (C;) là nghiệm của f(x) = g(x) (*) 
Số nghiệm phân biệt của (*) bằng số giao điểm của hai đường cong. 

« (C,),(C;,) gọi là tiếp xúc nhau tại điểm M(x,; y„) nếu chúng có tiếp 
tuyến chung tại điểm M. Khi đó, M gọi là tiếp điểm. 

l7 fx)=g@&) 
» (C;,) và (C; ) tiếp xúc với nhau © + _„ ụ có nghiệm 
f(%)=gœ) 
_ Nghiệm của hệ phương trình trên gợi là hoành độ tiếp điểm. 
‹ Đường thẳng y = px + q là tiếp tuyến của (P): y =ax” + bx +c(a #0) 


©>ax? +bx +c= px + q<>ax? +(b—p)x+c—q =0 có nghiệm kép. 


B. BÀI TẬP CĂN BẢN 
§1. TÍNH ĐƠN ĐIỆU CỦA HÀM SỐ 





Bài 1. Xét chiểu biến thiên của hầm số y = x” — 3x” + 5x + 2008. 
Giải 
. Tập xác định: Ð = R 
.Đạo hàm: y' =3x” -6x+5 


a=3>0 Š 
Vì PK _35--s.0 —6x+5>0, VX 
. Vậy: Hàm số luôn luôn đồng biến trên R. 
| Bài 2. Xét chiều biến thiên của hầm số y = x' + x” 23x” — 5x + 2008. | 
Giải 











.‹ Tập xác định: D = R 
. Đạo hàm: y'=4x” +3x? —6x—5 


y'=0©>(x+1)?(4x —5)=0 c>x=-—I hoặc x =2 


- Bảng biến thiên: . 





- Vậy: Hàm số đểng biến trên khoảng l: + =] 


Hàm số nghịch biến trên khoảng (—= 3} 








2 
Bài 3. Xét chiều biến thiên của hàm số y = _ : ˆ] 
x+ 
Giải 
- Tập xác định: Ð = R\{—I} 
! 2 cề 
(x+l) 


y'=0<€©2x? +4xT—6 =0 © x =1 hoặc x =~3 
- Bảng biến thiên: 








bự 





„ Vậy: Hàm số đồng biến trên khoảng (—G; —3)t2(l; +œ) 
Hàm số nghịch biến trên khoảng (—3; — l)t2(—1; ). 
`* zZz rà» .“ l 3 mx7 F ^ ^ ^ + A“ 
Bài 4. Tìm m để hàm số y = ù x =“. + 2x + 2008 luôn luôn đồng biện 


trên R. 








Giải 
» Tập xác định: D—=R 
- Đạo hàm: y” = xŸ ~mx +2 


Để hàm số luôn luôn đồng biến trên R © y' >0, Vx c R 


Ía=1>90 
TEP. _§<0°|m|<22 


« Vậy: |m| <2⁄2. 








Bài 5. Xét chiểu biến thiên của hàm số y = sin? x + cosx (0< X < %). 
Giải 
» Đạo hàm: y“=2sinxCOSX — sinx = sinx(2cosx — Ì) 
. lá 
y' =0 © 2cosx -— l =0 ( đo sinx > 0 ) ©> cosx = 2 <=x “3 


‹ Bảng biến thiên: 











- Vậy: Hàm số đồng biến trên khoảng Ío; ã] 
'- 
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Hàm số nghịch biến trên khoảng § *] 





Bài6. a) Chứng minh: tanx >x, Vx€ É J] 


3 ⁄ 
b) Chứng minh: tanx >x + Tử VWx s(0: 5] 





Giải 
a) Xét hàm số f(x) = tanx - x trên nửa khoảng Ẹ 5] 


Thấy f(x) liên tục trên l0 ;] 





và f(x)= a —l=tanx>0, Vx <[0 - 
coS“X 2 


Do đó: f(x) đồng biến trên nửa khoảng l0 


a`— 


Suy ra : f(x) > f(0) =0,Vx € Ề B hay tanx > x, Vxe€ l0 5] 


t9 Í 


3 


b) Xét hàm số g(x) = tanx — x = trên nửa khoảng lo ;] 


Thấy g(x) liên tục trên l0 ;] 





và g(X)=—. —]1—xỶ =tanˆx -x” >0, Vxe 0;Z 
COSˆX 

( áp dụng kết quả câu a) ) 

Do đó: g(x) đồng biến trên nửa khoảng | 0; 

Suy ra: ø(X)> g(0) =0,Vxe lo 5) 


3 


hay :tanx GIẾT >0, vxc[0 3} 
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§2. CỰC TRỊ CỦA HÀM SỐ 


Bài 7. Tìm cực trị của hàm số y = -2xỶ + 3x” + 12x. 
Giải 
. Tập xác định: D =R ® 
.‹Đạo hàm: y'= -6x? +6x +12 =-—6(x? —x—2) 
y'=0©xÏ-x—2=0«€©©x=-1 hoặc x=2 
_„ Bảng biến thiên: 











- Vậy: ycp =y(Œ)=20 ; ycr(=ÙD=-~7. 





đn 
Bài 8. Tìm cực trị của hàm số y “—— 
là X— 
Giải 
- Tập xác định: Ð = R\{1} 
2 
- Đạo hầm: y = `. 
(x—]) 


y'=0©x?~2x—4=0«©>x, =1~v5 hoặc x, =l+5 








. Vậy: Yep =y(I-5 )=4-2/5 ; yạ(+A5 )=4+2A5. 
u(x)  2x+2 
vú) l 

+ Với x, =1—x5 =fŒ&,)=2(—5)+2=4—22J5 

+ Với x; =l+x5 =f(x;)=2(1+45)+2=4+2⁄5 


Chú ý: Để tìm giá trị cực trị ta tính 














Bài 9. Tìm m để hàm số 
a) y=xÌ —~2x? +mx + 2008 có cực trị. 

2 
x +(m+2)x-m+l 








- có cực đại và cực tiểu. 
x+I . 








Giải 
a) . Tập xác định: D= R 
‹ Đạo hàm: y“= 3x” -4x+m 
Để hàm số có cực trị © y' =0 có hai nghiệm phân biệt 


©S A'=4—3m >0c>m <Š 


b) Tập xác định: D = R\{-ÿ 





2 \ 
Đạo hàm: ve c_ \ 
(x+l]l) (x+l) 
Hàm số đã cho có cực đại, cực tiểu © g(x) = 0 có hai nghiệm phân biệt 
khác —I 
c>jJô =~2m >0 «m<0 


g(—l)=l-2+2m+lz0 





Bài 10. Cho hàm số y=f0) =2 x' +mx” +(m” -4)x + 2. Tìm m để hàm 





số đạt cực tiểu tại x = l. 


Giải 
- Tập xác định: D = R 
‹ Đạo hàm: f{x) =x? +2mx + m2 —4 
f*{x) =2x + 2m 
Hàm số đạt cực tiểu tại x =1 f(1)=0 © mŸ +2m-~3:=0 
<Sm=-5 hoặc m =Ìl 


. Thử lại: 
+ Với m=-3: f()=0 => hàm số đạt cực đại tại x =l ( loại) 
° |f1)=-4<0 lu Dâu Lâu, : 


Về dế f()=0 x " v 
+ Với m =]: [Hi Asổ =5-RRM SỐ Gật, CỰU DẦU, HII S91 ( nhận) 


. Vậy: m=]. 











Bài 11. Tìm cực trị của hàm số y = x —€". 
| Giải 

‹ Tập xác định: D = R 

‹ Đạo hàm: y=l—€” 


y'=0€>I-e"=0©e"=e” ©x=0 
Nếu x>0=>c*>e”=l=>y'<0 
Nếu x<0=e*<e”=l=y'>0 
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‹ Bắng biến thiên: 








-l 
ý “—.‹ sẻ =... 
» Vậy: Yeẹp = y(0)=-I. 
| Bài 12. Tìm cực trị của hàm số y = XxInx. 








» Tập xác định: D= " +œ) 
l Inx +2 
» Đạo hàm: y'=———lnx = .Mx= 
nn K 


y'=0<Ầ>lnx=-2©x=e ” =— 


t3 


L3) 


Nếu x>e ”©Inx>-2=>y' >0 
0<x<e” œ©Inx<-2>y <0 


« Bảng biến thiên 





Bài 13. Cho hàm số y = 2x” ~9x” + 12x —4. Tìm cực trị của hàm số và. viết 
phương trình của đường thẳng đi qua điểm cực đại và điểm cực tiểu 
của đồ thị. : 





Giải 
s Tập xác định: D=R 
- Đạo hàm: y' =6(x? -3x+2); y'=0 © x, =1 hoặc x; =2 
Cách 1. 
« Bảng biến thiên: 
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$ 
. Điểm cực đại M,(1; 1), điểm cực tiểu M,(2; 0) 
. Phương trình đường thẳng đi qua điểm cực đại và điểm cực tiểu là: 
xX-X\ Y—Ym,` ¬ 
- Đào, cŠ =ử <Sy=-x+2. 
YM, —ŸM, 2-I 0-1 





XM, —ẤM, 


Cách 2. 


Chia f(x) cho f{x) ta được: f(x) "[s* -3] f{x)-x+2 


Với x, =I thì to,) =[Sx = 


ệ ;)fu)=x +2=-m v2TI 
: Ị ¬ = 

x; =2 thì tọ,)=|Sx; -5)ft,)~x +2=-x;+2=0 
Gọi M,(x,; y,), Ma(x;; y„) là hai điểm cực trị, ta có: Ñ 


Ÿ;› _ 
Phương trình đường thẳng đi qua điểm M,,M; là y=—x +2. 
2 
Bài 14. Cho hàm số y = X_* 3%! 





. Tìm cực trị của hàm số và viết phương trình 
của đường thẳng đi qua điểm cực đại và điểm cực tiểu của đô thị. 








Giải 
- Tập xác định: D = R\ {2 
2 
- Đạo hàm:  —— y'=0<>x; =—I hoặc x; =Š 
: (x—2) 
Cách 1. 


. Bảng biến thiên: 








- Điểm cực đại M,(—1; 1), điểm cực tiểu M,(5; 13) 
« Phương trình đường thẳng đi qua điểm cực đại và điểm cực tiểu là: 


xa: TC Y — Yụ, „x11 _y-] cý-ðZe+P, 
X„ —X.  Y„—W, 5+l 13-1 
Cách 2. 


Gọi M,(x;; y,), ¡=1, 2 là các điểm cực đại và cực tiểu 
u(x,) 2x,+3 
Ta CÓ: Y¡ = =——— 


hay tọa độ của M, thỏa măn y = 2x+3 
-_ V(,) l 
Phương trình đường thẳng đi qua điểm M,, M, là y=2x +3. 





$ 








Bài 15. Tìm cực trị của hàm số y =x + V1—x”. 
Giải 
- Tập xác định: D =[ 1; 1] 


X _ VI-XÊ~ 


. Đạo hàm: y =l 





xI-xŸ 1I—x? 
. Giải jJl—x?<x (*) 
fx>0 xxö 2“ 
+ xa < 
(S1 nh x2>0,1-2x?<0°° 2 “XS! 


I-x?>0,1-x?<x 


-Với 2 <x<Ithìy'<0 


với ~1<x <2 tày >0 


. Bảng biến thiên : 





- Vậy :Ycp =2 khi x c, 
§3. GIÁ TRỊ LỚN NHẤT VÀ GIÁ TRỊ NHỎ NHẤT 


CỦA HÀM SỐ 


Bài 16. Tìm GTLN, GTNN của hàm số y =2x + 3x” — 12x + I trên [—1, 3]. 
. Giải 





+ Tập xác định: D =[-l; 3] 


‹ Đạo hàm : y' =6x? + 6x -12, y' -0e| bi 


x=-2£D 
‹ Bảng biến thiên : 











- Dựa vào bắng biến thiên : maxy = 46 khi x = 3,miny = —6 khi x = Ì. 
l6 








(x+2 


: II" 
Bài 17. Tìm GTNN của hàm số y =————— ( với x >0). 
X 





Giải 
- Tập xác định: D=(0: +) 
X”” =¬f† 


= 


Ẩ X=z 
3 | Tp 


+ Bảng biến thiên: 


+ 


* Đạo hàm: y'= 





2 +œ 


— 0ˆ + 


+ Dựa vào bảng biến thiên thấy:miny =8 khi x =2. 

















Bài 18. Tìm GTLN của hàm số f(x) = kÌ +39 ~T2X+ 9(| trên [—5; 5]. 


F 








Giải 
s Xét hàm số g(x) =x” +3x” - 72x + 90 trên D =[~5; 5] 
s Tá cá: dYvà =ÄxŠ¿ -72 ø'(x)= se EIE 
Ta có: g(x)=3x' +6x-72, g(X) ĐT nh 


» Bảng biến thiên: 











: N 86 ' si 
» Dựa vào bảng biến thiên thấy: 


maxf(x) = max {|g(~ 5)|. |g(4)|, |g(5)|} = 400 khi x = -5. 








Bài 19. Tìm GTLN và GTNN của hàm số y = -2sin”x + 3cos2x — 6sinx. 


W 





Giải 
« y=—2sin°x+3(1~2sin” x)— 6sinx = -2sin” x --6sin?x—6sinx+3 (1) 
Đặtu=sinx, -[<u<l 
(1) viết lại: y= 2u” —6u” ~6u+3 
y'=~6uŸ -12u~6=~6(Uˆ +2u+l)=-6(u +1)? <0, y'=0€u=-—I 
- Bảng biến thiên: 








_k€/ 2248 


=... 
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« Dựa vào bảng biến thiên thấy: 











maxy = Š khi sinx = —Ì ©œx=~2 +k2n, k€Z 
miny =—I Ì khi sinx = 1 cs x =Š + k2m,k €Z 
1 lô) 
| Bài20.TimGTLN và GINN ca hàm số c TY 220 cÍ (*) 
— Sinx + cosx + 3 
Giải 


s Tập xác định: Ð = R lao sinx+eosx+3= V2 x +5 ]x 320, Vx 


(Œ)©(y—1)sinx +(y—2)cosx =l—3y (#*) 
Để phương trình (**) có nghiệm x e R © (y—] bế (y_— 2 z(I -3y)Ÿ 
©y7-2y+l+yˆ°-4y+4>lI—6y+9y? ©4-7y? >0 


2 2 
,€>*——=XyS-= 


J7 ` v7 


+ Vậy: i9) ST (f2 so 
Ậy: B2 — 


§4. TIỆM CẬN CỦA ĐƯỜNG CONG 








Bài 21. Tim tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị các hàm số : 


2 
vi ).. Hà +2x 


x-] x~2 








Giải 
a). Vì imy =+œ và limy = —œ —© x = —l là tiệm cận đứng 
HÀ xi” 
| 


3+— 


- Vì lim y.= lim ñ =3—>y =3 là tiệm cận ngang 





X h 
bỳ. Vì limy =+œ và limy =~e =x =2 là tiệm cận đứng. 





2 
l+— 
- Vì lim y =lim sã =l=y=I là tiệm cận ngang. 
Để g 
X 


5 
—x/lJl+— 
- Vì limy =lim X.=~l =y =~I là tiệm cận ngang. 


I 

















2 
Sử = ~ 5 = ` . 7Ô .... _ —X +Xx+] 
_ 22. Tìm tiệm cận đứng, tiệm cận xiên của đồ thị hàm số : y = : 
x+ 
Giải 
lim y =—œ 
Vi TP” = x =-Ì là tiệm cận đứng 
lim y =+œ 


Xre~l 


l 
Hàm số đã cho có thể viết lại :y = —x +2 . 
+ 


x¬+x£ 


Bài 23. Tìm tiệm cận xiên của đồ thị hàm số : y=x” +x +5. : 
Giải 
Tiệm cận xiên có dạng y =ax+b(az#0) 
‹ Khix->+œ 


= : xỉ Xa”. ị 
a=lim# =lìm =lim lrc _P 
x¬+z X Ni tiệc h Hán 


b-finl<sjoiibliEnsrs- j 5i hy 
=. _— .x Vx?+x+5+x 


Vì lim[y = (x+2)]= In|~ =j" 0—=y=-x+2 l tiệm cận xiên 
x+ 























„`. .ẻ. z sự 
2% E1 — lÀ ĐẾN Dù BIED CM THUỆNH PHIẾU 


„ Khix->—œ 


Yx +x+5 +X+5 
a=lmC e lầu lim l+c+-T= 
Vương X+et Neec 
l+Š 


b=limÓ +x) =lim| Và? + x+ 5 + x]= lim xŠ Bói 


l+—+-z -] 
X  X 





| ` ..^ ˆ ˆ.^ kÃ + ~* 
=y=-X- Di là tiệm cận xiên của nhánh trái 
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2 
Là 3ã-'Eum ta để đề Hị Rậm vẽ vệ TU Hi 


không có tiệm cận đứng. 
x—m : 





Giải 
Để đồ thị không có tiệm cận đứng khi và chỉ khi 3m? + m + m = 0 


«3m? +2m =0© m =0 hoặc m =~^ - 
3 





3 
Bài 25. Tìm m để đồ thị hàm số y = —x+m +l— 


s (m #Ô) có tiệm 
x+Ì] 
cận xiên đi qua điểm A(2; 0). 








Giải 
« Vì lim 


2 
m NV. TA ˆ _ + À ` 
| ;JƑ075Y =—x+n+ là êm cân iên của đồ 
x¬tz X+ F 





« Tiệm cận xiên đi qua A(2; 0) khi và chỉ khi 0 = -2+m + Ï © m =] 


§5. ĐIỂM UỐN CỦA ĐỒ THỊ- PHÉP TỊNH TIẾN 
HỆ TOA ĐỘ 








Bài 26. Cho hàm số y = x” —3x” + 2x - 4 có đồ thị (C) 
a) Tìm điểm uốn I của đô thị (C) 
b) Viết công thức chuyển hệ tọa độ trong phép tịnh tiến theo vectơ OI 
và viết phương trình của (C) đối với hệ tọa độ IXY. Từ đó Suy ra 
điểm I là tâm đối xứng của (C). 


Giải 





a). Tập xác định : D = R 
.‹y'=3x?~6x+2;y"=6xT—6,y” =0 © x =l 
. y" đổi dấu khi x qua điểm xụ = l. 





- Vậy I(1; - 4) là điểm uốn của đồ thị (C) 


b). Công thức chuyển hệ tọa độ trong phép tịnh tiến theo vectơ OI là 


x=X+I D22 về ` SA ïô 
V-4 ; phương trình của (C) đối với hệ tọa độIXY là 
y=ï- 


Y-4=(X+I)`-3(X+1!)Ẻ+2(X+l)-4 
Y =(X+!)[Œ +1Ÿ ~3(X+1)+2]=(X +1)? =x..- 
. Hàm số Y = XỶ ~ X là hàm số lẻ. Do đó đồ thị (C) nhận gốc tọa độ Ï 
làm tâm đối xứng. 
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_ $ dữ | _=. 
Bài 27. Cho hàm số y =x =— có đồ thị (C) 
X+ 
a) Tìm tọa độ giao điểm I của hai tiệm cận của đồ thị (C) 


b) Viết công thức chuyển hệ tọa độ trong phép tịnh tiến thco vectơ OI 
và viết phương trình của (C) đối với hệ trục tọa độ IXY. Từ đó suy ra 





điểm [ là tâm đối xứng của (C). 





Giải 
a) . Tiệm cận đứng x =-I, tiệm cận xiên y =x ( tương tự Bài 22) 
- Tọa độ giao điểm của hai tiệm cận là I(—l; —l) 


b) . Công thức chuyển hệ tọa độ trong phép tịnh tiến theo vectơ OI là 





x=X-l 
y=Y-l 
. Phương trình của (C) đối với hệ tọa độ IXY là 
Y=1I=X<=l= hay Y=X=~° 
X-l+l X 


. Hàm số Y =X- là hàm số lẻ 

. Do đó : Đồ thị (C) nhận I làm tâm đối xứng. 
Bài 28. Cho hàm số y = xỶ - 3mx? +(m + 3)x - I có đồ thị (C). Tìm m để 
điểm uốn của (C) nằm trên parabol (P): y = xỶ. 


Giải 











» Tập xác định: D=R 

‹ Đạo hàm: y' =3x” —6mx +m +3, y"=6x -6m 
“=0<ề>x=m 

Ta thấy y" đổi dấu khi x qua điểm xạ =m 

Suy ra: l(m; —2m” +m” +3m -L) là điểm uốn của đồ thị (C) 

Ie(P)© -2m +mˆ +3m—l =mˆ © 2m” -3m+l=0 


=LÊ# 
2 





©(m-—1)(2m” +2m -1)=0 © m =l hoặc m = 








Bài 29. Cho hàm số y = xỶ + 3mxŸ + (m + 2)x + I có đồ thị (C). Tìm m để í 


v.v F^“ kÃ ® ˆ & 
điểm uốn của (C) nằm trên trục hoành. 








Giải 
s Tập xác định: D = R 
‹ Đạo hàm: y = 3x” +6mx +m+2 
y'=6x+6m 
y"=0<x=-m 


2I 


Ta thấy y" đổi dấu khi x qua điểm x„ =—m 
Suy ra: I(— m; 2m” -mŸ” -2m + I) là điểm uốn của đồ thị (C) 
[eOx 2m” -mˆ -2m + =0<>(m-1)(2m”+m-I)=0 


>m =l hoặc m =—l hoặc m=2 





có 3 điểm uốn thẳng hàng. 





Bài 30. Chứng minh đồ thị (C): y=-Š” n 
KXế+ 








Giải 
. Tập xác định: D=R 
,_—X =2X+] y"~2~1)0” +4x +1) 
(x°®#+1Ÿ ' +1? 


‹y"=0<>x=l hoặc x =~2~ V3 hoặc x =~2+ J3 
. y" đổi dấu khi x qua điểm !, -2+-/3 


= A(; D.BÍ-a-Vã =?) cị- -3*« đẻ tẻ] là các điểm uốn 








của đồ thị (C) và AB= - -(3+ 3); -* 8), Re -|sã _ 
Sj 


xà S03), — ` 4 
223 3 


= A,B, C thẳng hàng 


= AB và BC cùng phương 


§6. KHẢO SÁT MỘT-SỐ HÀM ĐA THỨC 





| Bài 31. Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị của hàm số y =—x” +3x +2. 





Giải 
s Tập xác định: D = R 
» Đạô hàm: : '=-3x? +3, y =0<x=-] hoặc x =1 
PA =-6x, y"=0<>x=0 
Ta thấy y” đổi dấu khi x qua điểm 0, nên KIANU 2) là điểm uốn của đồ thị 
Giới hạn: lim y = +œ, _hmy = =—œ 
5 Bảng biến thiên: 


Ỳ = 0 + 0 se 
+œ 4 
y “  ă Lm 
vỜNG n ¬ 








Điểm đặc biệt: A(—2; 4), B(2; 0) 
» Đồ thị 





=1 cai ï " > 


| Bài 32. Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị của hàm số y = xỶ - 1. | 
Giải 














» Tập xác định: D=R 
» Đạo hàm: y'= 3x”, y"=6x 
“=0<=x=0 
Ta thấy y” đổi dấu khi x qua điểm 0, nên I(0; - 1) là điểm uốn của đồ thị 
GIớ: hạn: lim y=—œ, lim y =+œ 


« Bảng biến thiên: 








Điểm đặc biệt: A(1; 0), B(—l; -2) 
- Đồ thị 





Bài 33. Khảo sát sự biến thiên và vẽ đề thị của hàm số y = —... 





: : 


Giải 
„ Tập xác định: D = R 


‹ Đạo hàm: y' =2xỶ —6x =2x(x? -3), y'=0 © x =0 hoặc x = +3 
y"=6x” =6, y"=0€>x=+l 
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Ta thấy y" đổi dấu khi x qua điểm +I, nên I(—1: 0) và J(1; 0) là điểm uốn 
của đồ thị 
Giới hạn: lim y =+œ 


s Bảng biến thiên 











„ Đồ thị 











| Bài 34. Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị của hàm số y =—x” ~2x” +3. 


Giải 








« Tập xác định: D = R 
‹ Đạo hàm: y' =—4xŸ” —4x = -4x(xŸ + |), y'=0 c€>x=0 


>0, Vx : 
Ta có: y”=—12x” ~4< 0, Vxe R7 đồ thị hàm số đã cho không có 
điểm uốn 
Giới hạn: lim y =—œ 
« Bảng biến thiên: 











Điểm đặc biệt: A( - I; 0), B(1; 0) 
« Đồ thị 


2A. 





§7. KHẢO SÁT MỘT SỐ HÀM PHÂN THỨC HỮU TỈ 





























Bài 35. Kháo sát sự biến thiên và vẽ đỗ thị của hàm số y =-^ = : 
S= 
. Giải 
: l 
+ Tập xác định :D = R\ bị} 
“. : 
‹ Đạo hàm :y' “. <0,VxeD—› Hàm số đã cho y giảm trên D 
2X—~ 
TA 
Vì) ` = x =— là tiệm cận đứng 
| lim y =~œ 2 
XE , 
2 
do TT, ị 
Vì lim y = lim T ==—¬y= 2iả tiệm cận ngang 
X 
‹ Bảng biến thiên : 
X ~- OO } +œ 
2 H 
y — — 
+œ 
¬ 1X 
1 
— œ@œ |—— 
2 


. Điểm đặc biệt: A(0; -2), B( —2; 0), C@; I) 
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. Đồ thị 




















| l Tr 
~> 2 #- ..A .^ ` ~ À * + ` cả X + 
Bài 36. Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị của hàm số y = : 
x. x 


Giải 
Hàm số đã cho viết lại: y=x+ bề 
X 
+ Tập xác định: D = R\{0} 
2 
» Đạo hàm: y'=X_—1, y=0<>x=+l 
X 
Vì limy =+øœ và limy = =œ => x =0 là tiệm cận đứng 
lim(y - x) = lim— =0 > y =x.là tiệm cận xiên 
Giới hạn: limy =—œ và limy = +œ 
« Bảng biến thiên: 4 























Sun 
`» ki z -A si@ x. __ Ấ c8 ` ^ x“ -] 
Bài 37. Khảo sát sự biển thiên và vẽ đồ thị của hàm số y =———. 

X 





Giải 
» Hàm số đã cho viết lại: y=x =. 
+ Tập xác định: D=R {0} 
VÌ te x +] 


5 


>0, VxeD = Hàm số đã cho đồng biến trên D 





Vì my =—øœ và lim y = +œ => x =0 là tiệm cận đứng 


v-a0” v-0 
: : l § bị ".. 
lim(y—x)= lm|~š =0=>y=x là :iệm cận xiên 
v..t# Hà X 
Giới hạn: limy =—œ và limy = +œ 
`+.z X`.t++ # 
« Bảng biến thiên: 











X —œ 0 : +œ 
y + i gọi 
+œ + 
: _377 ` «4 
—œ ~e 


Điểm đặc biệt: A(; 0), B( —l; 0) 
‹ Đồ thị a 
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§8. MỘT SỐ BÀI TOÁN THƯỜNG GẶP VỀ ĐỒ THỊ 
VẤN ĐỀ 1. TÌM ĐIỂM CỐ ĐỊNH CỦA HỌ ĐỒ THỊ 


Cho họ đường cong (C„): y = f(x, m), m là tham số 
e Tìm điểmcố Äinhmànoi 4ằh| (@).†Êu Ái qa 
Phương pháp giải 
- Biến đổi phương trình y = f(x, m) ra dạng 
Am+B=0 (1) hoặc Am” +Bm+C =0 (2) 
A=0 A=0 
- Giải hệ —a nếu gặp dạng (1) hoặc +B=0 nếu gặp dạng (2) 
lẻ. C=0 


- Suy ra : Điểm cố định cần tìm. 
e TìmcácđiểmmàmođŠthi(Œm) đukhôngfi qua 


Phương pháp giải 
lÍA=B=0 
`... . : Cz0 ` 
- Giải hệ Bxo "Êu gặp đạng (1) hoặc Á 6 nếu gặp đạng (2) | 
B -4AC<0 


- Suy ra: Các điểm mà đồ thị không đi qua. 





Bài 38. Cho hàm số y = mxỶ +(1— 3m)x” +2(m — 1)x +1 có đổ thị (C„) 
_ Chứng minh: Với mỗi giá trị của m, (C„) của hàm số đã cho đi 
qua ba điểm cố định. | 








Giải 


Hàm số y đã cho có thể viết lại thành x(x? - 3x + 2)m = y—(x— lây 


x=0 
2 = = 
Tại độ điềm cổ định phải hôa {5U f2 - DA: 


y-(@&-Iÿ =0 
y=(x-l} 
x=0 x„ JX=l x. JX=2 
=h hoặc th, hoặc bán 


Vậy: Đề thị đã cho đi qua ba điểm cố định (O; 1), (1; 0), (2; 1). 





(3m +l1)x-m”+m 





Bài 39. Cho hàm số y = (m #0) (*) có đồ thị (C„) 


x+m 
Tìm những điểm cố định trên đường thẳng A:x =1 mà (C,„) 
của hàm số đã cho không bao giờ đi qua Vm z 0. 
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Giải 
Các điểm cố định M(I; y) e A mà đồ thị (C.„.) không bao giờ đi qua Vm z 0 
là những cặp (I; y) sao cho phương trình sau vô nghiệm theo m #0 


l7 nh 


ng 0 (võ nghiỆ n) 
c b +ớ-4)m +y—1=0 (vô nghiệm) 
mz-—Il 


- Đà =. an ©y” -12y+20<0 
«©2<y<l10 
Vậy: Vm z0, đồ thị (C„„) của hàm số (*) không bao giỜ đi qua các 
điểm M(I; y) ( với ye(2; 10) ) trên đường thẳng A: x =1. 


VẤN ĐỀ 2. BIỆN LUẬN SỐ GIA0 ĐIỂM CỦA HAI ĐƯỜNG CŨNG 


Cho hai họ đường cong (C„): y=f(x, m) và (L): y=g(x, m). Gọi M(x; y) 


+Me(C„)f\(L„)© tọa độ (x; y) của M là nghiệm của hệ JŸ = fŒ, m) 


y =g(x, m) 
+ Phương trình hoành độ giao điểm của (C„) và (L„.) : Í(x, m) = g(x, m) (*) 


Số nghiệm của (*) chính là số giao điểm của (C,.) và (L„) 


 .. fx,m)=g(x,m) „ ta 
+ (C,„) tiếp xúc với (Lạ) ©®> f(x, m) ='Œ, m) có nghiệm 








2 
Bài 40, Cho hàm sếy=Š—tŠ— Ì só để tị (C). Tìm để đường iẳng 


(d): y =—x + m cắt (C) tại hai điểm phân biệt. 
Giải 





Phương trình hoành độ giao điểm của (C) với (d) là x+x[I =—x+m 
©2x” -mx+m-—l=0(*) (x#l) : 
(đ) cắt (C) tại hai điểm phân biệt © (*) có hai nghiệm phân biệt khác I 
"`... 5... m<4-242 
2-m+m-1#0 2-m+m-1z0 (thỏa) ”Ìm>4+2.42 
Vậy: m <4— 2J2 2 hoặc m > 4-2 JÐ7 thì (đ) cắt (C) tại 2 điểm ch biỆt. 
Bài 41. Cho hàm số y = x` +3x? +1 có đỗ thị (C) 
a) Viết phương trình đường thẳng (đ) đi qua A(-3; L) và có hệ số góc k 
b) Tìm k để (đ) cắt () tại 3 điểm phân biệt. 


Giải 
a)(d):y—y„ =k(x-xu)© y-l=k(Œ«+3)<> y=kx+3k+l 
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b) Phương trình hoành độ giao điểm của (C) với (đ): 
xÌ°+3x?+l=kx+3k +l © x”(x+3)- k(x+3)=0 
©(x+3)(xÏ—k)=0 
(d) cắt (C) tại 3 điểm phân biệt  x” = k có hai nghiệm phân biệt khác - 3: 
Đa, k>0 
k#9 


Vậy: 0<k z9 thì (đ) cắt (C) tại 3 điểm phân biệt. 








Bài 42. Cho hàm số y = SÃ = có đồ thị (H), đường thẳng (d): y =—x +m. 
x+ 


Tìm m để (d) cắt (H) tại hai điểm phân biệt A, B sao cho AB có độ 
dài ngắn nhất. 








Giải 


Phương trình hoành độ giao điểm của (H) với (d) l2 





©x”+(4- m)x + l~2m = 0(*) (x#-2) 
(đ) cắt (H) tại 2 điểm phân biệt A, B © (*) có 2 nghiệm phân biệt 
khác —2 
J Su HET9EXYEPUTC Vm 
4+(4-m)(-2)+l—-2m z0 4-8+2m+l-2m #0 (thỏa) 
AB” =(Xg —XA)” +(Yg —YA}” =(Xs —X¿}” +(—xg +m+x„ —m)Ÿ 
=2(1g —x„)Í =2[@6g +xx)° =4Xụ. xẠ]=2| m~4}Ÿ ~4(1~2m) | 
=2(m° +12)>24 
Vậy: minAB =2v6 ©m =0. 





2 
Bài 43. Cho hàm số y = ¬".. 
h X+ 
thẳng (d): y =—x - 4. Tìm m để (đ) cắt (H) tại 2 điểm phân biệt A 
và B đối xứng nhau qua đường phân giác A thứ I. 


Ím # -ÿ] có đề thị (C), đường 





Giải 
Phương trình hoành độ giao điểm của (C) với (đ) là 


2 Â.~ 
———*-- -x~4© TẾ tín+7)K+4—-m =0 


(d) cắt (ÓC bị 2 điểm phân biệt A, B © (*) có 2 nghiệm phân biệt 
ky #ằẮ] 


—2 
cÍA= (m+ 7# -84- m)>0„ Set 1220104 
2-m—-7+4-mz0 k7 (thỏa) 
©>m<-—I1-22/26 hoặc m >—11+24/26 

Gọi I là trung điểm của AB, ta có: 
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X„ "- m+7 
lÊp" = 


4 ằ 
: 4 4 7 
W⁄.E ỳ, = Xạ +t(=Xxp—=4) Xe +Xp 4.81 Ặ 
2 2 4 
A, B đối cứng qua đường thắng A <>leA ©®x, =y, ©m =l (thỏa) 














2 
xử Xe ¿` —X Í kg n 2 
Bài 44. Cho hàm số y = ¬— có đồ thị (C) và parabol (P): y =x? +a. 
x:ẽ 


Tìm a để (P) tiếp xúc với (C). 








Giải 
Kh=wy#1“ 
=. +a 
: ồ bé sy 2š xế : 
(P) tiếp xúc (C) khi và chỉ khi hệ 5 í Ủ có nghiệm 
—=") =(Œ+aÿ 
x-Ì 
SH ÓC (1) «“ 
© Tớ, có nghiệm 
Xˆ—2x 
5 =3X (2) 
(x=l) 
xzl 
2x”-5x+4)= x=0 (3 
G9 N2 say 2y 9 ĐẺ =3 t4) là) 2466 


>0, VxeR 


Thế (3) vào (L) ta được a =—Il. Vậy: a = -1 thì (P) tiếp xúc với (C). 





2x? +(I-m)x+l+m 














Bài 45. Cho hàm số y = f(x) = — có đồ thị (C„.) 
x—m 
Chứng minh : Vm z -l,(C,.) tiếp xúc với một đường thẳng cố định. 
Giải 


.- Tìm điểm cố định của (C„„): A(—l; -2) (xem lại Vấn để I) 
sĩ 2x” ~4mx + m” —2m -Ì 
. Í(x)= — 





(x~m} 
3 
0M Ha hi weä 
(=l=mD) ˆ 


. Vậy: (C„) tiếp xúc với đường thẳng y = k(x —x„)+y =x—l tại A. 
Chú ý : Phương pháp này áp dụng đối với bài toán " chứng minh (C,.) 
luôn tiếp xúc với một đường thẳng cố định tại một điểm cố định" 


VẤN ĐỀ 3. TIẾP TUYẾN VỚI ĐỔ THỊ HÀM SỐ 


Cho hàm số y = f(x) có đồ thị (C), điểm M(xạ; yạ) 
Dạng I: Phương trình tiếp tuyến với (C) tại M là y - yạ = (x¿)(X— Xạ) 


Dạng 2: Viết phương trình tiếp tuyến của (C), biết tiếp tuyến có hệ số 
góc k cho trước 


Phương pháp 
‹ Phương trình tiếp tuyến có dạng (đ): y =kx+b 
„ (d) tiếp xúc (C)<» Ai *Š cônghiệm 


‹„ Giải hệ —= b —= phương trình tiếp tuyến cần tìm 
Dạng 3: Viết phương trình tiếp tuyến của (C), biết tiếp tuyến song song 
với đường thẳng y = ax + b' (a z 0) cho trước 
_ Phương pháp 
‹ Phương trình tiếp tuyến có dạng (đ): y=ax+b(bz b/) 
f(x)=ax+b 
f(x)=a 
‹ Giải hệ => b— phương trình tiếp tuyến cần tìm 


‹ (đ) tiếp xúc (C) © có nghiệm 


Dạng 4: Viết phương trình tiếp tgyến của (C), biết tiếp tuyến vuông góc 
với đường thẳng y = ax + b (a # 0) cho trước 
Phương pháp 


‹ Phương trình tiếp tuyến có dạng (d): y = ~+ x+b 
a 


f(x)= _ x+b 
„ (d) tiếp xúc (C)<> a có nghiệm 
f(x)=—— 
a 


‹ Giải hệ = b —= phương trình tiếp tuyến cần tìm 
Đạng 5: Viết phương trình tiếp tuyến của (C), biết tiếp tuyến đi qua M 
Phương pháp 
‹ Phương trình tiếp tuyến (d) đi qua M@¿; yạ) là y = kŒX— Xụ) + Yọ 


f(x) = K(Xx — Xụ)+ Yụ 


f(x)=k có nghiệm 


‹ (đ) tiếp xúc (C) ©> 


‹ Giải hệ => k = phương trình tiếp tuyến cần tìm 


Bài 46. Cho hàm số y = f(x)= x” —6x” - 5x + 5 có đồ thị (C). Viết phương 
trình tiếp thyến của (C) tại điểm uốn. 


Giải 
.(C) có điểm uốn I(2;~21) ( Xem lại $5. ĐIỂM UỐN CỦA ĐỒ THỊ- 
PHÉP TỊNH TIẾN HỆ TỌA ĐỘ ) 
. Phdng trình tiếp tuyến với (C) tại điểm I là y -(—21) = f(2)(x —2) 
©y=-17x+13 (với f(x)=3x”—l2x—5 ) 
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Bài 47. Cho hầm số y= Š_—2*“ c6 để thị (C). Viết phương trình tiếp 
X x.“ 
tuyến của (C) có hệ số góc là - 1. 





Giải 
Phương trình tiếp tuyến có dạng (d): y=—x+b 
x'-3x+4 
— 





: X— 
(đ) tiếp xúc.(C) © 3 : - có nghiệm 
x-3x+4 : 
| =(-x+b) 


x-] 
3 
Ƒ—=”--x+b q) 
X— ra AI 
© x2?—2x—1 có nghiệm 
—— “- (2) 
(x-l) 


Từ (2) © 2x? -4x =0 > x =0 hoặc x=2 


Thế x = 0 vào (1) ta được: b = -4, thế x =2 vào (1) ta được: b=4 
Vậy: Có hai tiếp tuyến y =—x 4, y=—x+4. 





Đ) 
Bài 48. Cho hầm số y=Ã_*2 
X 





có đồ thị (C). Viết phương trình tiếp tuyến, 
của (C) biết tiếp tuyến song song với đường thẳng (d): y = -3x. 











Giải 
Phương trình tiếp tuyến có dạng (d): y =-3x +b(bz0) 
b¿ 
_á nh. =-3x+b 
„ x+] : $à 
(d) tiếp xúc (C)©‡z ; l có nghiệm 
x“+3 : 
=(-3x+b) 
x+Ì 
2 : : ` 
: ; =-3x4+b () 
X ¿ `. 
>© x°+2x-3 có nghiệm 
— a1“ 3 (0v 
'@x+l} 


Từ (2) © 4x” + 8x =0 < x =0 hoặc x =~2 
Thếx=0_ vào (1) ta được: b= 3 
¡_ Thế x =~2 vào (1) ta được: b=~—13 


Vậy: Có hai tiếp tuyến y = -3x +3, y=-3x - 13. 





Bài 49. Cho hàm số y = x + _ có đồ thị (C). Viết phương trình tiếp tuyến 
X 


của (C), biết tiếp tuyến vuông góc với tiệm cận xiên. 
Giải 
(C) có tiệm cận xiên y =x ( Xem lại §4. TIỆM CẬN CỦA ĐƯỜNG CONG ) 
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Phương trình tiếp tuyến có dạng (đ): y= —x+b 


xX+—=-xX+b 

r : : có nghiệm 
Ề +2] =(-x+bÿ 

X 


te conh (1) 
© ñ có nghiệm 
|i~==-1 (2) 
x 


Từ (2) >xŸ .— 


Thếx=Ý” vào (1) ta được: b=2x/2 


(d) tiếp xúc (C)_ © 


"hếx= _⁄2 vào (1) ta được: b=-2/2' 
Ị 2 _ 
3y: Có hai tiếp tuyến y = —x + 22, y=-X-— 20/2. 





Giải 
Phương trình đường thẳng (d ) đi qua điểm M(I; 3) có hệ số góc k là 
y=k(x-l)+3 


(d) tiếp xúc (C) © Bê ~4x” =kx~l)+3 m. 


3—12x? =k 
Thế (2) vào (1) ta được 3x -4x” =(3—12x?)(x—1)+3 


© 8x) -12x? =0 c>.4x”2x~3)=0 ©> x =0 hoặc x =2 


có nghiệm 


Với x =Ô thì k =3, vớ thì k=-—24 
Vậy: Có hai tiếp tuyến y =3x, y =T—24x +27. 


VẤN ĐỀ 4. BIỆN LUẬN PHƯƠNG TRÌNH BẰNG ĐỒ THỊ 
Bài toán 
1) Khảo sát và vẽ đồ.thị của (C): y=f(x) 
2) Dùng (C) biện luận theo tham số m số nghiệm của g(x, m) = O (*) 
Phương pháp 

+ Chuyển øg(x, m) = 0 về 

Dạng Í1: Í(x) = m hay f(x) =h(m) 

Dạng 2: f(x) = kx+m (m làtham số, k làhằng số) 

Dạng 3: f(⁄) = m(x -a)+b, đường thẳng y = m(x - a) + b quay quanh 

điểm cố định M@a; b) 

+ Dựa vào đồ thị ta biện luận theo tham số m số nghiệm của (*) 
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Bài 51. 
a) Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số y = -x” + 3x +2. 
b) Dùng đồ thị (C) biện luận theo tham số m, số nghiệm của phương trình 
~xÌ`+3x+2~m =0 
c) Dùng đồ thị (C) biện luận theo tham số n, số nghiệm của phương trình 
xÌ`-3x+n=0 








Giải 


a) Xem lại bài giải Bài 31 





b) Phương trình trên viết lại: -x” +3x+2=m (*) 

(*) là phương trình hoành độ giao điểm của (C) và đường thẳng d: y= m cùng 
phương trục Ox, nên số giao điểm của (C) và đường thẳng d là nghiệm của 
phương trình đã cho. 

Nhìn đồ thị 

+ Nếu m >4 hay m<0: I nghiệm 
+ Nếu m =4 hay m=0: 1 nghiệm đơn, 1 nghiệm kép 
+ Nếu0<m<4: 3 nghiệm 

c) Phương trình trên viết lại: -x” +3x+2=n+2 (**) 

Phương trình (**) là phương trình hoành độ giao điểm của (C) và đường thẳng 
d: y= n+2 cùng phương trục Ox, nên số giao điểm của (C) và đường thẳng d là 
nghiệm của phương trình đã cho. 


Nhìn đồ thị 
'rx, |n+2>4 n>2 
+ Nếu PM Ha -2' 1 nghiệm 
+ Nếu BH ne Ea sÃ 1 nghiệm đơn, I1 nghiệm kép 


+ Nếu 0<n+2<4 hay -2<n<2: 3 nghiệm 


Bài 52. a) Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số y = 2000 


b) Dùng đồ thị (C) biện luận theo tham số m, số nghiệm c 
phương trình: 2x” -(m+l)x+l+m=0 (*) 


SN 
ủa 
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a) Bạn đọc tự giải 














b) + Œ)©24%=1)+x+1=mGx =1) es TT =~2x+m 
X _ 
+ Bạn đọc tìm phương trình tiếp tuyến của (C) song song đường thẳng 
(d): y =—2x +m, đáp số là y = -2x + 7 và y =~2x —]. 
+ Nhìn đồ thị 

. Nếu m<-l haym>7: 2 nghiệm đơn 
- Nếu m=-l: có l nghiệm kép x =0 
. Nếu m=7: có l nghiệm kép x =2 
. Nếu-l<m<7: vô nghiệm. 


Bài 53. Biện luận theo m số nghiệm của 44- xˆ =mx+2—m (*) 
Giải 
Nghiệm của (*) là hoành độ giao điểm của hai đề thị: 
(C):y=w4—x?,(đ):y =mx+2~m = m(x - l)+ 2 
y>0 
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A  À Pà 
Thấy :y=w4-—x =ử, xui >à 
(C ) có đồ thị là nửa đường tròn phía trên trục Ox có tâm 0(0; 0) bán kính là 
R=2,d„:y =m(x -l)+2 là đường thẳng luôn đi qua điểm cố định M(1; 2). 
(đ) tiếp xúc nửa đường tròn trên khi hệ: 

V4-x? =m(x-l)+2 (1) 
X 


= =m.„ (2) 
4q—x? S. ` 


có nghiệm 
Thế (2) vào (1) ta tìm được x =0, xe. 
5Ö Vớix =0 >m=0 >d¿ạ: y=2 


Wớie2:C cẩu cu? cổ 497 0-08 
3 - 3 = 3 


Nhìn đồ thị 


- Nếum> Ẫ l nghiệm 


. Nếu0<m “: 2 nghiệm 


- Nếum=0: l nghiệm kép 








-. Ầ SẼ 
- Nếu -—<m<0: vô nghiệm 





. Nếum= 5: 1 nghiệm kép 


R Nếu-2<m<-4⁄4: 2 nghiệm 
. Nếum<-2: lnghiệm 








VẤN ĐỀ 5. TẬP HP CỦA MỘT ĐIỂM 


Muốn tìm tập hợp của điểm M di động ta thực hiện như sau: 

x=g(m) (l) 

y =h(m) (2) 

‹ Khử m giữa (1) và (2) được phương trình F(x, y) = 0 có đồ thị (C), 
suy ra Me(€)' 

„ Giới hạn tập hợp ( nếu có) từ các điểu kiện của tham số m để có M 

‹ Kết luận: Tập hợp của M là tất cả hoặc một phần của (C): F(x, y) =0 
thỏa điều kiện giới hạn. 


‹ Ta tính tọa độ của điểm M phụ thuộc theo tham số m: 


Trường hợp đặc biệt : 
+ NếuM ì K: nh SỐ ) tìM thuộc đường thẳng (4): x =a 
(giới hạn y = h(m)). 
+ NếuM JXT#().... thì M thuộc đường thẳng (d): y=b 
y=b(hăng số ) l CÓ tuc : 


( giới hạn x = øg(m)). 








[ Bài 54. Cho hàm số y = x —3+ " có đồ thị (C), đường thẳng (d): y =m. 
X 


Trong trường hợp (d) cắt (C) tại hai điểm phân biệt M và N. Hãy 
tìm tập hợp trung điểm I của đoạn MN khi m thay đổi. 


Giải 





"` h ] 
. Phương trình hoành độ giao điểm của (€) và (d) là x-3+—=m 
X 
© x” -(3+m)x+l=0 (*) 
(d) cắt (C) tại hai điểm phân biệt M và N © (*) có hai nghiệm phân biệt 


©®A=(3+m)°~4>0 © mỶ +6m + 5 >0 © m < -5 hoặc m > —l 
- Xu,Xụ là nghiệm củá (*). Tọa độ trung điểm I của đoạn MN là 
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X _ Xu +XN _3+m () 
2 2 
y¿=m (2) 
Thay (2) vào (1)—>y; =2xi—3 
Suy ra I nằm trên đường thẳng y = 2x — 3 
‹Giới hạn: + m<-5=> 2x, -3<-—5 >xX¡ <—l 
+ m>-l=S2x,-3>-l=x,>l 
- Vậy: Tập hợp các điểm I khi m thay đổi là đường y = 2x - 3 với 
xe(-øœ; —-Ì)\Q/(Ìl; +øœ). 


Bài 55. Cho hàm SỐ y= xÌ`-3mx? +(m+ 1)x +1 có đồ thị (C„). Tìm tập 


hợp điểm uốn I của (C,„). 





Giải 
x=m : q) 
y=~2m”+m?+m+l (2) 
(Xem lại §5. ĐIỂM UỐN CỦA ĐỒ THỊ- PHÉP TỊNH TIẾN HỆ TỌA ĐỘ ) 
Khử m giữa (1) và (2) ta có: y==~2x” +x? +x+l 


(C„„) có điểm uốn Ì 


Vậy : Tập hợp điểm uốn I của (C,..) là đường y = ~2x + x” +x+l 
Bài 56. Cho (C„): y.= x” -6x” -2m(m + 2)x + 28 . Tìm tập hợp điểm 


uốn I của (C..). 





Giải 
Sỹ 
=-4m” -8m +12 
( Xem lại §5. ĐIỂM UỐN CỦA ĐỒ THỊ- PHÉP TỊNH TIẾN HỆ TỌA ĐỘ ) 
Ta có: y¡ = l6 - 4(m + l ‹6 
Vậy: Tập hợp điểm uốn Ï của (C„.) là phân của đường thẳng (d): x =2 
ứng với các điểm có tung độ y <6. 


(C.„) có điểm uốn Ï IR = I nằm trên đường x =2 


Bài 57.Cho hàm y =3x+m + sen có đổ thị (C„„.). Tìm tập hợp tâm đối 
X —_ * 


xứng của hypebol (C.„..). 








Giải 

Để(C m ) là hypebol thì m z 0 

Tiệm cận đứng x = 1, tiệm cận xiên y = 3x + m (Xem lại §4. TIỆM CẬN CỦA 
ĐƯỜNG CONG ) 

Tâm đối xứng I của (C,„) là giao điểm của hai tiệm cận , tọa độ của điểm I 

là I(1; 3+m) 

Giới hạn: Vì m zO— y #3 

Vậy: Tập hợp tâm đối xứng của (C,„) là đường (d): x = l trừ điểm (1; 3) 
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C. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 


1) Khoảng nghịch biến của hàm số y = Hà —x” —3x t là 
A. (-œ;-]) B. (—1;3) €. 3;+œ) D. (T—œ;T— ])(3; + œ) 


2) Khoảng nghịch biến của hàm số y = x -3x? = là 


v3... ,v3 





A. (œ;~+/3 )+2(0; 2/3) B.(0;—-—)—¡+®) 

C. (/3;+e)- D. (—3;0)12(3;+e): 
3) Khoảng đồng biến của hàm số y = 2x —xŸ là 

Á. (—œ; l) B. (0;1 ) C. q;2) D. 1; +œ) 
4) Hàm số y = xÌ 3x” + mx + I luôn đồng biến trên R khi 

AÁ. m>3 B. m<3 C. m<3 D.m>3 
5) Trong các hàm số sau, hàm nào đồng biến trên R 2 

A. y=xÌ+3x” +3x +2008 B. y=x”+x”+2008 

C. y=cotx Hy” 

x-2 


6) Cho hàm số f(x) = . f(x) đồng biến trong các khoảng nào sau đây? 
nX , 
A. (0;1) B. (1;e) C. (0;e) D. (c;+œ) 
7) Cho hàm số f(x) = = Trong các mệnh để sau, tìm mệnh để đúng 
X _ 
Á. f(x) nghịch biến trên R 
B. f(x) nghịch biến trên (— œ; 2) t2 (2; +œ) 
C. f(x) nghịch biến trên (—œ; 2) L2 (2; + œ) 
D. f(x) đồng biến trên (—œ; 2) 2(2; + œ) 


8) Trong các hàm số sau, hàm nào đồng biến trên (1; 3)? 





xã ?—Ax+8 

Á. V= | TS  EeiniccLio, 
á x-Il ' : x-2 

C. y=2x” -x” D. y=x?—-4x+5 


9) Cho hàm số f(x) = xỶ - 3x + 2. Trong các mệnh để sau, tìm mệnh để sai 


A. f(x) giảm trên khoảng (—l; l) B. f(⁄) giảm trên khoảng - l: 2] 


C. f(x) tăng trên khoảng (1; 3) D. f(x⁄) giảm trên khoảng l;: ) 
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10) Hàm số y = xInx luôn đồng biến trên khoảng 


A. (10 !;+œ) B.(c ':+o) C.(e;+œ) D. (l;+©œ) 





11) Giá trị nào của m thì hàm số y = > s5 nghịch biến trên từng khoảng xác định 
X— 
AÁ. m<-2 B. m<-2 ŒC. m>-2 D. m>-2 
12) Hàm số y = 2x” - 9x” + 12x + 5 có số điểm cực trị bằng 
-A.I B.2 G3 D. 4 
13) Hàm số y =x” + x? + 1 có số điểm cực trị bằng 
A.0 B.I C. 2 D. 3. 
2 
¿ —4x+8 v6 g0. 
14) Hàm số y = S_—“Š”Ÿ có số điểm cực trị bằng 
Á.I B.2 C. 3 D.4 
15) Hàm số y = x” -2|x|+ 2 có số điểm cực trị bằng 
A. 0 B.1 C. 2 D. 3 


Xˆ. 42x42 


16) Cho hàm số y = có hai điểm cực trị x,, x;. Tích x;.x; ? 


A. -4 B. -2 C.0 D. 2 
17) Giá trị m để hàm số y = x” — x” + mx - 5 có cực trị là 
Ấy lhéc B.m<¿ €imsẻ Ð. m>ˆ 
3 - 3 3 3 
Nhà tua 2 : x? +mx + 2m —] í 
18) Giá trị m để hàm số y==———————— có cực trị là 
: X 
Ä  the° BÉ & mi Ð; MS 
2 2 2 2 
19) Giá trị m để hàm số y = -x” - 2x” + mx đạt cực tiểu tại x =—I là 
A. m=-] B.mz-—] ŒC.m>-—l D. m<-Il 
2 
20) Cho hàm số y am Tìm m để hàm số đạt cực đại tại x =2 7 
x+m 


Một học sinh giải như sau 


2 LI 
Bườc1:DW< Em], S5 2+0 ~) 


(x+m)Ÿ 
Bước 2 : Hàm số đạt cực đại tại x =2 © y(2) =0(*®) 
Bước 3: (*) — m' + 4m +3 =0 ©m =—] hoặc m = ~3. 


Bài giải trên đúng hay sai ? Nếu sai thì sai từ bước nào? 
A. Bước I B. Bước 2 'C. Bước 3 D. Giải đúng 
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21) Cho hàm số f(x) = 5x + vẽ 2, mệnh đề sai là 
X 


A. f(x) đạt cực đại tại x =—] B. f(x) đạt cực tiểu tại x = Ì 
C. f(x) có giá trị cực đại là 8 D. M(1;8) là điểm cực tiểu 


22) Cho hàm số y = x” - 6x” +9x có đồ thị (C), phương trình đường thẳng đi qua 
hai điểm cực đại, cực tiểu của (C) là 
A. y=2x+6 B.y=2x-6 €C.y=-2x+6 D.y=3x 
23) Với điều kiện nào của a và b để hàm số y =(x +a)”+ (x+b)°—xỶ 
đạt cực đại vàcực tiểu 
A. ab>0 B.ab<0 C.ab>0 D. ab<0 
24) Giá trị m đểhàm số y = (x - m)(x” —2x - m - 1) có hai điểm cực trị X,, X; 
thỏa mãn | xạ. x;|= I là 


A. m=4 B.m=-2 C.m=-4  D. Mộtkết quả khác 


mx? +3mx+2m +l 


25) Giá trị m để hàm số y = có hai điểm cực trị nằm 


về hai nha đối vôi rgeOsla s 
A.0<m<á4 B. m<0 C.m>4 D. m«<0hoặcm >4 
26) Giá trị m để hàm số y = x” + mx? —1 luôn có cực đại và cực tiểu là 
A.m>0 B. m<0 C.m>4 D. Một kết quả khác 
27) Giá trị m để hàm số y = mx” + 2x” — 10 có ba điểm cực trị là 
A. m>»0 B.mz0 C. m<0 D. m<0 


28) Giá trị m để hàm số y = x' - 2mx” có ba điểm cực trị là ba đỉnh của một 
tam giác vuông là 


A., m>»0. B.mz0 €.m=l D. m=0hoäcm =1 


29) Hàm số y = _ 4 có hai điểm cực trị trên đường thẳng có phương trình 
y =ax+ b với a+ b bằng 
A. —l B.0 C. l D. 2 
x”+mx 





30) Cho hàm số y = . Giá trị m để khoảng cách giữa hai điểm cực trị của 
—X 
đồ thị hàm số trên bằng 10 là 
Á. m=l B.m=2 Œ.m=3 D.m=4 


31) GTNN của y =xỶ —4x” + 4x? vã bằng 


A. B.- &: 


C›[+ 
l=) 
l 
| 


bà 
2 


t9 


4 


32) GTLN của y =x - trên (0; 3] bằng 
X 


A. 3 B. ệ C. bi D.0 
3 : 8_ - 
33) GTLN của y = x” -3x” -9x +35 trên đoạn [ - 4; 4] bằng 
A. 40 B.8 C. -4I D. 1S 
34) GTLN của y =v⁄Š5—4x trên đoạn [—1; 1] bằng 
B.3 C.1 D.0 


A. 9 
35) GTLN của y =—`— trên nửa khoảng (— 2; 4] bằng 
X+ 





Nu B.Ì c.2 p.Ý 
3 3 3 


5 
36) Cho hàm số y = sin”x — cos2x + sinx +2. GTNN của hàm số trên khoảng 


1L TL Š 
——; —|bã 
[ 2 3 . 
h kề) B. . Œ.5 
27 27 . 
37) Cho hàm số y =—x +2008— SA GTLN của hàm số trên khoảng (0; 4) 
X 


D. 1 











đạt tại x bằng 
A.I B. 2006 C. 2007 D. 2008 
: 2 
38) GTLN M, GTNN m của hàm số y = MA trên đoạn [1; e”] là 
X 
Á. MS 0=Ð B.M=-—,m=-~ 
e€ e e 
ŒC.M= ai m=0 D. Một kết quả khác 
€ # 
39) Đô thị của hàm số y = ^. _ có tiệm cận đứng là 
X .c 
A.x=l B.x=2 C.x=-l D.x=-2 
 . -_ 3X+4 ¬- ¬ 
40) Đồ thị của hàm số y = 1-5 có tiệm cận ngang là 
— X~ 
3 3 l 4 
Á. y=— B.y=-- C.y=-—- D.vy=-— 
y 2 Ỳ s : ử s 
x+5 Xua ng : Ai. 3š 
D có đồ thị (C) . Khẳng định nào sau đây là đúng? 


41) Cho hàm số y =Ẻ. 
2x 
B. (C) có tiệm cận ngang y = K.: 


A. (C) có tiệm cận đứng x = : 
€. (C) có tiệm cận xiên y = sã D. (C) không có tiệm cận 
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42) Cho hàm số y = 2x + Ì = . Số tiệm cận của đồ thị bằng? 

A. 1 B. 2 ŒC. 3 D. Không có 
43) Đồ thị của hàm số y = — có 

A. Tiệm cận đứng x =2 B. Tiệm cận ngang y = l 

C. Tâm đối xứng là điểm I(2;1) D. Cả câu A,B,C đều đúng 
44) Cho hàm số y = ‹¬ . Trong các mệnh để sau, mệnh để nào sai? 


A. Đồthị của hàm số trên có tiệm cận đứng x = —I: 

B. Đồthị của hàm số trên có tiệm cận ngang y = 0: 

C. Đạo hàm của y là y`==————: 
(œx+l]) 

D. Bảng biến thiên của hàm số trên là 








45) Cho hàm số y =—x Ty . Xét các mệnh để 
X nàmă: 


(D Đềthị của hàm số trên có tiệm cận đứng x = l và y = —x- 
(MU) Hàm số nghịch biến trên (—œ; 1)t2(1; + œ): 
I) yc¡¿ =y() = =3, ycy = y(0) =l 


Mệnh đề nào đúng? 
A. Chỉ() B. Chỉ(I) 
C. Chỉ (II) D. Cả câu A, B,C đều đúng 
: mx” —2 
46) Để đồ thị của hàm số y = “#—-—„ có hai tiệm cận đứng thì 
xˆ-3x+2 
A.m+z0 B.mzlvàmz2 
C. m#2 và m “2 D. Một kết quả khác 


2x?—3x+m+l 


47) Đồ thị của hàm số y = không có đường tiệm cận xiên 


x-] 
khi giá trị của m là 
A.m=0 B.mz0 ŒC.m=-] D. mz-] 
48) Đồ thị của hàm số y = Ÿx —x có tiệm cận xiên là 
ÁA. y=‡x B.y=x C. y=-—x D. Không có 
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x?-mx+2 
49) Giá trị m để đồ thị của hàm số y = ¬— (m #3) có tiệm cận xiên đi 


qua gốc tọa độ là 
A.m=-2 B.m=-l C.mz0 D.m=l 


x°+mx-—l 
50) Tiệm cận xiên của đồ thị hàm số y=——————— cắt Ox, Oy lần lượt 


Sc 
tại A và B có diện tích tam giác OAB bằng 8 thì 


A.m=3 B.m=S Œ.mz0 D. m=3hoặc m =—S 
51) Giá trị m để đồ thị hàm SỐ y = không có tiệm cận xiên 
A. m=0hoặcm =l B,mz0 Œ.mzl D.mz0Ovàmzl 
52) Điểm nào sau đây là điểm uốn của đô thị ÿ = x” - 3x +2 
A. (l;4) B. (0;2) C. (10) -D. 2;0) 
53) Đô thị của hàm số y = x' + x” + có bao nhiêu điểm uốn? 
A. 0 B.1 G2 D.3 
54) Giá trị m để đô thị của y = x” -(m ~1)x” +2007 có hai điểm uốn là 
A.m<l B.m<l1 —C. m>l D.m>Il 
55) Giá trị m để đồ thị của y = x” - mx + 2 nhận I(0; 2) làm điểm uốn là 
A.m=l B.m=2 Œ.m=3 D.meR 
56) Tìm m để đồ thị của y = x' + (m + 1)x” - 2008 không có điểm uốn là 
A, m>-l B.m>-l Œ. m<-l D. m<-l 


57) Đồ thị của hàm số y =ax” + bx” + x —4 nhận điểm I(2; - 6) làm điểm uốn 
thế thì tích số a. b bằng 


- B. sẽ có ". 
4 § 4 8g. 


58) Cho hàm số f(x) = xỶ +2x” -2008 . Trong các mệnh để sau, mệnh để nào sai' 
A. Đồ thị của hàm số f(x) có một điểm uốn. 
B. Hàm số f(x) có một cực tiểu. 
C. lim f(x) = +œ và lim f(x) = +œ. 


D. Đồ thị của hàm số f(x) luôn cắt trục tung tại điểm A(0; - 2008). 

59) Cho hàm số f(x) = xÌ + 6x” — mˆx (m là tham số). Trong các mệnh để sau, 
mệnh đề nào sai? 

. Hàm số f(x) luôn có một cực tiểu và một cực đại với mọi m. 


»> 


„. Đồ thị của hàm số f(x) luôn cắt trục hoành tại ba điểm phân biệt 
với mọi m # 0. 
. hm (x) =+œ và lim f(x) = —œ. 


xo+z: 


 œ®œ E 


. Đồthị của hàm số f(x) không cắt trục hoành. 
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60) Đồ thị sau đây là của hàm số 











Á. y=x`—l 
B.y=x'-2 
- : C.y=x`-3 
D.y=x`—4 


61) Cho hàm số f(x)=x+l+ — có đề thị (C). Mệnh để nào sai? 
Xi+ 


A. Đồ thị (C) của hàm số f(x) có tiệm cận đứng là đường thẳng x=¬—]. 
B. Đồ thị (C) của hàm số f(x) có tiệm cận xiên là đường thẳng y = x + l. 
C. Đồ thị của hàm số f(x) có một điểm uốn. ˆ 

D. Đồ thị hàm số trên có tâm đối xứng là giao điểm của hai tiệm cận. 


62) Đồ thị sau đây là của hàm số 





\ ] A. y=-x +] 
B.y=-x`+2 
'Cy=-x +3 
D.y=-x`+4 


A. y=x`+3x ~2007 
B. y=—x`~3x+2008 
C.y=x`-xÌ 


D.y=x'+xÏ 





A. y=x`+3x?—2 


B.y=x`—3x?—2 





C.y=x`+2x” -2 





D. y=x”~2x~2 
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68) Đồ thị sau đây là của hàm số. 
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65) Đô thị sau đây là của hàm số 


A. y=x`+6x” +-9x 
B.y=x`—-6x?+09x 
C. y=x`+6x?-9x 
D. y=x`-6x7 ~9x 
A. y=(x+l)(1—x) 
B. y=(x+1)(1+x) 
C. y=(x+I}(2-x) 
D. y=(x+1)”(2+x) 


g ằ g y 


g «œ= g »> 


.y=-x '-2x”+3 


y=—x”~x”+2 


,y=-X +3x”-5 


: y=-x®+4x? =6 


. YET—X”+X” +Ï 
.y=x °+x?+2 
.y=-X +2x?+3 


.y=Xx +x?+l 


,y=-x +X?T] 
.y=-Xx +2x” -l 
,.y=—X”+3x? 2 


,y=-x +3x?-3 


70) Đồ thị sau đây là của hàm số 








A. y=-Xx “+2x?—l 


B. y=xÍ-2x?+l 


Œ vui -3x?+Ẻ 
2 2 


D. #.e< ở `. 
2 2 
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74) Đồ thị sau đây là của hàm số 























A. _x# 
x+2 
⁄: 
—X“ˆ-3x-] 
B.v-= 
ý x+2 
C __k +8 
x+2 
P. _=# 
: x+2 


A. V232 
x-] 


B. "". 
x-—] 

Ị 
C.y=-x+3-—— 
x-¬I 


D. We4 HS — 
x-] 


76) Cho đồ thị hàm số y = x” —6x” + 9x có hình vẽ hình 1. Đề thị hình 2 


là của hàm số nào đưới đây ? 





Hình ï 
A. ÿ = -6|x| +9|x| 
C.y= Ix[ -6|x[Ÿ —9|x| 


77) Cho đồ thị hàm số y = x” + 3x” - 2 có hình vẽ hình I 


v^ 
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' Hình 2 
B. y=|x|` +6|xÏ +9|| 
D. y=|xÏ`+ 6|xÏ -9|x| 





Đề thị hình 2 là của hàm số nào sau đây ? 
A. y=|x|` +3|x|ÏÏ ~2 B. y=|x|Ì +3x? ~2 
C..y=|x` +3x? —2| Ð. y=|x`+3x?|~2 





78) Cho đồ thị hàm số y =xỶ + 3x” - 2 có hình vẽ ( hình 1) 


Với giá trị nào của m thì phương trình px +4x — 2| =m có 6 nghiệm phân biệt 








A. -2<m<2 
B.O<m<2 
: ŒC. -2<m<0 
Hình! - D.-2<m<2 





79) Cho đồ thị hàm số y= — “— oó'hình vẽ hình I 
2x+l 

















Hình 1 
-Đồ thị hình 2 là của hàm số nào sau đây ? 


` E 


5X 














Ả.y= : C.ye—— Tiên 
7 l2x+i 2g+l ”7“2hJ+l 2|x| + 1| 
80) -Cho đồ thị hàm số y — có hình vẽ hình 1 





__ 4 


Hình 1 Hình 2 





"NI 
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Đồ thị hình 2 là của hàm số nào sau đây ? 
_|lH+2 
“Phị—l 


_Jx+2 
2x-l 


_JM+2 ~ x+2 
“HAT à # 2|x|—1 

















31) Cho đồ thị hàm số y =—x + 3——— có hình vẽ hình I 
X —_ 








Hình 1 
Đồ thị hình 2 là của hàm số nào sau đây ? 
# — =|xỈÍ +4lx|+4 bớc lx[' +4|x|—4 
cử” bị J” he 
ĐH 
SE TC xe W 








§2) Cho hàm số y =x” —8x . Số giao điểm của đồ thị hàm số và trục hoành bằng 
A. 0 B.I C, 2 D.3 


83) Số giao điểm của đường cong y =xỶ — 2x +x-—] và đường thẳng. 
y=l-2x bằng 


A.0 B.I C.2 D. 3 
84) Cho hàm số y =xỶ -3x +2 có đồ thị (C). Đường thẳng d: y = m cắt (C) tại 
ba điểm phân biệt khi 
A.0<m<4 B.0<m<4 C.m<0 D. m>4 


85) Gọi M và N là giao điểm của đường thẳng y =x +2 và đường cong y=-Š = 
X — 


Khi đó hoành độ trung điểm I của đoạn thẳng MN bằng 
A.7 B.3 C. c. : tí 
2 : ø 
86) Đường thẳng d đi qua điểm uốn của đường cong (C): y = xỶ - 3x và có hệ 
số góc m. Giá trị nào của m để d cắt (C) ba điểm phân biệt ? 





A. m>-l B. m>-2 C.m>-3 D. Một kết quả khác 
87) Giá trịm để đường cong y =(xT— 1)(x? +x+m) cắt trục hoành tại ba điểm 


phân biệt là 


30 


Á. m<~ và m #~2 le, 


4 
C.m> h và m #2 D. Một kết quả khác 
. K. « 3 Z S xỉ +xXx—5 : : 
88) Giá trị m để đường thắng y = m cắt đường cong y = EEEEEING tại hai 
điểm phân biệt là 
A. m<3hoặc m> 7 B.m<3 
C. m>7 D. m<3 hoặc m > 7 





89) Giá trị m để đường thẳng y =m — 2x cắt đường cong y = s. _ 
 X# 
hai điểm phân biệt là 


A.|m|>4  - B. |m|>4 C. |m| < 4 D. |m| <4 
ác lở 
90) Đô thị (C) của hàm số y = Sông cắt trục hoành tại hai điểm phân biệt 
X —~ 
có hoành độ dương khi 
A. me[~2:0) B. me `. 2{0;+œ©) 
2 2 
C. me[T—s~z ] (0+2) D. me . 
2 2 
X. : „. Ñ @Ô45W4$3. ..„ nh 
91) Đồ thị (C) của hàm số y =—————— có điểm chung với đường thẳng 
d:y=kx+2 khi 
A. ke(-œ;—3] B. ke(-œ; - 3]t2(1;+ œ) 
€C. ke(-3;l1] D. ke(-3;]) 


92) Giá trị m để đường thẳng y = 2x + m cắt đường cong y = — tại hai 
X —~ 


điểm A, B phân biệt sao cho đoạn AB ngắn nhất là 
A. mz-l B.m=-l €C. m<-l D. VmeR 
93) Giá trị m để đường thẳng y = m cắt đường cong y = —= tại 
hai điểm phân biệt A, B sao cho OA vuông góc OB là š 
A.m+z0 B.m<lvàmz0. 
-1#+⁄5 
2 
94) Nếu hàm số y = f(x) có đạo hàm tại điểm x,„ thì phương trình tiếp tuyến của 
đồ thị hàm số đó tại điểm M(x,; y„)(với y„ = f(x,) ) là 
Á. Y-Y,=X-—X¿,° B. y_—y, =f(x,)\(x—X,) 
C. y—y, = (X,)(X — X,) D. x-x,=f(X,)y—Y,) 


ŒC.m= 





D. Một kết quả khác 
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` n.. doÈi thất c đánh (cau) 2 - đao Ý sản An ca ớ 
95) Cho hàm số y = sx +x” -2. Tiếp tuyến tại điểm uốn của đồ thị hàm số có 


phương trình là 
7 7 7 
` ố.. B.y=x-—- C.y=-x+— D.y=-x 
y 3 y "= y 3 Ỳ 


96) Cho đường cong y = x” + 3x” + 3x + 1 có đồ thị (C). Phương trình tiếp 
tuyến của (C) tại giao điểm của (C) với trục tung là 
A. y=8x+l B.y=3x+l - C.y=-8x+l D.y=3x-l 


3x-4 


2 
97) Cho đường cong y = _... có đỗ thị (C). Phương trình tiếp tuyến của (C 
' X 


tại giao điểm của (C) với trục tung là 


A.y=-7x+4 B.vy=-x+4 
C.y=7x+4 D. Một kết quả khác 


Mi HỆ tạ xÊU -x?+4x-3 ng ca. nang 
98) Cho hàm số (C): y= NT Phương trình tiếp tuyến của (C) tại 
X 


giao điểm của (C) với trục hoành là 


A. y=-2(x-—]) B.y=-2(x—3) 
Œ, y=2(x-l) D. Một kết quả khác 
99) Hàm số y =x” —2x? +1 có đề thị (C) . Tiếp tuyến với (C) tại điểm cực đại lè 
A. y=l B.y=2 C.y=x+l D. Một kết quả khác 
100) Số đường thẳng đi qua điểm A(2; 0) và tiếp xúc với đồ thị (C) của hàm số 
V= —x!+ 2x? là 
A. 0 H1. ` &? D. 3 


101) Cho hàm số y =x” - mx? —4x + 4m có đồ thị (C). Đồ thị (C) tiếp xúc với 
trục hoành khi 


A.m=+2. B.m=+3.  C.m=+z4.  D. Mộtkết quả khác. 
102) Cho hàm số y=xỶ -3x? +2 có đổ thị (C). Tiếp tuyến với (C) đi qua điểm 
A@;2)là. 
A. y=0x-25vày=3. . B. y=x+lvà y=2. 
C. y=x-lvày=-x+6. -D. y=9x-25 và y =2. 
2 
vẽ bề ý Xã : s..... 8 4x-3 
103) Tiếp tuyến kẻ từ điểm A(0; 6) đến đồ thị hàm sốy===— là 
X— 
Á. y=-2x+6và y=—5x+6 B. y=-2x+6 và y =6 
C. y=—5x+6Vvà y=6 D. y=-—2x +6 và y=-3x+6 


x°+3x+6 
Vũ 
tại đó vuông góc với đường thẳng d: y = =h 


104) Tìm trên đồ thị (C) của hàm số y = các điểm mà tiếp tuyến 
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A. (0;6),(2;—4) B. (0;—6),(2;— 4) 
ŒC. (0;6),(—2;- 4) D. (0;-6),(-2; - 4) 
105) Hàm số y =-x” +3x” - 3 có đồ thị (C) . Tiếp tuyến của (C) vuông góc 
Số g v2 $ ] : 
với đường thắng d: y su” +2 là 
A. y=-9x—8 và y=-9x +24 B. y=9x-§và y=-9x+3 
€. y=9x+24và y=-9x+3 D. y=9x+7và y=-9x+5 


2 
106) Chủ Hằm số (Œyy=# =2 


và đường thẳng d: x =l . Các điểm nào 
trên d để từ đó có thể kẻ đến (C) hai tiếp tuyến vuông góc nhau ? 


Â. Ñ:5+x71Œ.3<xVT) B.0:-344/711).0:-A2vVJT7) 
C. (—I;3+7),(—l;3- ⁄7) D. (—I;~3++4/7),(=l;—3-ƒ7) 


'107) Cho hàm số y =.x I2 =.. = có đồ thị (C) . Tiếp tuyến của (C) 
song song với đường thắng d: y=4x +2 là 


73 7 26 7 

Á. y=.4x+— và y=-4x+— B.y=-4x-— và y=4x+— 
š Ta 6 Ẻ sự h8 

: 26 73 26 73 
C. y=4x+— và y=—4x——— DĐ. y=4x—-— và tri 
h 3 Ế 6 : 3 : 5 


. 108) Giá trị m để tiếp tuyến của đồ thị hàm số y = x” + mx” -m - l tại điểm 
A(1; 0) song song với đường thẳng y = 2x là 
A.m=-3 B.m=-2 €. m=-] D. mtùy ý 


x?-bx 


109) Cho hàm số (C): y = : . Để (C) qua điểm A|-l ;] và tiếp tuyến 
ty : 


-của (C) tại gốc tọa độ có hệ số góc bằng —3 thì giá trị a và b là 
lv #e= 6a“ ñra< be Goi©=- be6 Bia Ben 
2 2 2 2 


110) Tìm những điểm trên trục hoành để từ đó ta vẽ được hai tiếp tuyến đến 


đồ thị (C) của hàm số y —. Một học sinh giải như sau 
—X 
Bước 1 : Gọi M(m; 0). Phương trình đường thẳng d đi qua M có hệ số 


góc k là y = k(x — m) 





Bước 2 
+ Điều kiện d là tiếp tuyến của (C) khi và chỉ khi hệ sau có nghiệm 
L2? =kœ~m) (1) 
] E l 
=k @) 
Ín -~Ắ” 


j 


SÉ) 


+ Thay (2) vào (1) ta được T có Óc.. 








(œx-m) 


=% "(KỲ 
l4 TY : sỳ xzl1- 
(1+2x)(1—x)=3 -m) "” |g() =2x? +2x — (3m + L) =0 (*) 


Bước 3 : Từ M ta kẻ hai tiếp tuyến đến (C) hở 
A'=6m+3>0 


F . ty đc 2u 
<< C7) có hai nghiệm phân biệt khác TJENIAE ME +0 


1 
<>-—<mzl. 
2 


Vậy: M(m; 0) với =s<m +]. 


Bài giải trên đúng hay sai? Nếu sai thì sai từ bước nào ? 
A. Bước l B. Bước 2 €. Bước 3 D. Bài giải đúng 
111) Giá trị m để hai đồ thị (C):y= x +m(x +1) và d: y =x tiếp xúc với nhau là 


A. m =< hoặcm =l B. m=~z hoặc m =2 
C. m=z hoặc m =2 D. m =z hoặc m =~2 
"¬... 2⁄°-x-1 . 3 .. 
112), Giá trị m để hai đồ thự (C): “m.." và (P): y=—x“ˆ + m tiếp xúc 
X+ 
với nhau là 
A.m=-3 B.m=-2 C. m=-] D. m tùy ý 
113) Giá trị m để hai đổ thị (C): y =xỶ -2x? +1 và (P): y=2x” + m tiếp xúc 
với nhau là 
A. m=0 hoặc m =] -B, m=-Ihoặc m =-3 
€C. m=+l D.m=+3 


114) Khi m thay đổi, đồ thị hàm số y = mx” -2mx? - (m + 1)x + 2m qua mấy 
điểm cố định? 
A. 5.2 Œ. 3 D. 4 
115) Khi m thay đổi, đồ thị hàm số y = x” - mx? + mx + 2 qua hai điểm cố định 
có tọa độ là 
A. (0;2),(1;3) B. (0;2),(—1;1) 
Œ. (2;0),(3;1) Ũ D. (2;0),(1;—-1) 


x*+m”x—m 


116) Đồ thị hàm số y = (m #0) luôn qua điểm cố định khi m 


thay đổi có tọa độ là 
A. (1;0),(2;3) B. (0;1) C. (1;0),(0;0) D. Một kết quả khác 
- 117) Đề thị hàm số y = mx? + (m? - 3m +3)x -m? +2m —5 (1) qua điểm cố địn 
khi m thay đổi có tọa độ là 
A..(1;~2) B. (1;—2),(2;3) C. (2;3)  D. Mộikết quả khác 


x-—m 
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mx+2 





118) Cho hàm số y = (1). Xác định m để đồ thị hàm số (1) luôn đi qua hai 
điểm cố định khi mì thủy đổi. 
A.mz+l B.mz0 €C.mz+2. D.mz+1+3 
119) Tìm các điểm M trên đường thẳng x = 3 sao cho mọi đồ thị của hàm 
y =-3mx” +(2m? -1)x + m” - 5m + 2 đều không đi qua điểm M 


A.MQ3;y) với y < -257 B.M(3;y) với y> TS” 
C.M(;y) với y>~Ế”” D.M(3; y) với y << 


120) Tập hợp điểm uốn của đồ thị hàm số y = hở —mx? +x—l khi m thay đổi 
là đường cong có phương trình. 
A.y=x+x-L _. B.y=-x”-x~—l 


C.y=Sx'+x+I Đ.y=- 2x +x-~ 


121) Cho hàm số y = -— có đồ thị (C), (C) có tâm đối xứng là I. Tập hợp 
các điểm I khi m thay đổi là 
A. Đường thẳng y = x2. 
B. Đường thẳng y = —x +2. 
€. Đường thẳng y=x~2ngoại trừ hai điểm (1; — 1) và (3; 1). 
D. Đường thẳng y = —x +2 ngoại trừ hai điểm (—1; 3) và (3; — I). 


2 
122) Cho hàm số (C): y = — ,đường thẳng d: y = x + m. Trong trường 
X 


hợp d cắt (C) tại hai điểm phân biệt MvàN. Hãy tìm tập hợp trung điểm T 
của đoạn MN khi m thay đổi. Một học sinh giải như sau 
Bước 1: Phương trình hoành độ giao điểm của (C) và d là 
2 _— 
TT me x -(2+m)x+l=0(*) 
X 
d cắt (C) tại hai điểm phân biệt © (*) có hai nghiệm phân biệt 
© A =mˆ +4m >0 ©m < -4 hoặc m > 0 
.Bước 2: 
+ Xụu,X„ là nghiệm của (*). 
_ Xu +Xy 2+m 1 
Tọa độ trung điểm I của đoạn MN: 4X 22 lo, 
y=x+m (2) 
+ (2)=m=y-x (3) 
Thay (3) vào (1)—= y =3x—2 


bà) 


. Bước 3: Tập hợp các điểm I là các điểm nằm trên đường y = 3x - 2. - 
Bài giải trên đúng hay sai? Nếu sai thì sai từ bước nào ? 


A. Bước ] B. Bước 2 C. Bước 3 D. Bài giải đúng 


x?-2mx+m” +l 


123) Cho hàm số y= (1). Chứng minh hảm số (1) có hai điểm 


cực trị. Tìm tập hợp các điểm cực tiểu của đồ thị hàm số (1) khi m thay đổi. 
Một học sinh giải như sau 
Bước1: + Tập xác định: D= R\{m) 
_ ví x? -2mx +mÏ -I z gŒ&) 
(x—m)? (x-m)Ÿ 


+ Thấy:A...v) =m” ~m”+I=l>0, Vm 





= g(x) = 0 có hai nghiệm phân biỆt x, ; =m +] 
= Hàm số (1) có hai điểm cực trị với mọi m 
Bước 2 : Bảng biến thiên 





X m+Ï m-] +œ 
Vy + 0 _ 0 + 
—œ .— 
sư sư 3i ^? x=m-l (2) 
Điểm cực tiểu của hàm số (1) là S 
y=-2 @) 


Bước 3 : Khử m giữa (2) và (3) ta có y = ~2 
Vậy : Tập hợp các điểm cực tiểu của đồ thị (1) là những điểm 
nằm trên đường thẳng y = ~2. | 

Bài giải trên đúng hay sai? Nếu sai thì sai từ bước nào ? 

A. Bước. B.Bướ2 C.Bước3  D.Giải đúng 


124) Cho hàm số (C): y = x + =ự Số điểm trên (C) có tọa độ nguyên là 
X —_ 


A, 1. h B. 2. C. 3. D. 4. 


125). Cho hàm số (C): y = — . Số điểm trên (C) có tọa độ nguyên là 
X _ 
A.l B.2 C. 3 D. 4 


2 -..=; 
126) Giá trị m để đồ thị của hàm số y = SE” ủi nhận điểm I(1; 3) làm tâm 


đối xứng _ 


A.me=-l B.m=-2 Œ.m<0 D.mz0 


: x?~2x+l : : 
127) Cho hàm số y = f(x) = T có đồ thị (C). Hàm số nào đưới đây 
X 


đối xứng (C) qua điểm M(1; 1) 
36 


2 
x“-] 
B. ø(x)=——— 
2x sứ) X 





D. s(x)= 20 +1) 
*Ì 
128) Giá trị m để đồ thị của hàm số y = f(x) = T +3x” +2mx + m —4 có ít nhất 
một cặp điểm đối xứng qua gốc tọa độ: 
A. -2<m<2 B. m=+2 


"- : 2x+I ÿ 
129). Đồ thị hàm số y = : ï nhận đường nào sau đây lầm trục đối xứng 


A. y=x-3 B.y=x+2 


Œ.-3<m<3 D.m=+2 





C.y=-x+3 D.y=-x 


: § X+X #2 VăQ, 
130) Hoành độ cặp điểm M và N ở trên đồ thị (C): y =——————— đối xứng nhau 


X— 
qua điểm I(O; 18)là - 
"..- Ecj . D. `"... 
7 2 2 7 


D. HƯỚNG DẪN GIẢI VÀ ĐÁP ÁN 
1) Chọn B 
. Tập xác định: D= R: 
. Đạo hàm: y' = x” -2x—3 


y'=0<©x=-l hoặc x=3 
. Bảng biến thiên: 








2) Chọn A , 
. Tập xác định: D=R 
. Đạo hàm :y' =2x(x” —3) 
y'=0«©>x=0 hoặc x =#+3/3 
. Bảng biến thiên : k 
X —=œ — 3 0 43 +œ 


f 


y - -0 + 0-0 + 


No. Š.® «4 





f 
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'3) Chọn B 

-_„ Tập xác định: D =[0; 2] 
HN ii y=0©x=l 
42x-x? 


. Bảng biến thiên : 


‹ Đạo hàm: y' = 








4) Chọn D-: 
* Nhắc lại: Cho f(x) =ax? + bx +c (a #0) 
Fa)>0,vx© AC fx) <0, Vx ©| 


a<0 
A<0 


A<0 " 


‹ Tập xác định: D=R 
. Đạo hàm: y' =3x” —6x +m 
. Hàm số y luôn đồng biến trên R © y' >0, VxeR 
Ẩ©A =9-3m<0<>m>3 
5) Chọn A 
. Tập xác định: D=R 
. Đạo hàm: y' =3x? +6x+3=3(x +1)” >0, VxeR 
Suy ra: Hàm số y luôn đồng biến trên R | 


6) Chọn D 
- Tập xác định: D=(0; l){/(1; +©) 
‹ Đạo hàm: V=TT.y'=0©lnx=lLex=e 
nˆx 


. Bảng biến thiên: 








7) Chọn C 
‹ Tập xác định: D= R\(2) 
‹ Đạo hàm: yˆ=— : : <0,VxeD 
x-2) 


Suy ra: Hàm số y nghịch biến trên (—œ; 2)\t¿(2; + œ). 
8) Chọn A 
‹ Tập xác định: D= R\{1) 
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0000287 : >0,VxeD 
X 


=l} 
Suy ra: Hàm số y đồng biến trên Ð —= y đồng biến trên (1; 3). 
9) Chọn D 
10) Chọn B 
- Tập xác định: D=(0; +œ) 
. Đạo hàm: y' =lnx +1, y'=0©x=e'` 
. Lập bảng biến thiên. Suy ra: Hàm số y đồng biến trên (e""; + œ). 
11) Chọn C 
. Tập xác định: D=R\{2) 


‹ Đạo hàm: y' ca 
(x-2} 
. Yêu cầu bài toán ta có —2— m<0©m>~2 
12) Chọn B 


. Tập xác định: D=R 

. Đạo hàm: y' =6x? -18x +12, y'=0 © x =1 hoặc x =2 

. Bảng biến thiên, ta thấy hàm số đạt cực đại tại x = 1, cực tiểu tại x = 2. 
13) Chọn B 


Xem lại kiến thức cần nhớ nội dung 6 về hàm y =ax' + bx” +c (a # 0) có một cực 
trị khi a>0 và b>0 





„14) Chọn B 
‹ Tập xác định: D=R\{2} 
; wWˆÈằjá4x 
1600120000 “ta 


.y' =0 có hai nghiệm phân biệt và y' đổi dấu khi đi qua hai điểm đó. 
Nên hàm số luôn có hai điểm cực trị. 
15) Chọn C 
/ =f() =X?—2x+2 
„ Đặt: XD h 
y =g(x) = xŸ =2|x|+2 
. Ta vẽ đồ thị hàm số y = f(x) (hình I1) 





5S 


.- Đồ thị hàm số y = g(x) (hình 2) gồm hai phần 
+ Phần 1: Nếu x >0 = f(x) = g(x). Đồ thị hàm y = g(x) trùng với đồ thị 
hàm số y = f(x) với x >0. 
+ Phần 2: g(—x) =|-x[Í -2|_—x|+2=|x|Ï - 2|x|+2 =g(x), Vx eR 
Suy ra: Hàm số y = g(x) là hàm số chẵn trên R, nên đồ thị hàm số 
__y =g(x) nhận trục tung làm trục đối xứng (nghĩa là đồ thị y = g(x) 
đối xứng đồ thị hàm số y = f(x) ở phần 1 qua trục tung) 
. Nhìn đồ thị hàm số 'y = g(x) ta thấy có hai điểm cực trị (1; 1), (—1; 1). 
16) Chọn C 
17) Chọn A 
. Tập xác định: D =R 
. Đạo hàm: y' = 3x” -2x+m 


¿ s1 n Đội : vấ An. | 
2062012000002 10002 0 22Á2 02021 242)222 222120322 ung 


18) ChọnC 
. Tập xác định: D = R\(0) 
x'+l-2m _ g&) 


x? x 


‹ Đạo hàm: y = 


„ Hàm số có cực trị © ø(x) = 0 có hai nghiệm phân biệt khác 0c=m> 2 
19) Chọn A 

‹ Tập xác định: D= R 

. Đạo hàm : f{x) =—3x? - 4x +m ,f”{x) =—6x — 4 


: 6y & TẾT 2o f(-l)=0 
‹ Hàm số đã cho đạt cực tiểu tại x=—Ì © + „ <Sm=-l 
| (-1)>0 
20) Chọn B 
Bước 2: Điều kiện cần : 
2 
Hậms6ýcS— PS TA datew đãi f2 ay'0sbD@) 
x+m 
Bước 3: (*) © m” +4m +3=0 <>m =-—l hoặc m = —3 
Điều kiện đủ : 


+ Thaym=-l, m=-3 vào (l1) 
+ Lập bảng biến thiên, dựa vào bảng chọn giá trị m thích hợp. 
21) ChọnC : 
. Tập xác định: D= R\{0} 
‹ Đạo hàm: ý << 
X%X 


| ÿ =0«@x=äl 
. Bảng biến thiên: 
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— 0 + 
CP 
CT 
22) Chọn C 
. Tập xác định: R 
. Đạo hàm: y' =3x? -12x+9, y'=0 © x =1 hoặc x=3 
. Lập bảng biến thiên và dựa bắng thấy hàm số có điểm cực trị A(1; 4), BQ; 0). 
. Phương trình đường thẳng AB: = ==, =: ©Sy=-2x+6 
23) Chọn A 
. Tập xác định: D-=R 
- Đạo hầm: y.= =3[x? +2(a +b)x+a? + bˆ] 
. Hàm số đã cho có cực đại và cực tiểu >y'=0 có hai #dphiếm phân biệt 
©(a+bŸ -@Ÿ +bŸ)>0 © ab >0. 
24) Chọn D 
. Tập xác định: D=R 
. Đạo hàm: y =L (x?~2x~m~1)+(2x~ 2) - m) = 3x?'~2(m +2)x +m ~l 
. Ta thấy A'= mí +m +7 >0, Vm = hàm số đã cho có hai điểm cực trị X,, X; 


. Theo giả thiết: lx:- X; |=1e© 





Tu: 


cm =4 hay m=-2 ( thỏa điểu kiện ). 
25) Chọn A 
. Tập xác định: D=R\({1) 





6m+l,,.. ...„ HH ".....- 
,y=mx+4m + có hai điểm cực trị nằm hai phía đổi với-trục Ox 


: m+Ũvà m+-> 
khi 6 ©0<m<4 


mxŸ + 3mx +2m + =0 vônghiệm 
26) Chọn D ¬ 
. Tập xác định: D=R 
. Đạo hàm :y' =3x? +2mx = x(3x + 2m) 
. Hàm số đã cho có cực trị © y' = 0 có hai nghiệm phân biệt © m + Ô 
27) Chọn C 
. Xem lại kiến thức cần nhớ nội dung 6, hàm y = ax! +bx?+c s z 0) có 
h a>0 ' <0 
ba điểm cực trị khi: ho ặc 
b<0 -_ |b>0 


, Yêu cầu bài toán thì m < 0. 
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28) Chọn C 
. Điểu kiện hàm số y =x' -2mx” có ba điểm cực trị là m >0 
(Xem Kiếñ thức cần nhớ nội dung 6 về hàm y =axf + bx” +c(a#0)) 
. Tọa độ ba điểm cực trị là O(0; 0), A(—xÍm; -m?), B(JVm; -m?) 
(A và B đối xứng nhau qua trục tung). 
Tính OA =(—x/m; -mˆ), OB= (‹m; -m?) 
. Yêu cầu bài toán ta có ÖA. OB =0 © ~m + mỸ =0œm=l. 
29) Chọn B 
. Tương tự cách giải câu 20 ta tìm được điểm cực trị A(0; - 2), B(4; 6). 
- Phương trình đường thẳng AB:(%X—X;)(Yg —YA)=—YA)(Xg —XẠ) 
©S(Œ&-0)\6+2)=(y+2)(4—-0)©y=2x—2 
‹Yy=2x—2 có dạng y= SG TRO! 2,b=-2—=a+b=0. 
30) Chọn D 
. Gọi A(%X,; -2x, -m), B(x;; -2x; - m) là điểm cực đại và cực tiểu 
(ngược lạt) 
AB =Œ¿ =XJ}” +(y; =yJ)” =5; =xiŸ 
=5[(x, + X;}” —4x,x;]= 5(4 + 4m) ( với X, +x;ạ =2, x,X; =—m) 
AB = 10 © ABỶ = I00 © 5(4 +4m) = 100 © m =4 ( thỏa mãn m > —1). 
31) Chọn A 
‹ Tập xác định :D = R 
. Đạo hàm: y' =4xỶ” —12x? +8x = x(4x? —12x +8) 
y'=0©x=0hoặc x =l hoặc x =2 
. Bảng biến thiên 





32) Chọn B 
‹ Tập xác định: D=(0; 3] ; 


. Đạo hàm : y'=l+->0, VxeD - 
X 
.- Bảng biến thiên 





. Dựa vào bảng biến thiên thấy : maxy = : khi x =3. 


62 


33) Chọn A 
‹ Tập xác định :D =[-4; 4] 
. Đạo hàm: y' =3x” -6x—09,y' =0 © x =~l hoặc x =3 
. Bảng biến thiên 





- Dựa vào bảng biến thiên thấy : Maxy = 40 khi x = -1. 
34) Chọn B 
. Tập xác định: D=[-1; 1] 





2 : ; 
. Đạo hàm: y =— <0, VxeD—y nghịch biến trên [—1; 1 
. Vậy: Maxy=y(—l) =3. 
35) Chọn C 


. Tập xác định: D=(—2; 4] 





_„„ Đạo hàm: y'= _ z >0, VxeD = y đồng biến trên (— 2; 4] 
(x+2) 


. Vậy: Maxy =y(4)= : , 
36) Chọn A 

Hàm số y viết lại y = sinˆx — (1 — 2sinˆx) + sinx + 2 

hay y =sin°x+ 2sin°x +sinx + l 

, Đặt: t=sinx,te(—l; l). Ta có: y=t +2 +t+1, y =3 +4t+l 

. Tương tự cách giải câu 33, ta tìm được min y= - 

te(~-l; l) 

37) Chọn A 

. Tập xác định: D =(0; 4) 


. Đạo hàm: V'=-l+-s, y'=0© x=lIeD 

X 
. Lập bảng biến thiên và dựa vào bảng ta được: Maxy = 2006 tại x =I- 
38) Chọn C 


+ 


2 
“Hàm sẽ ÿ = TÉ hiến te tên [;£Í] 
X 
— 2 _ = 
lui 2Ð 3M % _ uy 0e c2 ST , 
X 
—. zav_ 4 3 
„ Tính giá trị y(1) =0, y(e“)=—, y(€ )= 
€ € 
F Š ¿ Inˆx _ 4 
‹- Vậy: GTLN, GTNN của hàm số y=——— lân lượt là =y 0. 
¬ © 


9 
=7 
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39) Chọn A. Vì HN y =+® và lim y = —œ => X = Hi tiệm cận đứng. 


xI” 
s^ 3 
40) Chọn A. Vì lim y = lim s =. => tiệm cận ngang y = ì 


xo+z xo‡+x 





l X 
41) Chọn ÀA (tương tự cách giải câu 39) 
42ChọnB .Vì lim y=-—œ và lim y = +œ = x =0 tiệm cận đứng. 


xo? x0" 


. Vì ñmm (-] =0>y=2x+l là tiệm cận xiên. 
X 


x»‡t+© 


43) Chọn D 


44) ChọnD. Bảng biến thiên của hàm số y = = là: 
X# 


X —œ ¬] +%œ 








0 +œ 
: | _ ——>». “ Đa =. 
45) ChọnC 
46) Chọn C 
. Giải phương trình x” -3x +2 =0 © x =l hoặc x =2 


. Thế x=] và:x =2 vào mx”—2=0—>m Tn 


-4 
: mx” -2 NA 
. Đồ thị hàm số y =——————— có hai tiệm cận. đứng khi l 
4ˆ—3x+2 dối 


47) Chọn A. y2 =3M+mrl_ Say 1à 
x—Ì x¬i 
. Đồ thị hàm số đã cho không có tiệm cận xiên khi m =0. 
48) Chọn B 


Tiệm cận xiên của là: số y= Anh Jx”—x có dạng y=ax+b ˆ 


“Vớia=im f2 —p ` = siiimill= s2] 
X 


x^z X x¬x= ` x—œ 
- Với b= lim [fG) -ax] -ñm[fE —X —X] 


X ke 
=lim————————=———— -Ìlf————————> 


m3 2.1. xa: xã 
l-) se 


Vậy: Tiệm cận xiên là y =x. 
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49) Chọn D 


xỉ -mx+2 





=X+I TT = (mz3) 
x-—] x-—I 


.. Đồ thị hàm số có tiệm cận xiên d: y =x+l—m In ñm(2—E)=o] 
Xo= X— 





. O(0;0)ced=m=l.. 
50) Chọn D 
. Tiệm cận xiên d: y=x+m+]l 
. đ cắt hai trục tọa độ tại hai điểm A(—-m —I1; 0), B(0;m +1) 


- Š;oa, =8 >2 (m + ĐỂ =8sm +1 = 34 cs m =3 hoặc m =~5 


51) Chọn A 
Bo l.. 
Dã 0 làn sÃ ve TH “km 8x0 = : vì a lễ 
x-m x—m 
tiệm cận xiên khi 2m” ~2m = 0  m =0 hoặc m =]. 
52) Chọn B.. Tập xác định: D= R 
. Đạo hàm: y' =3x? ~3; y"=6x, y"=0 ©x=0 
. Ta thấy y" đổi dấu khi điểm 0 — I(0; 2) là điểm uốn. 
53) Chọn À 
Xem lại kiến thức cần nhớnội dung 6, hàm y = ax' + bxŸ + c(a # 0) 
s . sở .,la>0 a<0 
không có điểm uốn khi hoặc 
b>0 b<0 
54) Chọn C ĐN s 
. Xem lại kiến thức cần nhớ nội dung Ó, y = ax! + bx” +c (a #0) có hai 


điểm uốn khi h ni hoặc h «0 


b b>0 
. Yêu cầu bài toán ta có: -(m—1)<0<«€©m >] 
55) Chọn D - 
56) Chọn A ( tương tự cách giải câu 53) 
57) Chọn B ⁄ 


. Tập xác định: D=R 
. Đạo hàm: y' =3ax? +2bx+l, y"=6ax+2b 
: y(2)=0 
.1(2; -6 ) là điểm uốn khi 4 y(2) =-6 
y' đổi dấu khi x qua điểm xạ =2 
¡ l 


a=— 
12a+2b=0 Ạ sa —3 
Ba+db~2=-6@. “? 2 ( thỏa để) = ab= : 


be 
2 


65 


58) Chọn câu A ( tương tự cách giải câu 53) 
59) Chọn D. Nhận thấy f(x) = x(x” + 6x m”) = đồ thị y = f(x) luôn cắt trục hoành 
60) Chọn A . 
Trong bốn hàm số đã cho, chỉ có đồ thị y = x” — ! đi qua điểm (1; 0) và (—l; - 2). 
61) Chọn C 


ax?+bx+c r 





=px+q+ 
ex+Í „SƯ ex+Í 


có điểm uốn ( Xem lại kiến thức cần nhớ nội dung 6 ). 
62) Chọn B 63) Chọn C 64)ChọnA 65) ChọnB 
66) Chọn C 67) Chọn A 68) Chọn D 69) Chọn B 


Đồ thị hàm số y = (aez0,rz0) không . 


2| 


] 


¿ ¿ - Am. . 
Trong bốn hàm số đã cho đều có tiệm cận đứng x = =Ý tiệm cận ngang 


70) ChọnC. Chỉ có đồ thị hàm số y = ¬à -3x7 tội qua điểm Ề 
71) Chọn A 


y =-L. Nhưng chỉ có đồ thị hầm số y =—Š— đi qua điểm (0; 0). 
2 2x+l 
72) Chọn D 


^2 ^ ^^ x Ầ LA 2 Ù LA ^ 
Trong bốn hàm số đã cho đều có tiệm cận đứng x = 2 tiệm cận ngang 





Vy =1 Chỉ có đồ thị hàm số y = L2 
2 2x-—] 
73) Chọn A 
Trong bốn hàm số đã cho đều có tiệm cận đứng x = 0, tiệm cận xiên - 


là đi qua điểm (0; — 2), (~2; 0). 


. 2 ỹ 
y =x. Chỉ có đồ thị hàm số y = À tế đi qua điểm (1; 2), (—l; — 2). 
X 
74) Chọn B 
Trong bốn hàm số đã cho đều có tiệm cận đứng x =.—2. Nhưng chỉ có hàm 





————— là có tiệm cận xiên y =—x - Ì. 
x+2 ___ X+ 


75) Chọn C 
. Bốn hàm số đã cho đều có tiệm cận đứng x = I, tiệm cận xiên y = —x + 3. 
Chỉ có đồ thị hàm số y =—x + 3— ¬ đi qua điểm (0; 4). 
X _— 
76) Chọn À 
CÁch 1: Chỉ có đỗ thị hàm số y =|x|` ~ 6|x|” + 9|x| qua điểm (1; 4), (— l; 4). 
Cách 2: Xem lại cách giải câu 15. . 
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77) Chọn C 
r — 3 2 
CÁcht: Đặt heny lên CC 
f(x) nếu f(x) >0 

— f(x) nếu f(x) <0 

. Đồ thị hàm số y = g(x) ( hình 2) gồm hai phần : 

+ Phần 1: Trùng với đồ thị hàm số y =(x) khi f(x) > 0( xem lại hình l) 

+ Phần 2: Đối xứng qua trục hoành với đồ thị hàm số y = f(x) khi f(x) < 0. 

Cách 2:_ Chỉ có đổ thị hàm số y =|x” + 3x? ~2| đi qua điểm (0; 2). 
78) Chọn B 

. Ta vẽ đồ thị hàm số y -k +3x? —2|( hình 2 câu 77) 


.‹ Ta có: g(x) = Jf@ - 


. Đường thẳng d : y =m cùng phương với trục hoành và cắt đồ thị hàm 
số y =|x”+3x? -2 tại 6 điểm phân biệt khi 0 <m <2. 

79) Chọn A ( tương tự cách giải câu 77) 
80) Chọn C 

+2 xỊ+2 
An Y 58002 2D R 
: Ta vẽ đồ thị hàm số y = f(x) ( hình l) 
. Đồ thị hàm số y = g(x) ( hình 2) gồm hai phân: 
+ Phân 1: Nếu x>0 = f(x) = g(x), Vx # n Đổthị hàm số y = g(x) trùng. 

với đồ thị hàm số y = f(x) với x thuộc tập xác định của hàm số 
|x|+2 ` l|+ 5 
2-x|-! 2kk|-1 


„ Đặt y =Í(x)= 





+ Phần 2:T a có: g(—x) = 








l 
& 
.ø(%), vlx| z 3 


Do đó: Hàm số y = g(x) là hàm số chắn trên D = R \ : 3] và đồ thị 


hàm số y = g(x) nhận trục tung làm trục đối xứng ( tức là đồ thị y = g(x) 
đối xứng đồ thị hàm số y = f(x) ở phần I qua trục tung). ) 
81) ChọnB. Chỉ có đồ thị câu B là qua điểm (+2; 0) 
82) Chọn D _( tương tự cách giải câu 59) 
83) Chọn B 
. Gọi (C): y=xŸ -2x” +x—l tà d:y=l—2x 
. Phương trình hoành đố giao điểm của d và (C) là 
1—2x =x) 2x? +x—l©(x—l)(@?—x+2)=0©©>x =l. 
= d cắt (C) tại một điểm có hoành độ x = l. 
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84) Chọn A 

Xem lại kiến thức cần nhớ nội dung 6, 
hàm y =ax” + bx” + cx + d (a #0) 

có a >0 và y' =0 có hai nghiệm phân 
biệt thì dạng đổ thị hàm số trên là: 





Yêu cầu bài toán y(x,) =0<m < y(x;) =4. (x;,x; lần lượt là hoành độ 
cực tiểu và cực đại ) 





_85) Chọn D 
: 7x+6 _, 
. Gọi (H): y= và d:y=x+2 
X— 
& _ \. „8 vờ ậ & ¬ 7x+6 
. Phương trình hoành độ giao điểm của d và (H) là ` =x+2 


©x” -7x —10 =0 (*) 
. Hoành độ giao điểm M, N của d và (H) là nghiệm của (*) 
Xu +Xụ 


. Hoành độ trung điểm của đoạn MN là x, = 
86) Chọn C 


. Điểm uốn của đường cong y = x” - 3x là 00; 0) 
. Phương trình đường thẳng d qua điểm uốn và có hệ số góc m: y =mx 
. Phương trình hoành độ giao điểm của d và đường cong (C) đã cho là 
x” -3x =mx hay x(x? -3—~m) =0 
. Để đ cắt (C) tại ba điểm phân biệt ©> x” -3—~ m =0 có hai nghiệm 
phân biệt khác 0 © 3+ m >0 ©m >-3. : 
báu Chọn A 


. Phương trình hoành độ giao điểm của đường cong (C) đã cho với trục : 
hoành là (x -1)(x? +x+m)=0 
ø(œ) 
. Để (C) cắt trục hoành tại ba điểm phân biệt ©> g(x) =0 có hai nghiệm 


== 
2 


em 


W | 
phân biệt khác Le {n Mô ày 





3 
1 l2 132 nữà 7 
88) Chọn D 
— ax?+bx+c r k 
Hàm số y=——————=pX+q+ (ae #0,r #0) có a.e >0 và 
ex+Íf f 


y' =0 có hai nghiệm phân biệt thì dạng của hàm số trên là 
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| ế” 
sa 
xả Yêu cầu bàiãoán m < y(, ) = 3 
JF” \ hoặc m>y(x,)=7. (x,, x, lần 
lượt là hoành độ cực đại và cực tiểu ) 

89) Chọn A 

Cách1: Tương tự cách giải câu 88 

Cách 2: 

. Gọi (H): y= S nho, và d:y=m-—2x 

x+I 


2x+4 


. Phương trình hoành độ giao điểm của d và (H) là =m-2x 


© g(x) =2x” +(4—m)x +4~m =0 (x #~l) (®*) 

. d cắt (H) hai điểm phân biệt > (*) có hai nghiệm phân biệt khác —l 
A=mˆ-l6>0 
g(-l)=2#0 

90) Chọn A 
. Phương trình hoành độ giao điểm của đường cong (L.. cho với trục 
hoành là g(x)=mx” +x+m =0 (*) ( với m #0) 
. Để (C) cắt Ox tại hai điểm phân biệt có hoành độ dương khi (*) có hai 
A=l-4mˆ >0 


©|m| >4: 


1 
nghiệm phân biệt dương khác l © S= Rết® >0 c<mc [-z: ) 
P=l>0 2 
g(L)=2m +l#0 
91) Chọn B 


2 
. Phương trình hoành độ giao điểm của d và (C) là _- =kx+2 
X+ 
«<&>(1—k)x? +(I—k)x+l=0(xz#-—1)(®) 
. Nếu k =1: (*) vô nghiệm => d và (C) không có điểm chung. 
. Nếu k#l: đ và (C) có điểm chung © A = kŸ t2k-320 63) E SG 
Kết hợp điểu kiện ta được k e(—œ;~3]\2(1: +). 
92) Chọn B F _. ch 
Cách 1: Cho hàm số y = f(x) xác định trên miền D(DCR). 
. Tá nói:Số k được gọi là GTNN của hàm số y = f(x) trên D nếu hai điều 
f(x)>k, VxeD 


3x, e Df(xX,)= k Theo đề bài đã cho ta chọn câu B.. 


sau được thỏa mãn 
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Cách 2: 





. Gọi d: y=2x+m và (H): y 
. Phương trình Ngàn độ giao điểm của d và (H) là _ T =2x+m 


©2x” +(m~—3)xT—(1+m)=0 (x#1) (®*) 
. Ta thấy A =(m+1)Ÿ +16 >0, Vm=d cắt (H) hai điểm phân biệt A, B 
. AB =(Xp -XA} +Íyg ~YA} =(Xạ —x¿Ÿ +[2xXg +m-—(2xạ +m)} 


; 
=5; —xx)” =5[&„ +xg)? -¿2I-4(222) -(##)| 





=šIm+lỷ +l6]>Š-16=20 
Đẳng thức xảy ra khi m =—1. Vậy: MinAB = 245 m=-I 
93) ChọnC 


: 
. Gọi d: y =m và (C): y„—— 
x-1, 
2 Sẽ 
. Phương trình hoành độ giao điểm của d và (C) là —- =m 
X k_k, 


©x/=l-m(x#l)(Œ®*) 
. d cắt (C) tại hai điểm phân biệt A, B có hoành độ X,, X; khi (*) có hai 


nghiệm phân biệt x,, x; khác 1© | MỆT, #®) 


(Œ*)©x¡; =#Vl-m 


2 








/ØÁLØRe+ 52) ~ le — TS - =-1eem +km=1=8 
ẶI Sở -q~m) | 
-l+ 
¬ 'Š*Ế (thỏa điều kiện (9) 
94) Chọn C 
95) Chọn A 


Chú ý : Nếu đề cho nhiều đường thẳng đi qua điểm uốn thì ta phải sử 
dụng công thức y - y¡ = f(%X,)(& — Xi). 

96) Chọn B 

tui độ giao điểm của (C) với Oy là M(O; 1) 

=ft (x)=3x? +6x+3 
Thư trình tiếp tuyến với (C) tại M là y—y = Œ%)Œ — Xu) 
c©y-l=3x©y=3x+l 
Chú ý : Giải tương tự câu 95 khi để cho nhiều đường đi qua điểm M. 

97) Chọn C ( tương tự cách giải câu 96 ) 
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98) Chọn D 
. Tọa độ giao điểm của (C) với trục hoành là A(1; 0), B(3; 0) 
vi=f =X* tkáx-Š 
= f(&) =———— 


(x—2} 
. Phương trình tiếp tuyến với (C) tại A là y—y = *c (X4) T—XA) 
©Sy-0= ~2(x-l)<©y=-2x- l) 
. Phương trình tiếp tuyến với (C) tại B là y—yạ =ff(Xg)(x—Xg) ” 
—— ©y-0=-2(x-3)©y=-2(x-3). 
99) Chọn A 
. Điểm cực đại của hàm số y = x' -2x” + I là M(0; 1) 
. Phương trình tiếp tuyến với (C) tại M là y— Vụ = (Xu )(X— Xự Ẫ 
©Sy-lI=0xe©y=l 
100) Chọn D 


. Phương trình đường d đi qua A(2; 0) và có hệ số góc k: y =k(x —2) 
. d tiếp xúc với (C): y =—x' +4xŸ khi và chỉ khi hệ sau có nghiệm ' 
~x" +4x” =k(x—2) (Ð) 
4x +8x=k (2) 
. Thế (2) vào (1) ta được: 3x! —8xỶ -4x? + lóx =0 
« x(x— 2)?(3x +4) =0 (3) 
. Phương trình (3) có ba nghiệm phân biệt — có ba đường thẳng đi qua 
điểm A(Q; 0) và tiếp xúc đồ thị (C). 
101) Chọn A 
. Đỗ thị của hàm số y= xỶ — mxŸ - 4x + 4m tiếp xúc với trục hoành 
x” -mx? —4x +4m =0 có nghiệm 
3x? -2mx-4=0 
(~4)œx-m)=0 (1) 
© 2 
3x -2mx-4=0 (2) 
(Ù© x=m hoặc x = +2 
. Thế x =m vào (2) ta được: m = +2 
. Thế x =2 vào (2) ta được: m =2 
. Thế x = -2 vào (2) ta được: m=-2 
. Vậy: m= +2. 
102) Chọn D 
+ Trong 4 kết quả đã cho chỉ có kết quả câu D là có các đường thẳng đi 
qua điểm A(3:2) 
+ Nếu để cho nhiều kết quả có các đường thẳng đi qua điểm A(3;2) thì 
ta giải tưởng tự như câu 100. 


103) Chọn A' ( tương tự cách giải câu 100) 


có nghiệm 


7l 


104) Chọn C 
. Vì tiếp tuyến vuông góc với d: y = nh nên hệ số góc k =—~3 


. Hoành độ tiếp điểm xạ là nghiệm của phương trình f(xạ„) = —3 


: - Xo=Ũ—>yg =6 
Xe + 2u CỔ — 34x? +8x, =0 © : “ 
(Xạ +1) -_ LXs=-2—yạ =-4 
__ + Vậy : Các điểm cần tìm là (0; 6),(—2; — 4). 
105) Chọn A 


. Nhắc lại : Cho d,: y =ax + b, d;: y=a'x+b', 
Ta có: dị L d; ©a.a =—l 
Các kết quả A, B, C, D chỉ có kết quả y =—9x - 8, y =-9x + 24 là đúng . 
vì( ~9.5 =~—I (*). Nếu đề cho nhiều kết quả mà thỏa (*) thì ta phải giải 
Cách 1: 
. Phương trình tiếp tuyến A 1 d: y m +2=^A:y = -9x+m 
. Giải tương tự câu 100 ta tìm được m =8, m =24 
. Vậy: Có hai tiếp tuyến là y = -9x + 24, y = —9x - 8. 
Cách 2: : 
. Giải tương tự câu 104 ta tìm được hai tiếp điểm A(- 1; 1), B(3; -3) 
. Sử dụng công thức y—y =f((X„)(X—X4). Y—Yp = (Xg)(Œ — Xg). 
106) Chọn B 
„ Gọi M(l; m) thuộc d: x =l 
. Phương trình đường thẳng A qua M có hệ số góc k: y = k(x —1)+m 
. Xem lại Kiến thức cần nhớ nội dung 7: Sự tương giao và sự tiếp xúc 
hai đường cong ta tìm được phương trình: 
k? +2(1-m)k +mŸ +6m+1=0 


Segyy 2 Đi 
, Từ M kẻ được hai tiếp tuyến vuông góc © l Jy 10m soi 


A'=-8m >0 
©m=-3+./7 
. Vậy: Các điểm cần tìm là (1; -3- 7); (1; -3+ 7). 


107) Chọn D 

. Nhắc lại : Cho d;: y =ax + b, d;: y=a'x + by, 

Ta có: đ,//dạ ©a=a' và b#bí (*) 
Kết quả A, B, C, D chỉ có kết quả y=4x ` ,y=4xX+ _ thỏa mãn (*). 
Nếu đề cho nhiều kết quả mà thỏa (*) thì ta phải giải 
Cách1: ¬ ' 
. Phương trình tiếp tuyến A//d: y =4x +2—>A: y=4x+b(bz2 
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. Giải tương tự câu 100 ta tìm được b= Tan LUP 5 


2 


. Vậy: Có hai tiếp tuyến là y =4x = vầy =4x+ = 

Cách 2: _. ¬-r 

. Phương trình tiếp tuyến A//d: y =4x +2 —= f(x;)= 4 ( xạ là tiếp điểm ) 
. Giải tương tự câu 104 ta tìm được hai tiếp điểm A| 2; - 3 BỊ -3, sj 
. Sử dụng công thức y—y„ =f(x„)(X—Xa),Y—Yg = f(x;)& —X)) 
108) Chọn C ( tương tự cách giải câu 107) 


109) Chọn A 
2_— 
. Đạo hàm; y'=3_—“9X*2P (xx2) 
(&x~2) 
. Theo giả thiết: 
y(0)=-3 2-3 b=-6 
A|-nš]<(@° a+b 5 ki 
SN Š 
110) Chọn D . -_ 111) Chọn D 112) Chọn C 
113) Chọn B 


. Xem lại kiến thức cẦn nhớ nội dung 7 
. Tương tự cách giải câu IOI. 
114) Chọn C 


+ Hàm số y =mx” ~2mxŸ ~ (m + 1)x + 2m có thể viết lại thành 
(x”~2x? —x+2)m ~(y +x) =0. 


3 2 bà 
+ Tọa độ điểm cố định ( nếu có ) phải thỏa § 6 ờ lu 


+x=0 
2 == = =2h ă =‡] 
ê (x—2)(x“ —l) Đa X Oặc X 
y=—x yY=—X 

+ Vậy : Đồ thị đã cho đi qua ba điểm cố định (2: — 2),(1;—1),(—1;1) 
115) Chọn A ( tương tự cách giải câu 114) 
116) Chọn B 117) Chọn A 118) Chọn C 
119) Chọn D 

- Đặt MO; y) 


. Vì M không ở trên mọi đồ thị nên 7m” - 32m - l - y =0 vô nghiệm 
SA! =256 + 7(1+y) <0 y<~ 
263 


. Vậy: MQ; y), NN" 


(mẩn số ) 
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120) Chọn D 

- Tập xác định: D=R 

. Đạo hàm: y' = x” -2mx + l, y”=2x -2m. Ta có y” =0 © x=m 
x=m (1) 


- Tọa độ điểm uốn I | te 2ÿ 


. Khử m giữa (1) và (2)—= y= -¬x +x —1 là phương trình cần tìm. 


121) Chọn D . Để (C) có tâm đối xứng khi và chỉ khi m # —l và m z3 
: „ Tọa độ tâm đối xứng 12 -m; m) 
. Tập hợp các điểm của I khi m thay đổi là một phần đường thẳng 
y =—x +2 trừ hai điểm (—l; 3) và (3; — l). 
122) Chọn C 
Thiếu bước giới hạn tập hợp điểm I 
. Giới hạn: + m<-4>2x-2<~4=>x<-—l 
.__ +m>0=2x-2>0=x>l 
. Vậy: Tập hợp các điểm I khi m thay đổi là một phần đường thẳng 
: y=3x-—2 (x<-l hoặc x > l). 
123) Chọn B 
Bước 2 : Bảng biến thiên 





x=m+l (2) 

y=2 @) 

Bước 3: Khử m giữa 2) và (3) ta có y =2 

Vậy : Tập hợp các điểm cực tiểu của đồ thị (1) là những điểm nằm trên 
đường thẳng y = 2. 


Điểm cực tiểu của hàm số (1) là S 


124) Chọn B.. M(x; y)<(C)©y= X+ Piec 
.X,y€Z©x~l= - 0; l}. 
. Vậy : Số điểm trên (C) có tọa độ nguyên là 2 
125) Chọn câu D 


„M(x; y)e(Œe>y=5—L*2- 


e{_—h 0;2;3 


. Vậy : Số điểm trên (C) có tọa: .độ nguyên là 4: 
126) Chọn A. : 
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-xyc.©-2 c7 e| XI” HR TM 


127) ChọnC .Lấy A(x; y) e(C), gọi A'(x,; y,) là điểm đối xứng A qua M(I; 1) 


+xX=2 JEDRS (1) 
y=2-y, (2) 


3 
. Thế (1) và (2) MAI 7 ta được:2~ÿ, =—-—+2—, 
X 


= | 


Ta có: bị 
Ï y;+y=2 


3 ễ 
| Và 


Vậy xố 





l+ 
Sy‡.= 





] 
128) Chọn A . Giả sử trên đô thị đã cho có hai điểm đối xứng nhau qua gốc tọa độ là: 
M(xạ¿; yạ), N(—Xạ; — yạ). Ta có: Í(Xạ) = (— Xạ) 


3 
=.t+r3xi +2mxạ + mŸ -ei[TŠ khổ —2mxạ +m °4]s 0 


©>6x¿ =8— 2m”. Theo yêu câu bài toán = 8~ 2m? >0 © |m| <2. 
129) Chọn C 
+ Giao điểm I của hai tiệm cận đứng và tiệm cận ngang là điểm I( 1; 2) 
+ Kết quả câu A, B, C, D chỉ có kết quả câu C thì đường thẳng là đi qua 
điểm I(1; 2) 
‹ Nếu có nhiều kết quả đi qua điểm I(1; 2) ta có thể vẽ hình 
‹ Nếu để cho dạng tự luận : chứng minh (D) : y = —x + 3 là trục đối .: của a (H): 


v= Su — Ta giải như sau 


X 
-{D)1d—d:y=x+m ——.. 
- Phương trình hoành độ giao điểm của d và (Hỳ: 
© xŸ -(3-m)x -(I+m) =0 (*) 
Vì A =(m—1)? +12 >0, Vm = d luôn cắt (H) tại hai điểm phân biệt M và N 


1 Ne 
Xị =2 (Xu ty) = TT” q@)_ 








- Tọa độ trung điểm I của MN: 
y;=X;+m (2) 

- Từ (1)=m=3-2x, (3) 

- Thế (3) vào (2) => y¡ =-x¡ +3 =Ie(D) = đpcm. 


130) Chọn A._.Ta có: (C):y= #A——C 


„Gọi A(X,;y¡), B(x;;y;) là hai điểm nằm trên (C). 
X;¿+X; =2x¡ =0 (l) 

Yị ty; =2y, =36 (2) 

.-n nh... 
(x, —1)@&¿ =1) (j —1)(—Xị¡ =l) 


c© b- TA ng xi =5. Vậy: Hoành độ cặp điểm cần tìm +——-, 


. Theo giả thiết: 


(2)4+4 


Ẳ 





^ 


Xi — 2 
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: Chương II „ 
HÀM SỐ LŨY THỪA, HÀM SỐ MŨ 
VÀ HÀM SỐ LOGARIT 


A. KIẾN THỨC CẦN NHỚ 
1. LŨY THỪA VÀ CĂN 
a) Lũy thừa 


Số mũ ơ 


œ=neN' 


ễ _ 
œ=—neN 
0=”? (neN`,meZ) 
n 


ư=lim (r, <Q,neN”) 
b) Căn bậc n 


Định nghĩa - 

Với n nguyên dương, căn bậc n của số thực a là số b (n nếu u có) sao cho 
bˆ=a. 

Chú ý: 

- Mọi số a đều có một và chỉ một căn bậc lẻ n 

- Số âm không có căn bậc chắn. 

- Với n nguyên dương chẵn và a >0 đều có đúng hai căn bậc.n của a 
là hai số đối nhau (căn dương, căn âm lần lượt kí hiệu là ta, -Va ) 












Lũy thừa a°* ( với a là cơ số ) 









a"=a" =a.a.a....a.a (aceR) 
———S»n_— 


n thừa số a 











a*"=an =fa" (a>0) Ũ Ki ở 
a" =lima" (a>0) 





c) Tính chất của lũy thừa 
+ CHỢ HE Ôi ĐDy Bị Ta có: 


b# 


‹ (a")## =a°P D 
‹ (a.b)"=a", b# : 
+ Nếu a > I thì a*” >aẺ# © a>B 


+Nếu0<a<1 thìa" >a? ©œ< 
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2. LÔGARIT 
a) Định nghĩa 
- Với 0< a # lvà b >0. Ta định nghĩa : log,b =ø a” =b 
-lgb=ơœơ 10” =b ; Inb=ơưc>e”=b 
b) Tính chất của lôgarit 
Giả sử các công thức dưới đây đều có nghĩa 
+ log,l=0 ; log¿a=l ; a Sa” =b 
+ log,(M.N)=log,M+log,N ; log, ÍN) =log.M-log,Ñ 


+ log,b° =œlog,b; log,a” =œ 
+ Công thức đổi cơ số : 
log,b 


log,b= 
lo 





hay log,a. log.b=log,b 


B 


œ 





Đặc biệt : log,b = |: ; |OB ý up ; log „b° = -log,b. 
logya a ơ p 


+ Khia>l thì log,b>log,c«>b>c>0 
Khi0<a<l thì log,b>log,c<>0<b<c 


3. HÀM SỐ MŨ y=a*(0<a #1) 


Trường hợp a > l Trường hợp 0 < a < I 


+y =a*lna>0,VxeR +y =a*lna<0,VxeR 



















+ Hàm số đồng biến trên R + Hàm số nghịch biến trên R 






+ lim a" =+œ, lim a* =0 


X-*++Z x—-—-* 


_+ lim a* =0, lim a” = +œ 
X-*>++£ x->—” 


+ Bảng biến thiên + Bảng biến thiên 


X = +Ằœ 


+œ 


ST, 


+ Đề thị có dạng 
ỳ 









X 





— œ +Ằœ 


+œ 
+ Đồ thị có dạng 
















TỶ 


ˆ 


4. HÀM SỐ LÔGARIT y=log,x(0<a+#l,x>0) 


Trường hợp a > I Trường hợp 0< a< l 


‡w/=e<—-si8Vety số +y= : <0,Vxe(0; +œ) 

| xina - W xÌna ' 
+ Hàm số đồng biến trên (0; + œ) + Hàm số nghịch biến trên (0; +œ) 
+ lim y=+œ, lim y =œ + lim y =—œ, lim y = +œ 


x+z * x-+++œ 


+ Bảng biến thiên + Bảng biến thiên 


X 0 +œ X 0 +œ 


+%œ +œ 
y KC ¬gwlú y _——>z 


—Ẳœ ' —ằœ 


+ Đồ thị có dạng + Đề thị có dạng 





5. HÀM SỐ LŨY THỪA y = x" 
+ Tập xác định: D =(0; + œ) 
.‹ Hàm số có tập xác định là R khi œ nguyên đương. 
. Hàm số có tập xác định là R” khi œ nguyên âm hoặc ơ = 0. 
+ Hàm số y = x" đồng biến trên (0; + œ) khi œ > 0 
+ Hàm số y = x” nghịch biến trên (0; +œ) khi œ < 0 
+ Đồ thị của hàm số y = x" luôn luôn đi qua điểm (1; 1). 
6. GIỚI HẠN CẦN NHỚ 


e*-I1 .._ In(l+x) 


=l; lim =1. 





xoU X x0 X 


7. CÁC CÔNG THỨC ĐẠO HÀM CẦN NHỚ 
Giả sử các công thức sau đây đều có nghĩa và u=u(x) có đạo hàm 


g-i 


(œ#0,x>0) . (uƒ=ơ. k1 


.,(Xx ")?=dŒx 

- RY = vn - (UY = SEST 
nŸx u 

h (e*ÿ =e'" š (e*Y =ue" 

. (a*Y =a'lna . (a"Y =u.a".Ina 


ø- . ụ =. 
. (Inx) PS. (n|x|) 





_ § 
là ca: TU : ( 


Điệp: lEi _¬ "1. 
- dog,X) _ xina' ức 08, |x xÌ) = s= - đog,0) ulna ` 
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8. PHƯƠNG TRÌNH, BẤT PHƯƠNG TRÌNH MŨ VÀ LÔGARIT 
Trường hợp 














Ta có 





_c am = at) c>© f(x) k g(X) 
f(x) > O (hoặc g(x) >0) 
Vg f(x) = g(œ) 

>a#”) © f(x) > g(x) 
gŒ&)>0 
f(x) > g() 
>a#?) © f(x) < g(x) 
f(x)>0 
f(x)< g@œ) 


0<azl + log,f(x) = log,g(x) © 








+ arm® 








+ log,f(x) > log,„g(x) © | 





hề a9 





+ log,f(x) > log,g(x) © 








B. BÀI TẬP CĂN BẤN 
§1. LŨY THỪA VỚI SỐ MŨ HỮU TỈ 





Bài 1. Đơn giản biểu thức 


a) A = 8a? — xa? (vớia<0) b) B= {2 - va? -3Äa* (vớia<0) 











$ 
e)C=‡ [x!2y9 -Í: xây 
Giải 
a) A ={lOa)” —vJa? =2a-|a|=2a+a =3a 


b) B =|a| ~|a| - 3|a|= —a + a + 3a =3a 
c)C= tÍ(x2y)5 kã x?y =k£#y| —x?y 

+ Nếu y >0 thì C =x?yT—x”y=0 

+ Nếu y <0 thì C =~x”y—x”y =-2x”y 


2 
Bài 2. Đơn giản biểu thức A = [re -ÝP Si ;] 


a+⁄2 a*+8 J2 a 
Giải 
] a?+4 a?—=aN2+2 
_¬ a "+2" 2a 
vã a? a2 +2-a? sÁ a 2? ~axJ2+2 _ -V2(a +42) l __M2 


(a+2)(a? -a\2 +2) 2a a+J2 2a 2a 
Bài 3. Cho x z l và x >0. Chứng minh : 


| | x?2+1|(, 1 
=Ì————+————-——~ ÌÌ+- |không phụ thuộc vào x. 
Em 2(1-vx) mả ì sài : 
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Giải 
"¬=- “HS (z9 


2(1-—x) I=# X lI-x I—X” "- 
_l#+Xx-XẺ-] x+I- x(l-X) x+I 


-——— =Ì. Suy ra : đpcm. 

















l=xˆ x (l-x(l+Xx) X 











Bài 4. Tính giá trị của các biểu thức 


-2 l0) 1 -0, 75 
a)A= — _= b)B=64? '{#] -8197 














Giải 
1 10 10 
Di 5_..95.5 
a8)A= = =——=——- 
9-3 ca 92122 SH 
(3) 9 9 SẼ: 


Ị 
b)B=(4))3 +(42)” ~(9°)*°*= 4+45 ~0=4+8~9=3. 
Bài 5. Khử căn ở mẫu thức 
—= "cớ 
v2 +V4 2 +45 +47 
Giải 
4-42 J4 .<jJ2 _ 84 - ⁄2)Q16? +2MT6 +2?) 


a8) A= 








"8E Bá J5. eo? NT 


ló-8 8 
J5+5-VJ_ J5+Vš-V 
(@W2+45+7)\2+A45-4J?) (\W2+Vsy?—J2 
2 +45 -v? — 2+5 - 47 _ JI0Q2 +5 -4?7) 


b) B= 








1 1 15+4 19 


Š hì 5 
b) tb°, Sb =bŠ.bŠ =b® 5 =b 22 =b2*, 


2+5+2/J0-7. — 210 20 
Bài 6. Biến đổi thành dạng lũy thừa lũy thừa với số mũ hữu tỉ 
a)1\Ja"t⁄a (vớia>0) b) Vb°. b ( với b > 0) 
Giải 
Bị 29 29 Ả3 
a) \a"{a = \a”. _ =Ñu + at 44] ca, 
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§2. LŨY THỪA VỚI SỐ MŨ THỰC 














⁄6 
: (5) 23 2.5 
Bài 7. Hãy so sánh m3) và l b)3-⁄1 và [] 
7 3 
àễ : 1989 
Š BÀ 
c) „ và ho Đ|2 và 271965 
2 “—.- 2 
Giải 
vs 


a) tias.25 sà0<3<1=3] : E 
2 7 7 


0 
Ji 
v11 n: 
< ca 
3 


7 
b) Vì X11>2, 5 và 0<2<I<-3ff -[] 


l 3 


c) Vì `... 
6 3 2 


2)(c/2y2} 


e)64'? ;4*2 


b) 012/5 g9 


s|35Ƒ 


Bài 8. Hãy tính 





a)(c/2y5} =V2y'" =d59" =2 


b) 9! 2/5 giứa -gI-2/2 (02y## =01-2/5+2+2/3 9° ~729 


b) y ~& (0, sex | 


? Ị 
a) Vì—-x+ x=a-|[Ýx =3] s2.Yx>0=2""Ê s24 hay y <2 


c)64Ý?:49⁄2 =(49)2;49 sa? a9 =ị 


0(35J" =3Ÿ5 =3 sa =s 
Bài 9. Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức 
2-x+Ýx 











a)y= 





Giải 
: sÃ - ta " 
Đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi 2 €S®*x=— 
x>0 4 
Vậy: maxy = 2 tại x =: 


g1 


b) Ta có: cos” x>0, Vx (0, s4 <(0,5)” hay y <I 
Đắng thức xây ra khi và chỉ khi cos” x = 0 ©> x “5 +km, keZ 


Vậy: maxy = Ì tại x =2 +km, keZ 





Nhắc lại BĐT Cauchy 
Với mọi a>0,b>0ta có: S—R, P> ấp 


Đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi a=b 
a) Áp dụng BĐT Cauchy cho hai số đương 3" và 3”* 


Ta có: 3* +3 *>243*.3 * =2J3*"'* hay y>2 
Đẳng thức xây ra khi và chỉ khi 3'=3"= .=# =l<>x~=0 





Vậy: miny = 2 tại x =0 
b) Áp dụng BĐT Cauchy cho hai số dương 3°”* và 3°9* 
Ta có: sinx + 2-09 x >2 [gen x. 2.osx =2 [ein°x+eosẺ x hay y > 2x5 


Đẳng thức xây ra khi và chỉ khi 3% =3'°* =—2__ c 32hÖ =3 
am X 


© 2sin?x = l © cos2x =0 =x=T+ ke# 
Vậy: miny = 2-43 tại x= Tri keZ 


Bài 11. Đơn giản các biểu thức 
t l b 
a-b 


a+b+2jJb TT ¬ 
a ?+i 
š. 3 
a+bˆ a-b 
M Ù I 


a)À=—————m 


b)B= 
a—- 


a? +b2 





2~—b? a2+b2 TT 


§2 








= =-—Ì 
Ị J 1 1 1 1 1 1 
a? +b2 b2 Ta? a2? +b2 {» Bộ 
I 1 
a2. b2 
Vậy: A=—l 





: 3 I 1 
a? +b2—(a— s[#-a ì : cả 
Di 0) Non CAN: chu, Í vab | 





a~b va -vb 
. +. ề bê 
—ai +b2~a? +ab2 +ba? -b. va -#b 
a-b xab 


§3. LÔGARIT 


Bài 12. Hãy tính 





a)log „l6 — c)log, „l6 d)log „0,25 
3 


Giải 
a) log „16 = log ,2* =~log;2 =8 
nà 2? — 
2 
b) log p8! =log, „sa (43) = ~8 
3 
4 § 
c)log, „16 = log › ` =-log;2 = 
2 
đ) log „0,25 = log „ ĐIềo =— log;2 =-4 


2 
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Bài 13. Với giá trị nào của x thì biểu thức sau đây xác định 

















l 
a) logo (5 — X) b) loExo| TC) ©) log ¡ (—x”) 
I-3x 16 
đ) loga g(—3x”) e)log, ¡2x Ðlog, ạ f”<=4Ð 
Em 
Giải 

a)logo ;(Š - x) xác định khi 5 - x >0 © x<5 
b) lopaoj : xác định kh : >0{©I-3x>0<x sã 

l—3x [— 3 


©) log ¡ (—x) xác định khi x? < 0 => không tổn tại giá trị nào của x 
16 


đ) logo „(—3x”) xác định khi - 3x” >0 © x <0 
x-l>0 x>I 
: : x>] 
e)log,_¡2x xác định khi $ x - l #l xv2e| : 
2x>0 x>0 bên 


Ð log, ạ (x? —4) xác định khi x2 ~4 > 0 và x # 0e» |x| >2 
mm 
Bài 14. Tìm x,biết:  a)log;x =-—I b) logạ ›sx = ~2 





Giải - 
a) Điều kiện : x >0 
Ta có: log;x =—l ©®x=2 
ˆb) Điều kiện : x >0 
-2 
Ta có: logo ;X = ~2 © log¡ x =-2exz[S] =l6 


4 


Bài 15. Tìm x, biết : log;x = log;16+2log,32-2logạ64 (*) 


Giải 





Điều kiện : x > 0 
(9) © log;x = log;2' + 2log,„2” —2log; 8? =4+5-4=5©x=2” =32 





] sin “log 
~rãm- lObo 
6 


1 ã 
Bài 16. Tính giá trị các biểu thức: a) A = lụt D25 h0 } 4o? 


: cos^ log+9—loBg; Ki m4 
b)a7200i.|s TT Z] 
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Giải 
II. Si IÊ Đnu 
KG HC sau? , 20,4) _al-2logg4_ _— 3 3 3 
a) - 8l =ỗ =3 - 2logg4 Kim Tu 
3 to 9 ọ 4 
lo, 
3log,.„ 2 Bei 2 2log« 2 lug« 4 
c ĐẾ "hà — 38 nh.” sả 
log- 2 ch 2 log- 4 
. 40 "1= tê n4 


4 .. 








uq Ù 9 
b) : d0” Sể KP BÊ! KT —2I08;97log,36 _"»(%) R7 di 
36 4 
lop 4 4 _ 
R lš] = „ke! =8! k =4? " 
= 16 
5 
. B=2008: +) 3008. 12 
4 l6 l6 2 





logz120 
..— theo a và b. 


Bài 17. Cho loga 5 = a, log; 5 = b. Tính: A =—”——— 


2 lop, 





Giải 


- log,12 =log,2”.5. 3= 3log,2 + log;5 + log,3 = +Ì+ 


log; 5 log;Š 








.285 ~4l0B,5 „ J2 


Art +} l 3b+ab+a 


W- — I2ab - 


'§4. LÔGARIT THẬP PHẦN VÀ LÔGARIT TỰ NHIÊN 


Bài 18. Hãy tính 


s)|IeílÔ + Imƒe =In 2} 2log;3 b) chô-hh2 ¿ c2lnV5-3InŸ2 _ sỊn 2~l 
€/ log,9 





Giải 
1 I 
dj.IsJĩ04InVE<=Ín se lai8?+ e5.<Ine2 =s+s+1=2 
© 


2log,3 2logy3  2log;3 





LẺ ch =7 
log,9  log; 37 log;3 
.A=4 
] 3 nÝS” 3 5 
b) chônh2 ¿ c7nV5-3hŸ? _ sIne"=e 22c Ÿ2) +Šlne= + +5=9 
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Bài 19. Tìm x, biết : lgx = 21825 -2lg3+4lnVe (®*) 





Giải 
Điều kiện: x > 0 
(*) © lgx =Ig/25 — Ig3? + Inxfe" =lg5 — Ig9 +g102 © lgx =li 


©Sx=—— 
“` 85. HÀM SỐ MŨ, HÀM SỐ LÔGARIT 


VÀ HÀM SỐ LŨY THỪA 
Bài 20. Tìm các giới hạn sau : 
















2008x _ 3x. _ v2x 1 J2es‡ sổ x2 — XÃ 
a)ñmS———° b)imŠ—°— e)lim [«e — đ)lim“——— 
x0 X x0 7X xœ . x0 X 
1 Giải 
e200% _ | e200% _ 
a) lim —————— = 2008lm—————— = 2008. Ì = 2008 
x0 X x>0 2008x 


( xem lại Kiến thức cần nhớ nội dung 6 ) 


























3x _ „2x 3x _—_ 2x _ 3x _— 2x _— 
MỊN 5 SA S6 6 CE| ° yết sL áp ĐI 
x0 7 x-0 7X 7X 7 x0 3X 7 x0 2X 
.3_ 2-1 
7 7T 7 
1 
€) ‹ Đặty=— 
X 
1 ẤN se. và 
. lim [«e'-x|=mm in 
xe K—>© k¿ y0 y 
X 
_ Ằ@  -Éc” 1. e°~l 1l, e“-l 1 13 
đ) lim W =—Ì 5 ——lim ———_= 
x20. 2x 2x.0. x 8x0 x. 2 8 8 
4 


Bài 21. Tìm các giới hạn sau : 
am 100085 + b) lim "CX+2 
xe X x>0  SỈN2X 





e*-l 


đ) lm——————~ 


x—>›0 
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Giải 





aý mm PC ĐÚX1 ĐÌ - 2ngg, Jịm THÓẾ S55 ĐÓ 2 n04: Ti 3008 

x0 X x>0 2008x 
InS5x+l) 1 mGöx+l) 

b) lu +Ù 5: fbưe—-N 5 bài 5x TT. 

x^0  Sin2X 2 x0 SIn2X 2 lị sin2x 2 1 2 
2x x0 2X 
Ø lùn In(2x+1)—In(3x +1) =2lim In(2x +l) —3lim In(3x+l) 2 0ƒ 
x0 X x0 2x x0 3x 


X 





ð là —=fmẾ 


-lm Xx+l+l)=1.2=2 
x0 VXX +Ì- 1 x0 X \\ ) 


Bài 22. Tính đạo hàm của mỗi hàm số sau trên khoảng xác định của nó: 
8)y=(Œ&?-x+l)e" 


b) y =(sinx + cosx)e” 
d)y=Je" ~2008* 
Giải | 
a) y' =(x?=x+l}e" +(x?—x+l)(*}Ý=(2x—1)e* +(x? =x+l)e* =e*(x? +x) 
b) y' =(sinx + cosx)'e”“ + (sinx + cosx)(e”} 
=(cosx —sinx)e”" + (sinx + cosx)(3x)'(e?*) 
(cosx — sinx + 3sinx + 3cosx) = e”” (4cosx + 2sinX) 


dạy 16 Lẻ )6 —e ”")-(e"-e ")}(e°+e ") 





(e* =7 
_(e*-e "Xe" -e *)-(€"+e "Xe" +e *}- 
(c°—~e “ý 
_(e*'-=e"} -(@* vet /_ -4e',e” -4c" _  -4 
(e — ; _ (e" _=. *ý “e7 (c'—e *} 





+, X ' Xv/ (e*ý x X 
đ)y =(ýe") -(2008") = — 2008" In2008 =——— - 2008" In 2008 
2je* in 
Bài 23. Tính đạo hàm của mỗi hàm số sau trên khoảng xác định của nó : 
a) y = xÌnx 






b) y = ln@Ÿ +x + ]) 
đỳy = InvVx? + 2008 


.Vc.. 


Giải 


e)y= log;(x? +e*) 





a)y' =x Ìnx + (Inx)'x = Ìnx + sa x =lnx + Ì 
X 


x?+x+1ÿ 2x+l 
XxỈ+x+l —x? +x+l 


g7 


(x?+e*Y _— 2x+€e" 





c)y'= = 
)y (x?+e*)in2 (x?+e*)ln2 
d)y'= (Jx?+2008y _ (x?+2008y 1T 





\x?+2008 2Ajx2+2008 Vjx2+2008 X”+2008 


Bài 24. Tìm tập giá trị của hàm SỐ y = 3 Ý2Ginx~cosx) 


Giải 








-‹Đặt:u =42Qinx EU) “2| x S] VỚI —-2<u<2 


- Hàm số đã cho viết lại y = 3", hàm số này đồng biến trên tập xác định 
Do đó: -2<u<2=37 <3"<3 


. ˆ + ` ^“ s~ ` l 
‹ Vậy: Tập giá trị của hàm số đã cho là ls: 9| 


Bài 25. Tính đạo hàm của các hàm số sau : 











a)y =(3x+5) b) y=3/3x 
Giải 
a)y'=e(3x+5)(3x+5)°”! =3e(3x+5)°"! 
biyslGxÿ | của cac eo cc Tà 
$ đố: Jj@x)? 9x: 


§6. PHƯƠNG TRÌNH MŨ VÀ LÔGARIT 






Bài 26. Giải các phương trình sau : 
a)22“? =l6 b)Ý/7* =1/49 
"¬ Giải 

Phương pháp đưa các lũy thừa về cùng cơ số : 


a) 2”? =16 ©2213 =21 t>2x~3=4@x=2 





ì l | K 2 
b)v7* =1/49 ©œ(7*)2=(12)) ©1732 =173 © 


2 4 
==©x=— 
3 3 


2|» 






Bài 27. Giải các phương trình sau: 
a)4*2S-9,2"”” +§=0 b)6.9* ~13.6* +6.4* =0 


9({7+J48} +({-4) =14 g4! -1221 7”? g=0 
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Giải 
Phương pháp đặt ẩn phụ 
8) Tả có: 4" *? ~9,2*??+g=0c+2?9? 0, 21*25+8g =0 
Đặt: L=2Y”??, L>4. Ta có: tP ~09L+8<0<>t=8 hoặc t=l ( loại) 


212? =2) ©x?+2=3©x=+l 
Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x = +I. 





2x X 
b) Ta có: 6. 9° —13.6*®+6, 4" =0<6. š] -13. ] +6=0 


X : -] 
Đặt: t~(Š] ,t>Q. Ta có: 6Ẻ ~l3t+6=0t= 2 t=Ÿ-[Š) 


=B]3-fJÏsem 


Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x = +l. 
e) Nhận thấy: lứ+ v48), 7 v48] Sĩ 


Đặt: t =Ñ v48] , t>0. Phương trình đã cho trở thành t 2 =l4 
{ 


t=7+x/48 
t=7-48 


x 2 
, Vớit<1+JH8, ta có: | 7+ 48] -| 7+ 448] @W=2 
ý X “2 
; Vâtt= 7/48, ta có: | 7+ J8] =(+ J4) ©x=-2 


Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x = 42. 





SẺ <I4111=063] 


đ) Điều kiện: x? -5 >0 © |x|> 45 k 
x Xx~ x'-§ x-I-vx?-5 2(x-Vx°-5) x-dx!-5 
Ta có: 4 — =12.2 +8=0Ô<Ằ<-2 —6.2 +8§=0 
sing x-ýk?~8 s22 cà, t=2 
Đặt: t=2 „ t>0. Ta có:tˆ -6t+8=0<© =4 : 


xal 
x?-5=(x-l) 
x>2 
x?—5=(x-2) 


« Vớit=2 —> xì~§=x-1e©| ; ®x=3 (thỏa mãn đk) 


‹ Vớit=4—> xì~§=x-2Ð{ ;7Sx=E (thỏa mãn đk) 
Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x =3, x =_: 


Bài 28. Giải phương trình 


a)2'+5 "=7 b)3.9*”! +(3x~—7)3*!+2—x=0 





Giải 
Phương pháp nhẩm nghiệm và chứng minh nạhiệm duy nhất 
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a) 


b) 


Bài 


HUẾ ch UP Xóa =0] 'l] =l @®) 
7 7 ' 


Nhẩm thấy x = 1 là nghiệm của (*) 

Mặt khác: y = ] (ï) là hàm số giảm trên R vì là tổng 2 hàm số 
giảm và y = I là hàm hằng 

Do đó: x =1 là nghiệm duy nhất của phương trình (*) 
Đặtt=3*”',t>0 

Phương trình đã cho trổ thành 3t” + (3x— 7)t+ 2—x =0 (1) 


Coi (1) là phương trình bậc hai ẩn t, ta tìm được L = vàt=-x+2 


° 


-Với thẻ =>3*'=3'x=0 


. Với t=—x+2=3*' =—x+2 (2) 

Hàm số f(x) =3*”' đồng biến và f(1) =I 

Hàm số g(x) = —x + 2 nghịch biến và g(1) = l 

Do đó: x =I là nghiệm duy nhất của phương trình (2) 
Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x =0, x = l. 


29. Giải phương trình :2*'** ~ 4.2*'~%S—22* + 4=0(*) 





Giải 


hương pháp biến đổi phương trình thành tích số 
Œ)©2?)*022~4)—(2* ~4)=0 (22 —4)(2* —I)=0 


Bài 


s 20NE—).ã 1 2x=2 2I=l 
2xx _20 x—x=0 x=0 


30. Giải phương trình : 5". 8" = 500 (*) 





Giải 
Phương pháp lôaarit hóa ` 
(*) >5". 220-9 - 31,22 5%? =2?°~* ©(x—3)log;5 =(5— 3x)log;2 
5log,2+3 
«(1+ 3log„2)x = 5log,2 + 3 =———— 
k2 /0010 66 I+3log,2 


Bài 
a) 


€) 


e) 








31. Giải các phương trình sau : 


log;(œ&-—l)=3 b) log;_.(x? —2x +65) =2 
I 
loga(x +1) + log;(x+3)=1 đ®) l2) l6) 1gc 
l. : LIÊN : 2 
OE) 





Giải 
Phương pháp dựa vào định nạhĩa hoặc biến đổi hai vế về cùng cơ số 
a) Điều kiện: x—l >0 x >Ï 
Ta có: log,(x—1)= 3€©>x~—1=2” ©x =9 (thỏa mãn đk) 
Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x =9. 
x” -2x +65 >0, Vx 
b) Điều kiện: 4 5—xŠ0 
3—x#zl 


x<5 
xz4 





Ta có: log¿_„(xŸ -2x +65) =2 ©x” -2x+65 =(5 ~=`" ©>x = ~5 (thỏa mãn ‹ 

Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x = —5. 

x+l1I>0 x>-¬l 

x+3>0 x>-3 
Ta có: log;(x + 1)+ log;(x + 3) =l© log;(x + 1)(x + 3) = log;3 

«&>(x+1)(x +3)=3 © x? +4x =0 © x =0 hoặc x = —4 ( loại) 

Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x = Ô. 

d)-Điều kiện: x > 2 


Ta có: lg(x—2) ~ 2 lgÖ% ~6) =lg2 © 2[Ilg(x - 2) — Ig2]= lg(3x - 6) 


c) Điều kiện: «&x>-l 


x-2 





2 
=© 2g“ = lg(3x—6)© kị =lg(3x—6) 





2 ờ 
=|*)] =3xT—6 © x” -16x+28 =0 © x =14 (thỏa mãn đk) 
Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x =4. 
e) Điều kiện : x -2 và x#~—10 
2 2 
Ta có: log;(x +2)“ — log;(x +10) _ 
4log;3 
©>2log; |x + 2|—2log; |x + 10|= 4log; 3 © log; |x + 2| = log;9|x + 1O| 


l 


46 
© |x+2|=9|x+10| 9( +10) = + +2) © x=~L1 hoặc x =—-— 
(thỏa mãnđk) 
Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x =—l1, x = _ 


Ð Iog,„;(3~ Ýx” ~2x+1]=2 ©log,,,(3~Ìx~ =2 q) 


VI 
Ề = 0<x+3z1 -3<xz-2 

À ^ : bế L 
Điều kiện : Đen N HEiSÓ 2<x<4 


()©3-|x-l|=vx+3 (} 
. Với: -2<x<l:(2)©€>3+x-l=vJx+3€©(x+2)=x+3 
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«©xÌ+3x+l=Ũ<>x= 





hoặc x = 





-3+x5 -3—3/5 
( loại) 
3 ) 


- Với l<x<4:(2)<©3-(x-l)=xwx+3 ©(4-x)"=x+3 


9-4209 = 


©x -9x+13=0€x=—T—— hoặc x = (loại) 


¿812/7 “.. 
ĐÁ vo 


2 





Vậy : Nghiệm của phương trình là x= 














Bài 32. Giải các phương trình sau: 





=. g2X+ =0 b) log,(4” +4) =x~— log,(2*°'— 


2 


a 
log;x ' 2 
c) log › L6 + log;„ 64 = 3 d)log; 2 + log;4x =3 


xX 


s Giải 
Phương pháp đặt ẩn phụ 

Íx >0 x>0 

\o O08;X z0 ”?lxzl 


Đặt: t = log;x. Phương trình đã cho trở thành 3t” ~ 7t -6 =0 


t=3 log;x =3 Xe=Z =E 
c© 2© 2.&§ -; 1 (thỏa mãnđk) 
3 


loø+x =—— =23-=——_— 
B2 3 X 3⁄4 


: * | 
Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x =8, x =—=. 
y: NB P ẽ Ựã 


a) Điều kiện: 


b) Điều kiện:2**' —3>0 © x >log,3—1 
Ta có: log,(4" +4)=x-log,(2*”' =3) © log; cớ =X 
: = 
“ng =2 (0). Đặt t=2",t>0 
Ta có: (1) © t+4=2t -3t ©t—3t—~4=0>t=4 
___ ©2*=2 ©x=2 (thỏa mãn đk) 
Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x = 2. 


2 

x>0 

: x>0 
c) Điều kiện: JŠ #Í 4x zị 

2x»>0 


X#— 
2x#zl 2 


log„64 


Ta có: log ; Lồ + log;, 64 = 3©log„ 1l6+———— 
log,2x 


=3 
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l 3 
+ 





=3 (]) 








logux Ì +log„,x 
2 
Đặt: t = log,x. Phương trình (1) trở thành Ác, : sẽ 
tÐ lI+2t 
t=] log,x =] x=4 
hay 6t -5L—1=0 © l© le - — 1 (thỏa mãn đk) 
t=-— log„x= x=2=-—= : 
6 W2 


- l 
Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x =4, x=——: 
W2 
2 
: 0<—zI >0 
d) Điễu kiện: | “x” © ụ 


4x>0 Sun 


X 


Ta có: log; 2 + log; 4x = 3 © —rav+log;4+ log;x =3 
__- 
X 


“.. (1) 
I—-log;x 
Đặt: t=log;x. 


Phương trình (1) trở thành ng] =0 hay -t+2tL=0 
t 


t=0, [logax=0_ [x=l đu ShS 
Sa. 5a (thỏa mãn đk) 


Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là x =1, x =4. 


Bài 33. Giải phương trình : log;x = logs(x +2) (*) 





Giải 
Phương pháp nhẩm nghiệt" và chứng minh nạhiệm duy nhất 
Điều kiện: x >0. Đặt: u= log;x >x =3" 


(*) trở thành: u = log,(3" +2) © 5°" =3" +2 š] + A|$) =1Œ*) 
Nhẩm thấy u = I1 là nghiệm của (**) 

Mà: y -lš) +23] là hàm số giảm trên R và y =l là hàm hằng 
Do đó: u = 1 là nghiệm duy nhất của phương trình (**) 


© x=3 (thỏa mãn đk) 
Vậy: Nghiệm của phương trình (*) là x = 3. 





§7. HỆ PHƯƠNG TRÌNH MŨ VÀ LÔGARIT 
Bài 34. Giải các hệ phương trình sau: 















4**2ˆ4 — 64 2*+27 =12 
a) b) _ 
20083 3-3 = | X+ y = 5 
19.3" +83 <l kho. 
c) d) : ứ 
Í 4.(2"-3')=_—3 x+y=2 
Giải 
_]J4**?** =64 „99-5. 42 x+2y-4=3 
8) Ta có: h =1 > ĐIỆN “ 20080 3x _— 2y _ 5 = 0 
x+2y=7 x=3 
Đi l= 


Vậy: Nghiệm của hệ phương trình đã cho là (x; y) = (3; 2). 
2*+2} =12 2*+2'=12, J2'+27=12 
T h 
b) Ta có LẦU =5 “ma BỊ ch _ 
X=4 
xX=8 
__.„ J2*=4 2'=8 x=2 x=3 
Suy ra: P =8 hoặc tr cài =Ƒ -3 hoặc b =2 
Vậy: Nghiệm của hệ phương trình đã cho là (2; 3), (3; 2). 


Do đó :2* và 2Ÿ là nghiệm của : X” -I8X+32=0| 


1 
_]J12.2"+8.3=ll 12.2"+8. 37 =11 2*<<= =2 
SA VWÝ TẾ ÁP la A 
x=-2 
=ly=0 


Vậy: Nghiệm của hệ đã cho là (x; y) =(— 2; 0). 
_Jx+y=2 y=2—-x y=l 
đ) Ta có: to -y SỈ» sa Ẽ bai 
( xem lại cách giải Ví dụ 28b) ) 
Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là ụ = 
Bài 35. Giải các hệ phương trình sau : 
3'.?' =ÐT72 Š 2x+y=4 
â 
logy(x—y)=3 Ig(x + y) —lgx =2lg3 





2x-y 


HH _1215=8 a)i2”7-26.3 2 =27 
log; đog;x) — log; đogạy) = l gl96- _a 
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Giải 
a) Điều kiện : x >y 
ø; |3 :2” =972 3*,2' =972 _ [3⁄*, 23 =9172 
T š 
a có Dệ ngô y=3 TH v+3 
67 =6? M =2 ẹ hộ 
°. 7 ẽ (thỏa mãn đk) 
Vậy: Nghiệm của phương trình đã cho là (x; y) = (5; 2). 
b) Điều kiện: x > 0 và x # —y 


Ta có: 2x+y=4 y=4-2x 
° 1lg(& + y)? —lgx = 2Ig3 “ {Ig(4 — x) = lgx + lg9 = Ig9x 


y=4-2x ĐC 
y=4-2x y=2 R - | 
=Ắ vi Tu KhẺ ch —G (thỏa mãn đk) 
x=l6 
y=-28 


Vậy: Nghiệm của hệ phương trình đã cho là (1; 2), (16; - 28). 


©) Điều kiện: x > l và y >l 


j0 sÑ 
Ta có: 
lê (log;x) — log;(og;y) = I 


-= : 2” =8 
21 >y _7.23_8=0 ‹Š . 
={ ©S$912*Z =~-1 (loại) 
log.„(log„x) = log› 2 + loø„(log„y) : 
6;ẲO§; B2 6aWOBYy log, (log;x) = log; (2log;y) 
x-2y=3 x=3+2y x=3+2y 
log;x = log;y? 3+2y=y? y°-2y-3=0 


x=9 x=l : 
, hoặc cn (loại) 


Vậy: Nghiệm của hệ phương trình đã cho là (x; y) = (9; 3). 
d) Điều kiện: x > y. Ta có: 





2x-y + 2x-y 2x- 
3*Y_—26.3 2 =274 „413 2 -26.3 „ -27=0 
gsaa = 2 LME y =5 
> my 
—. l 2 =27=3? hoặc | 2 m-l (loại) 
(x—y) =2 (xyŸ =2 


. EHBở _ 
S140) hs. x-y=2 c l6 2⁄2 
(x—yY =2 2x-y=6 x=6+42 
( loạn) 
y=6+242 
Vậy: Nghiệm của hệ phương trình là (x; y) = (6—^/2; 6—2A/2 ) 


x-=-jB 
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§8. BẤT PHƯƠNG TRÌNH MŨ VÀ LÔGARIT 





Bài 36. Giải các bất phương trình sau: 





2x-I 3 
»(s) >0,25 b)(X10 +3)" *! >( v10 —3)22? 
t)22.4 13” s12 d)(/2}. (W2}” <8 
Giải 


Phương pháp đưa các lũy thừa vỀ cùng cơ øố : 


l 2x-l 2x-l 2x-l 2 : 
a) [;) >025© |2) >ze) >5) #Ðx GÌ 424v” 
2 2 4 2 2 2 
Vậy: Nghiệm của bất phương trình đã cho là x < HẠ 
b) (X10 +3)*'”! > (V10 ~3)?*2 & (V10 +3)8*! > (V10 +3) 0+2 


©x?T~I>~(2x +2) © x? +2x+1>0©>(x+l)? >0 © x #—] 
Vậy: Nghiệm của bất phương trình đã cho là x z —l 


C23915? I2 e2" NT gì ao ả 2 >30?€>x>2 


Vậy : Nghiệm của bất phương trình đã cho là x > 2. 
-Ï x.K-l 


k-l TIẾN 2: Ta” = 
4)(2)*{2] <8€©Ằ2?2.23 <§«œ>22 3 <2!©T+*—«3 





CC  rafilesxed 


Vậy : Nghiệm của bất phương trình đã cho là x < 4 
Bài 37. Giải các bất phương trình sau : 
a)3.5'—2,5*"' >0,2 b)3.16" +2.81" >5. 36* 


2*-—I 





9Í 7+.j48 } +Í 7~48 | <14 d2 CS” up 


Giải 
Phương pháp đặt ẩn phụ 
a) Ta có: 3. 5”! —2, 51 50,2 © 3. 5”“—2.5*—1>0 
Đặt: t=5*, t>0. Ta có: 


3É ~2L~1>0@t<~Š (loại) hoặc t >l © 5* >5” © x >0 
Vậy: Nghiệm của bất phương trình đã cho là x >0. 


b) Ta có: 3. 16" +2. 81” >5. 36" ©3:- (š) +2. È] -5>0 
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Đặt: t=[S] ,t>0. Ta cói3LtÝ 530 C30 =5L+2>0GL<Ã hoặc t >l 
{ Ề 


-vớt<5 =3 


2x 
< Ế =2x>l=x> ˆ 
3 3 
X là) 
.‹Vớit>l—= s] ›|§] =x<0 
9 9 
Vậy: Nghiệm của bất phương trình đã cho là x > _ hoặc x <0. 


c) Nhận thấy | 7+4/48 || 7~48 ]=I 


Đặt :t ~Í 7+ V48) ,t >0. Phương trình đã cho trở thành t+ Ì < 14 
©t-l4t+l<0©>7-448<t<7+448 


={ 7+8) <[ 7+ƒ48 } <(ÍT+Ý48 ] es~2<x<2 


Vậy : Nghiệm của bất phương trình đã cho là - 2 < x< 2. 
d) Đặt: t=2” >0 


2 
—-t+l 2 
“ S8: 3Ì  Š ~ t+2 
Bất phương trình viết lại là " : >0 Tà 





_ t(t— Ù) 
«©-1<t<0( loại) hoặc l<t<2<©0<x<l. 


Bài 37. Giải bất phương trình : 









4x) +x.21)143,21) <x?,2*) +8x 212) 


Giải 
Phương pháp phân tích thành nhân tử 


-Œ)©4Gˆ ~2x~3)~2*Ì œ2 ~2x~3) <0 © (%? ~2x~3)(4~2*”)<0 
X -2x=35⁄<Ú [{-Iex«3 _|Í-l<x<3 
4-2" >0 K <3 -42<x<42 
c© c© 

x?-2x-3>0 x<-lvx>3 x<-lvx>3 
4-2" <0 x?>2 x>4⁄2vx<-42 

~Í«x<vV2 

© 
x<-V2 vx>3 


Bài 39. Giải bất phương trình : 1 + 2"! +3*?! <6* (®*) | 
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Giải 
Phương pháp sử dụng tính chất đông biến, nghịch biến 


bộc 1 li 

*)© +2 +3 <l(®** 

(92(0)4 5) +12] sim 

3 lộ cM[ DỊ So ÙI xa cà dc dế à 

Thấy te =[S) -2Í5] +3(2] là hàm số giảm trên R và f(2) = I 

Do đó: (**)<> x>2 : 

Bài 40. Giải các bất phương trình sau : 

a) log; n : n >I b) loga„log;(2x — 1)}> 0 
X— 

©) log„(2x” +3x + l) >log;(2x + l) 






















đ) log,„(xŸ —5x+6)<l 
Giải 
Phương pháp Äưa hai vế của bất phương trình về cùng cơ số 
thx í 
x+I 2x-I1>0 x>— 
TP bubs: x+l1<0 °| 2 
2x-1<0 





Điều kiện: 
x<-l 
j9 TU Si ga 
2x-I 2x-l 2x-I Ỉ 

Vậy: Nghiệm của bất phương trình đã cho là 2 <x<l. 


sa ra... (2x—1)>01 2x-I>0 | 
b) Điều kiện: I9 21815 LAEI4 <S©x>Ìl 


Ta có: logas (log;(2x — 1))> 0 © loga; (log;(2x — L)} > loga ; Í 
log;ạ(2x—1)<l 0<2x-l<2 
log;(2x—1)>0 2x-1>l 








<0 <x<l (thỏa mãn đk) 


«©l<x <ẽ: (thỏa mãn đk) 


Vậy: Nghiệm của bất phương trình đã cho là l < x < 7 


l 
2 x<-I hoặc x >—— 
e) Điểu kiện ; 42X' +3x+l>0_„ 3x. 
2x+1l>0 1 2 
ng 
log,2x7 +3x+]) >log; (2x +l)<> log,(2x? +3x+]) >log„ (2x +]? 


© 2x? +3x+l>4x? +4x+1@22 +x<0e =7 <x<0 


Kết hợp điều kiện, nghiệm của bất phương trình là 5 <x<0. 


. Ấv}.E©8 x<2 hoặc x >3 0<x<2 hoặc x>3 
d) Điều kiện: 4Š ~9X#95 >> c© 
0<2x#zl 


TT Xxz— 
2 2 
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- Nếu 2x>Íl <© xo 


Ta có: logs,(x” - 5x +6) <1 © log;,(x” - 5x + 6) < log;,2x 


«©>x”-5x+6<2x«>x?-7x+6<0<€>l<x<6 
l<x<2 


Kết hợp điều kiện, nghiệm của bất phương trình đã cho là š 3 e6 


- Nếu0<2x<Íl & 0<x<2 


Ta có: log¿,(x” - 5x +6) <1 © log;,(x” - 5x +6) < lög¿, 2x 
©x”-5x+6>2x © x?—7x+6>0«©>x <1 hoặc x >6 


Kết hợp điều kiện, nghiệm của bất phương trình đã cho là 0< x “s 
Vậy: Nghiệm của bất phương trình đã cho là l< x < 2 hoặc 3< x<6 


hoặc 0< x <: 


Bài 41. Giải các bất phương trình sau: 


a) log2x + log,4x — 4< 0 b) log„(125x).log;sx > Ề +log2x 


1 # 
log2x _. 
e2”? “-I0x “*+3>0 





Phương pháp đặt ẩn phụ 


Điều kiện: x >0 
a) Điều kiện: x >0 (*). Đặt t=log,x. Bất phương trình đã cho thành 
t?+(2+Ð-—4<0hay t+t—2<0€-2<t<] 


Với -2<t<l © ~2<log,x<l c2 <x <2 
Kết hợp (*), ta được nghiệm của bất phương trình là: n <x<2 
b) Điều kiện: 0<x#l (*). Ta có: log,(125x). log;sx >3 log2 x 
© (og, 5” + log,x). log,;x > : +log;x 
©(3log,5 + 1). [2s+) > 5 +log2 x 
3 1 3 2 2 
=> +—logsx bề Tê. x ©2log; x ~ log,x < 0 


Ù 
©>0<logyx <2 eo 5” <x <5? ©1<x<45. 


Kết hợp (*), ta được nghiệm của bất phương trình là : 1< x <5. 
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©) Điều kiện: x > 0 (*). Đặt: u = log; x =x= 2". 
Bất phương trình đã cho thành: 2" -10(2")"+3>0, 


œ2" -12 ¿3>0(1) 
2ý 


Đặt:t=2”, t>i 
() thành Ê +3t~10>0© |1 S25 đoẠI) Q.29 `2 cu? >] 


©u>l hoặc u <—l 
- Vớiu>l © logạx>l=x>2 


‹ Vớiu<-l > log;x<~lz>x <2 


Kết hợp (*) ta được nghiệm của bất phương trình đã cho là x >2 hoặc 0 < x < ¬ 


Bài 42. Tìm tập xác định của mỗi hàm số sau : 





a) y =lg(x? +2x —8) b) y=.jlogay(x—2) +l 
Giải 
a) Hàm số đã cho xác định khi x? + 2x - 8 >0 © x < —4 hoặc x >2 
Vậy : Tập xác định của hàm số là (—œ; - 4) 2 (2; + œ). 
. b)Hàm số xác định khi logạ„(x — 2) + >0 © logạ0,8( -2)>0 


A# tỏi xe 13 “ 
c© . © 4 ©2<x<— 
x-2>0 

x>2 


Vậy : Tập xác định của hàm số là lz 3Ì 


C. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 
1) Khẳng định nào sau đây sai? 


A. 22 „2Ÿ B. (V2 -I)?” >(v2 -n?s 
20 2008 
C. ca- 1?" .ú/3-09 PS ( s2 < [ = 5] 
2) Giá trị của 22.442 bằng 
A, 222 B. 492% C. 32 D. 8 
3) Giá trị của 5?***° :125*' bằng 
A. 10: B. 529 C.25 D.5 
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2RNE 32w 


l§ ở ¬.-..d 
—5(_-2)?+|Ý 
2) 24} 


= B. co C. 7 D.4 


5) Giá trị của M = j Tu 4A3 bằng 
A. 43 B.2 C. 48/3 Đ. 24/443 


6) Biến đổi 3x” #x (x > 0) thành dạng lũy thừa với số mũ hữu tỉ ta được 
23 20 21 12 


A. x? B.x'. C. x? D. x 
7) Cho (4/5 +2)* < (45 - 2)?. Khẳng định nào sau đây đúng? 





4) Tính 


~.li—~ 





A., x<-2 B.x<2*2 C. x>-2 D.x>2: 
I 1 1 
l 2 
8) Rút gọn biểu thức M = ¬——. cử ®Ủ ta được 
nh a- 
a+2a? +] a? 
( Giả sử biểu thức M đã cho có nghĩa ) 
A. Sửa HP Ệ K D. 3(ýa —1) 


2 a-—] 
9) Đạo hàm của hàm số y = Ÿx là 
Ác =” B. bự) C 
SN - nh Kinh 
2 2 


10) Đạo hàm của hàm số y = 9x? - 6x + I là 
D 


| 2 
- 31Í(3x — sc 31(3x ~ Đ? ° Văn] _ 3ÄÍ(3x -ĐẺ 
11) Đạo hàm của hàm số y = 1eosx là 
sinx B. sinx _ " 1 D.- sinx 
1 cos" 1Ícos5x 71Íeos°x Tcos5x 


12) Hàm số nào sàng đây là hàm số lũy thừa? 


- 


t5 
.. 
1 








I 
A.y=x'(x>0) B.y=x”(x>0) 
C.y=x '(x>0) D. Cả ba câu A,B,C đúng 
13) Tập xác định của hàm số y = log;x(1 - x) là 
A. D=(-s;0]t2[1;+) B.D=(-œ;0)0(1;+œ) 
C.D=[01]) —- D. D=(0;1) 
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là 





14)'Tấp:xác định của hâm sếy =Ihc SE 
3x—6 


A.D=(0;2) B. D=(-œ;0)t2(2;+) 
C. D=(-œ;0]t2[2;+œ) D. D=[0;2] 
15) Cho hàm số f(x) = lg100(x - 3). Khẳng định nào sau đây sai ? 
A. Tập xác định của hàm số f(x) là D =[3; + œ) 
B. f(x)=2+lg(x-3) với x >3 
C. Đồ thị hàm số f(x) đi qua điểm (4; 2) 
D. Đồ thị hàm số f(x) đồng biến trên (3; + œ) 2 


lo, 3 4 
16) Giá trị của a đía (0<a#Ù) bằng 
A.9 B.3 C. 12 sẽ 


: D.ó 
8log +7 
17) Giá trịcủaa *®  (0<azl)bằng 
Á,7” B. 7° K17. ˆ D.7° 
18) Xác định x để log, ;_ (5x) >0 
Á.x>0 B.0<x<l C.x>c D.x<c 
19) Giá trị của log,z(log; 4) bằng 
A. 22 B4 SC D.ˆ 
2 4 
20) Giá trị của lo |aŸslsja Jo <a#])bằng 
VỆ BS . In 
,„ 13 10 10 7 
" gốc 2loga2+4log, ¡2 
21) Giá trị của M =9” %!ˆ bằng 
A. 32 B6 C64 D. 74 
22) Nếu Ig4 = a thì Ig4000 bằng 
A.3+a B. 4+a Š ŒC. 3+2a D.4+2a 
23) Trong các mệnh để sau, mệnh đề nào sai? 
A. Nếu a >] thì log,M >log.,NcSM>N>0 
B. Nếu 0<a <1 thì log,M >log,NÑ ©0<M<N 
C. Nếu M,N >0 và 0+azI thì log,(M.N) = log,M. log,N 
D. Nếu 0<a < 1 thì log, 2007 > log, 2008 
24) Trong các khẳng định sau, khẳng định nào sai? 
Á. logs5>0 B. logs;0,8<0 
C. log,4> lo.|3) D. log „ 2007<log„ 2008. 
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25) Cho loga; 5 = a, log¿ 7 = b, log; 3 = c. Tính log;; 35 bằng 


3b+3ac 3b+ 2ac 
c+2 ”` e0 








. 


3b+2ac 


p. 3b+3ac 
c+3 c+l 


26) Trong các hàm số sau, hàm số nào đồng biến ? 


A.y=(2007)” B.y=(0,1)” 


x 


_ 3=Liên) s '*| g-g;) 


27) Với điều kiện nào của a để y = (2a — 1)* là hàm số mũ 


A. se[s:1]2d:+z) 


C.a>l1 


B. se[rts) 
2 


D.azO0 


28) Với điểu kiện nào của a để y = (a? —a + 1)" đồng biến trên R 


ÁA, aec(0;]) 
C.azOvàazZ] 


B. ac(-s;,0)\t2(1;+ œ) 
D. a tùy ý 


29) Hàm số nào có đồ thị như hình vẽ dưới đây ? 








30) Với điều kiện nào của a để y = : 
+ 


A. ac(0;]). 


2T] 


B.ae(-l;+œ) 


e 





31) Tìm lim ta được 
x0 


A.0 ‹ B. 


be) m— 


4x 2x 


32) Tìm lim ——Š— 
X 


x¬^0 


ta được 
A. 0 B.I 
33) Tìm lim—Š—=1 


ÔN nã 
ÁA, -Ì B.0 
34) Đạo hàm của y =2”. 1” là 
A. 2*.x".ln2.Ìna 
C. (2x)".In2x 


ta được 


] X 
A. x-[s] 

l x 
_ '“|œ) 
C. y=3” 
D. y=(42)" 


nghịch biến trên R 


LŠ 
X 


€C.ac(0;+œ) D. az-—l 
C, 2 D.+œ 
ẲGẻ D. 3 
6.2. D. 4 


B. x.(2m)"! 
D. Một kết quả khác 
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35) Đạo hàm của y = 3" là 


A. (sin2x), 32! B.3?% 
C. (cos2x).3°"?*_In 3 D. (2cos2x). 3"? In 3 
36) Đạo hàm của y = 2”"*,2°9%'! là 
Á. —sinx.cosx. 29182 e+l B. (cosx — sinx)29xtex?l In2 
Ế. -sinx.2980san ợ D. Một kết quả khác 
-37) Đạo hàm của y = eSn * lạ 
A. sin2x.c*” _B. cu C. sin?x.e""*!D, 2sinx,e""?* 
38) Cho hàm số y = f(x) = x.e_*. Khẳng định nào sau đây là sai? 
A. Hàm số có tập xác định R. B. Hàm số nghịch biến trên (1; + ©). 


C. Hàm số đạt cực đại tại điểm ( s] D. lim f(x) = -œ. 
€ x—>+*~ 
39) Xác định a để hàm số y = log;„,;x đồng biến trên khoảng (0; + œ).. 
A.a>0 B.a>-—l €C.O<a<l D.0<azl 
40) Xác định a để hàm số y = log; x nghịch biến trên khoảng (0; + œ). 


A.a>0 — B.0<a<2 C.a>2 D. O0<azl 
41) Trong các hàm số sau, hàm số nào đồng biến trên khoảng (0; + ). 
A. y=log nx B. y=log,x với a =AJ3 - V2 
C. y=log„x D.y=log,x 
6 4 
42) Tìm x để đồ thị y = logax nằm ở phía trên đường thẳng y=2 
A.x>0 B.x>9 lònh À9, D. x<2 


43) Đồ thị dưới đây là của hàm số nào ? 


A. y=log;x +] 
B. y=log;(x+]) 
€, y=log;X 

D 


. y=loga(x+l) 





A. y =|Inx| 

B.- y = In|x| 

C. y =|InŒ + 1) 
Ð. y =In|x + || 
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45) Tìm lun PÊ S5 tà dược 
X 


x0 








A. 0 B. 5 Œ. Ì D.+oœ 
46) Tim lun TS + 2 tà được 
x+0 — SỈNX 
A. 0 B.4 Œ. 2 D. +œ 
4T) Tìm lim TÓ † 35) ta được 
x30 tAnX 
A.] B. L4 C. 0 D.3 
48) Đạo hàm của hàm số y = log,(x” +x+ 1) là 
2x+l | 
'= ' ` 
(xˆ +x+l1)lIn5 (x“ +x+I)In5 
hà D. Một kết quả khác 
xê+Xx+] 
49) Cho hàm số f(x) = In(x” + 5). Khi đó 
A. r)=c B. rd)=2 C. f(1)=In6 D.f()=0 
50) Đạo hàm của hàm số y = (3+ Inx)lnx là 
A.l B. l+<lt c,3??mx p. 2-1 
_Xj}X X X 
51) Đạo hàm của hàm số y = log;(x + e*) là 
l+c" B l+e" | l+e" 
In2 "x+e*  (x+e*)ln2 . (x+e*”)In2 


x+l 
52) Tập nghiệm của phương trình (2) = 125”* bằng 


A. {} B. 4} b § : " L : Ì 


53) Tập nghiệm của phương trình 217M8 —Ị bằng 


A.{I;2} B.(_5;2} C. {Í-5;-2} D. {2;5} 
54) Tập nghiệm của phương trình (3- 2/2 )?* =3+2v/2 bằng 
A. £I B. ÍI 6. xe ki 
Lủ W) L3] D. |2] 
55) Tập nghiệm của phương trình 3*.2**! = 72 bằng 
| 3 
`= BS ` ví) 
“| BH} SH" mg 
56) Tập nghiệm của phương trình 3**' + 3**? + 3*** =9,5* + 5**! + 5**? bằng 
A. {0} B. {} C. (_2} D. (-3} 
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3 2-2x 8 x-2 
57) Tập nghiệm của phương trình (] = (5) bằng 


B. B] C. {4} D. ê} 


3 


x-§ 
58) Tập nghiệm của phương trình 3 2? =3/3 bằng 














A. 3} B. tị C. {8} D. N2} 
59) Xác định m để phương trình 2?*”! + m? —m = 0 có nghiệm 

A.m<0 B.O<m<l Œ.m<0vm>l D. m>1 

: 
V2. (3Ý) (4% 9 

60) Tập nghiệm của phương trình DẺ đEn =Tz bằng 

A.{3-x13;3+V13}_ B.{3-10;3+ V10} 

È 3-13 3+13 5 3-10 3+x10 

mẽ s.K SỦ S0 7. có 

61) Tập nghiệm của phương trình 4'*'—6.2'''+8=0bằng _ 

A.{0I -  B.f2] C. {-2;3} D. {0;3) 
62) Tổng các nghiệm của phương trình 2**° ~ 3.2*"? + ] =0 bằng 

A.6 B.3 C. 5 D. -4 


63) Tích số các nghiệm của phương trình ( 6+ 35) +[ 6- 435) =2? 


A. 4 B.1 C. -4 D. S5 
64) Phương trình 3!“* + 3'* = 10 
A. Có hai nghiệm âm. 
B. Có một nghiệm âm và một nghiệm dương. 
C, Có hai nghiệm dương. 
D. Vô nghiệm. 
1 Ù 1 


65) Tập nghiệm của phương trình -9.4* -5.6* +4.9* =0 bằng 


A. {I3} B. 1ã C. bị} D. Chả) 
66) Tọa độ giao điểm của hai đồ thị của hai hàm y = 2* và y = 3 — x là cặp số nào ? 
A. (;2) B. (2;3) C: (—l;4) D. Một kết quả khác. 
67) Tập nghiệm của phương trình 8.3* +3.2*" = 24 + 6* bằng 
A.{1} B. {3} 
C. 1;3}. D. Một kết quả khác 
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68) Số nghiệm của phương trình 5'* +9.5* +27(125"* +5 *) =64 bằng 
A.0 B. B C. 2 D. 3 
69) Giải phương trình : 3*712*Ì =8.4*7'@®) 
Một học sinh giải như sau 
Bước 1: Ta có VT(*)>0,Wx và VP(*) >0,Vx 


Bước 2 : Lôgarit hóa hai vế theo cơ số 2. Ta có : 


log,(3* 1.2”) = logs(8-4*?) 
©S(x-]) log;3+x” = log;8+(x - 2) log;4 
©>x”-(2-log;3)x+1—log;3=0 (l) 
Bước 3 : Giải phương trình (1) ta được hai nghiệm là 
x=l;x=l1-log;3( thỏa mãn ) 
Hai nghiệm này cũng là hai nghiệm của phương trình đã cho. 
- Bài giải trên đúng hay sai ? Nếu sai thì sai từ bước nào? 


A. Bước l B. Bước 2 C, Bước 3 D. Đúng 
70) Phương trình 2 =—2x? + 6x -9 
A. Vô nghiệm. B. Có một nghiệm âm và một nghiệm dương. 


€., Có hai nghiệm dương.  D. Có hai nghiệm âm. 
71) Giải phương trình: 3. 4” +(3x—10)2* +3—x=0 (*) 
Một học sinh giải như sau 
Bước 1: Đặt t =2" >0. Phương trình (*) viết lại là 
3t +(3x~10)t+3—x=0(1) 
Biệt số A = (3x - H0)” ~12(3— x)=9x? — 48x + 64 = (3x -8)Ÿ 


Suy ra: Phương trình (l) có hai nghiệm t = và t=3-—x. 
Bước 2 : 


ï ` 


+ Với L=ˆ tạ có: 52 =5 s>x~2=Ing,|3 ]}e x=2+leg,|3) 
3 3 `3 3 
+ Với t=3—x ta có: 5“? =3—x=>x=2 
Bước 3: Vậy: (*) có hai nghiệm là x =2 và x =2 + log; [] 
Bài giải trên đúng hay sai? Nếu sai thì sai từ bước nào ? 


A. Bước I B. Bước 2 C. Bước 3 D. Đúng 
ˆ 'T2) Số nghiệm của phương trình (x —3)”* *** = 1 bằng 
A., 0 B.1 €, 2 D. 3 
73) Tập nghiệm của phương trình log; (3x — 7) = 3 bằng 
A. {1} B.{-2} C. {5} D. {-3} 
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. 74) Phương trình log(œ7 +4x+12)=2 
A. Có hai nghiệm dương.  B. Có một nghiệm âm và một nghiệm dương. 
Œ. Có hai nghiệm âm. D. Vô nghiệm. 
75) Nếu In(In2x) = -l thì x bằng 
l è : l 
27 





ÂU H.~- cấm. Đ 
2 2 2 2 
76) Tập nghiệm của phương trình log„x + log„x + log,¿x = 7 bằng 
A. W2} B. {16} c. {2⁄2 } D. {4} 
77) Tập nghiệm của phương trình log ;_ (2V2 )= 5 bằng 
A. {44} B. {3} C. {4} D. {-3;3} 


78) Tập nghiệm của phương trình log;x. log„x. logsx. log,¿X = hộ bằng 


x[Ð| xặi  e[0) sả 


79) Tập nghiệm của phương trình log,x + log,(x + 3) = Lbằng 


A. {3} B. {2;5} E11) D. {13} 

80) Tập nghiệm của phương trình log „ |x + l| = 2 bằng . 
A.{-4,2} B. {-3,2} 13) D. {-10;2} 
81) Tập nghiệm của phương trình log„(2* — 1) =—2 bằng 

A.{-logg5} B.{log5} _ C. {—-1+log;5 } D. (_2+log;5 } 
82) Tập nghiệm của phương trình x”logax.log„ 9 = 10 — x bằng 

A.Í{-5;2} B. {2} _ 6013) D. {2;3} 

83) Tập nghiệm của phương trình (log;x — 2).Ìog„x = 2 (los,x —1) bằng 

A. [J2 } B. |/2;4] C. {8} D. {/2:8j 
84) Tập nghiệm của phương trình log„(log;x) + log;(log„x) = 2 bằng 

A. {16} B. {4} C. {4;16} D. {2} 


85) Phương trình log, 2 + log;x = 2,5 - 
A, Có một nghiệm âm và một nghiệm dương. 
B. Có hai nghiệm dương. 
€. Có hai nghiệm âm, 
D. Vô nghiệm. 
86) Số nghiệm của phương trình log, (š) + log2x = I bằng 


A. 0 B.I Am... D.3 


108 


87) Tập nghiệm của phương trình loga(3x7 ).log2 3 = I bằng 





A. B92 } B. 322} C4395 | D.2 
88) Tập nghiệm của phương trình lg”x + lgx +1 = mại ñ bằng 
&X— 
A. {10} B. (100 } C. {1000} D. kì} 
89) Tích các nghiệm của phương trình log, ( 125x)log?„x = l bằng 
A. ma B. C. bài D. 630 
125 125 _ 625 


90) Cho ba phương trình, phương trình nào có tập nghiệm s2] k 


|x- 2|log;x = x—2 (@) 
(x” ~4)đog;xT—l)=0 qỤ 
⁄À 
loga s(4X) + sự |T] =8 q1) 
A. Chỉ () B. Chỉ (II) 
C. Chỉ (II) D. Cả (),(1U) và (II) 


91) Phương trình log; (4.3 — 6) > log;(9* —6) = I có một nghiệm duy nhất xạ 
thuộc khoảng nào dưới đây ? 


3 3 
A. (2; - đ, (Cl;l C.|0,— .|=—;0 
cha SN 3) P.| 2 


92) Tập nghiệm của bất phương trình 2*? < [z) là 





A. (-3:+=] B. [-=-3) Œ. (0;+œ)\{1} D. (-œ;0) 
93) Tập nghiệm của bất phương trình 6”**! < 2“*~5,34**” là 

A. R\f0} B. (—s;4›\ {0} C. (4;+œ) D. (-œ;4) 
94) Tập nghiệm của bất phương trình 5*"ÍÏ > 25 là 

A.,(-œ;T—]) t2; + œ) ®.(—eo; 0) t2 (3; + ©) 

C. (-=-;|<(5:+»] D. [-=-; (7 299) 

2 2 9) L5 

: 2(x~2) 

95) Tập nghiệm của bất phương trình 4*—2?%”+§ 3 >52là 

A. R\§} B. @;+©œ) C. (-œ;3)(3;+©)  D. (-œ;3) 


l 3x x-l 
96 ) Tập nghiệm của bất phương trình B < [s) là 
Á. (~2;+œ) B.(œ©;-2)  — C.(œ,-2)L/(-2+©) D. R\Í-2} 
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97) Tập nghiệm của bất phương trình (2+ v3 )* <(2- A3 )' là 


A.Ø B. (-œ;— 4) C. R\£-4} D.R 
.3 x¬Ì 
98) Tập nghiệm của bất phương trình (2 + x3J*ˆ- + v2 )? là 
A. @Ø B.R ŒC. (-œ©;l)t/3;+©) D. (3) 
99) Tập nghiệm của bất phương trình (2* - 4).(x? -2x-3) < 0là 
A. (Tœ®;—]l)t2(2;3) B. (œ;1)\t2(2;3) 
C. (2;3) D. (-œ;—2)t2(2;3) 


100) Cho bất phương trình 3.5?*”! ~ 2.5”! “sẽ (*). Khẳng định nào sau đây 


là đúng? 
A. x =0 là nghiệm của (*) B. Tập nghiệm của:(*) là (—œ; 0) 
€. Tập nghiệm của (*) là R\ {0} D. Tập nghiệm của (*) là (0;+e) _ 
101) Số nghiệm nguyên của bất phương trình 3" + 9.3”* < 10 là 
A.0 B.] ŒC. 2 D. Vôsố 


Ýx2-3x-10 
102) Số nghiệm nguyên của bất phương trình [) > 


A. 0 B.1 - C.9 D. 11 
l C Tụ 
103) Cho bất phương trình [} # THỊ >12 (*). Khẳng định nào sai? 
A. x=1 không là nghiệm của (*) B. Tập nghiệm của (*) là (—l; 0) 
ŒC. Tập nghiệm của (*) là (—l; + œ) D. (*) không có nghiệm nguyên 
104) Tập nghiệm của bất phương trình 25*°' + 9**' > 34.15" là 


A.[-2;0] B. [0;+ œ©) 
€. (-œ;—2] D. (—œ;— 2]t2{0; + œ} 
105) Tập nghiệm của bất phương trình 1+2**! + 3**! < 6* là 
A. (2; + œ®) B. (_—œ;2) C.(-s©;-2)U(2+ø)  D.R\{2} 


196) Với giá trị nào của m để bất phương trình 9* - 2(m + 1).3” - 3 2m > 0 
có nghiệm đúng mọi x e R. 


A. m#-2. B.meØ2~ C.m<-Š, D. me(-5~2/3:~5+2-/3). 
107) Tìm giá trị m để bất phương trình 9* ~ m.3**! ~ 4 ~ 3m < 0 có nghiệm. 

Á. m# =2 B.m>~2 C.meØ D. m tùy ý 
108) Tập nghiệm của bất phương trình log; 4x < 3 là 

A. (02) B. (—-œ;2) €. (2;+œ) D. (0;+œ) - 
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109) Tập nghiệm của bất phương trình 3 < log; x < 4 là 


A. (0:16) B. (8;16) C. (8;+) D.R 
110) Tập nghiệm của bất phương trình logss(x” +x)<logsy(-2x + 4) là 

A. (œ;~4)\J(l;+œ) B. (-4; Ì) 

€. (-œ;—4)t2(1;2) D. Một kết quả khác 


111) Tập nghiệm của bất phương trình log „ [log;(x - 2)]> 0 là 
6 





A.(5;+œ) B. (~4;1) C.(—; 5) D. (3; 5) 
112) Số nghiệm nguyên của bất phương trình (x - 3)(Igx + 1) <0 là 
CÁ, 0 B.I C. 2 D. Vôsố 
113) Tập nghiệm cốa bất phương tình lng; 77 «018 
A.|-l;—— B. (-l;0 
ct~j) — CR0 
C. (—si-g]t,0+s) D. (-sœ;—]) 2(0; +) 


114) Tập nghiệm của bất phương trình lon. ' „(4x? — 16x + 15) <~2 là 
. la 


A. [-=z lì 2+9] B. KG , 219] 
2 2 2 2 
C.R D. (—œ;3)t[Š5; + œ) 
115) Cho bất phương trình log;|2x — 3|< Íog; 5. Khẳng định nào sau đây sai? 


A. x= 5không là nghiệm của (*). 
B. Tập nghiệm của (*) là (—l; 4). 


C. Tập nghiệm của (*) là (~1; 4)\ Bì 
) 


D. Số nghiệm nguyên của bất phương trình (*) là 4. 

116) Tập nghiệm của bất phương trình loi s x+6<5log, xlà 
2 
1 1 3 | 
A.|=;— B. (2;x3 É. | D.|~;+ | 
NHÐ tớ, cla) *) 
117) Cho hàm số f(x) = In(2008x - x?). Tập nghiệm của bất phương trình 
f{x) >0là 


A. (-œ;1004) B. (0;1004) Œ.R D. (0;2008) 
118) Tập nghiệm của bất phương trình 7*%* + x'#” > 98 là 
A. (-œ;100) B. (0;+œ) €., (100;+e) - D. (1;+œ) 


111 


119) Giải bất phương trình: log; ThS. <1®). 











l+x 
MMột học sinh giải như sau 
l+2x 
TT ..14¿2x»0(0 
é ". 
DWSE  S SẼ Tá - “x2 sÐ CJ 
<3 
l+x 


Bước 2: (l1)<>x >2 (3) 
(2)Sx>2 (4) 
Từ (3) và (4) —>x>2 
Bước 3: Vậy: Tập nghiệm của bất phương trình (*) là (2; +øœ). 
Bài giải trên đúng hay sai ? Nếu sai thì sai từ bước nào? 


A. Bước I B. Bước 2 C. Bước 3 D. Đúng 
¬ s. J3 T3 #4 V. 
120) Số nghiệm của hệ phương trình là 
X+y=l. 
A. 0 B. €: 2 D.3 
3*.32=§ 
121) Hệ phương trình có nghiệm là 
che?» =eT 
A. (-2;3) B. @;—2) 
Œ. (—2;3) và (3;— 2) D. Một kết quả khác 
. |3*“~8! =7! 
122) Số nghiệm của hệ phương trình ý là 
: 3*-82 =7 
A.0 B. I C. 2 D. Vôsố 
¬ :——--. 
123) Số nghiệm của hệ phương trình 9 là 
X+y=3,x>y 
_Á.] , B. 2 C. 3 D. Vôsố 
xX2ay_ 
124) Hệ phương trình ụ & se: có nghiệm là 
x-y= 
A.@;2) B. (2;5) 
C. (6; 2) và (3; 2) D. Một kết quả-khác 
3*=4-x 
125) Số nghiệm của hệ phương trình yxay-a — 1 lề 
; 6 ` 
"@ 
A.0 B. I C. 2 D.3 
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„ : : 2log,x~ logay =0 
126) Số nghiệm của hệ phương trình : là 


x°+4=5y?, 
A. O B. l1 &¿ 2 D. 3 
3'.27=324 
127) Hệ phương trình có nghiệm là 
log s(xX—y)= 2 
A. (4:2) B. (4-3) €. (3;—]) D. (2;-3) 
: y=l+log;x 
128) Số nghiệm của hệ phương trình “ là 
x” =64. 
A.0 B.I C. 2 D. 3 
2log,x+ log;y =4 
129) Hệ phương trình { „ sẽ . Xói có nghiệm là 
x“.ty =32 
A. (42) B. (4;4) 
Œ. (4:2) và (16; 4) D. Vônghiệm 


2x-y 


f2\”?. fDWa: 
& =° +6 —7=0 3 . ` _ 4“_ 
130) Cho hệ 4| 3 3 . Khẳng định nào sau đây đúng? 
3loguGx-y) >> | 
A. Điều kiện x > y >0. 
B. Hệ đã cho có hai nghiệm phân biệt. 
C. Hệ đã cho có một nghiệm duy nhất là (—1; - 2). 
D. Số nghiệm của hệ đã cho là 3. 


D. HƯỚNG DẪN GIẢI VÀ ĐÁP ÁN 
1) Chọn C 
Sửdụng s Nếu a >1 thì >B © a" >aP 
« NếuO<a<l1 thì >B<>a”"<a 
Ta có: 0< V3 —1< 1 và 2007 < 2008 > (43 -1)?” > (V3 - 120%. 


2) Chọn A. Ta có:2?Ý?, 412 ~2322 222 -21ý2t3J „23H, 
3)ChọnC. Ta có:5?**⁄2 :|2sV3 - 321/3; s33 „ s2+315-3/3 _ s2 — 25, 
4) Chọn A 


B 





2 tổ. 22 Ñ - 


: 
`. x1... 1..." 
=ễ — s 5 | 5.9 20 
] -2 2 2 lạn2 —— 4 k3 
8 —5(-2) 1] (2 ) + 2 4 kù 4 


+~>ị— 
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3) Chọn B 
Ta có :M =3 + ” =3j(2J3— 1) =|2/3+I|—|pJ3 ~ 1 
=@43+)-(@V3—1)=2. 


[ ¡ 2I ?L É ?T 
6) ChọnC. Ta có:‡/x°4⁄x “xt = k9 =(x4)2°=x)Ð2, 


7) Chọn A 


Nhận xét: — .(5-2)(@j5+2)=|5?~2? =1 
.(\5 =2)? =(J5+2)? 
Ta có: (5 +2)* <(V5 -2)? ©(V5+2)*<(\5+2y? ©x<-—2. 
| 
8) ChọnC. Đặt: x=a? —=x?=a. Ta có: 


M-[ x+2 “na. 
X+2xgl X<lj X (x+l)œx-—l1) X 
2x x+] 2 


_“(@X+JŒ%-l) X x?-l a-l 








] I 
e —¬I 
9) Chọn A. Ta có:y ẤN =x? =y =2 x” =3 "=—r= : 


3x3 





2 2_ 
10) ChọnC. y =3j(3x—L)ˆ =(x-—1)3 ` .. W<= = 


3 V3x-I. 


I 
11) ChọnD. Ta có: y = Ÿcosx = (cosx)” 
sinx 


7\Qcos”x 
12) Chọn Ð 


13) Chọn D.y = log;x(1 - x) xác định khi x(I - x) >0 ©0<x<l 
. Tập xác định của hàm số đã cho là D = (0; 1). 


Tủ _6 
=\Wýy = (eost) (cosx} = —7 (sin)(eosx) die 








ii Chọn? : in =— xác định 'KHL+=Scjx«Woexgs2 
3x—6 3x-6_' 


. Tập xác định của hàm số đã cho là D =(_— œ; 0)2(2; +œ) 
15) Chọn A 
„y =lg100(x —3) xác định khi 100(x—3)>0 ©x>3 
Tập xác định của hàm số đã cho là D = (3; + œ). Câu A sai. 
„lg100(x —3) =Ig 100 + lg(x - 3) = 2 + lg(x - 3) (x > 3). Câu B đúng. 
. Khi x=4— Ig100(x -3) = 2 = đồ thị qua điểm (4; 2). Câu C đúng. 
‹ y=lg100(x -3) có cơ số 10 > l — y đã cho đồng biến trên (3; + œ) 
Câu D đúng. 
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16) Chọn A. Tacó:a TS“ =(Va) S94 =(Va) cú =9, 


' Ị 
§lop +7 8-—log 7 log og, 7! 
17)Chọn B. Tacó:a *Ẻ =a 2 t sa 4 sa 98” 74, 
18) Chọn C. Ta có :x?>0—=2x”>0—>2x?+3>3>I 


Nên log, ;,.5x >0 © 5x >(2x” +3)” =1 =>: 


19) Chọn D. Ta có :log,„(log; 4) = log¡„(log; 2”) = log,,2 = log„. 2 = xI98:2 = H 


-20) Chọn B . Ta có: ašla‡a./a E-.f.l¿ n “¬- = QẴy? —san aÏï0 =aI0 


. Do đó: log,(afalla-./a )= lóg (al5)~ Tổ 
21) Chọn C. M= _ 1802284: nu - Q)98a4+l96a2 ` g!9838 = 2es;5 _ ai9sy4 ¿ 6đ. 
22) Chọn A. Ta có : Ig4000 = Ig4. 1000 = lg4 + Ig10? =lg4+3=a+3: 
23) Chọn C 
24) ChọnB. Vì 0<0,3<1 và 0,8< I = logạ ; 0,8 > loga; 1= 0 








25) Chọn A .log.;5 =a©© 2iog,5 =a© log;5 = 3a © - = 3a = log;5 = 3ac 
05; 


-log,7 =b eo š log,7 = b = log,7 =3b 

log;35 _ log,7+log,5 _3b+3ac 3(b+ac). 
log,l2 log;3+log,4 c+2 c+2 
26) Chọn A. Nhấdại: Nếu a > I thì y =a" đồng biến trên R. 


.„ log,ạ35= 


27) Chọn A_. y =(2a —])* là hàm số mũ khi 0< 2a — 1 z l =2 <azl 


¿ Vớiae|si tu +©) thì y =(2a - l)* là hàm số mũ 
28) Chọn B 
=(a? ~a+ 1)* đồng biến trên R khi a2 -a+ >1 ©a? Ta >0 
<>a<0 hoặc a >Ï 


‹ VỚI a c€(—œ; 0)©J (]l; + œ) thì y = (a? —=a +])" đồng biến trên R. 
29) Chọn A 


Bốn hàm số đã cho, chỉ có hàm số y = B Và y= S] là nghịch biến 
\3 \v2 
trên R. Hai hàm số đó chỉ có đồ thị của y -[] là qua (—l; 3). 
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30) ChọnC 




















: l LÝ 
. Hàm số y= `" Ị | 
(l+a)" \l+a7 l+a 
HIra>0 l'4+#Ð 
Sử a a>0 
'tị+a ; 
Vậy : Với a c (0: + œ©) thì hàm số (*) nghịch biến trên R. 
2Ä .¬ „2X n : 
SIIChún©. 'Fae6:liE s5fimSe e3 le2, 
x—>0 X x->U 2x : 
.X „2X 4X _— 1 (2X _—_ 4x _—_ .: 
4Ð) HN HỆ CC SIM SH 6: cu jMC pc cò g 
van X xoa X xou 4X xoan 2x 
e` e` cÍ = 
33) ChọnD. lim = lim -Äx+4+2)=l(2+2)= 
^e>304/x+4—2 xÙ X 


34) ChọnC. Ta có:y =2`.8` =(2#)` = y' =(2®)`.In 21. 
35) Chọn D. Ta có: v = 3""? = y' = (sin2xý. 3"? In3 =2cos2x. 3"? In 3. 
36) ChọnB. y=2*"*, 2091 ~29reweil 
=>ý =(sinx+cosx+J)292 H1, ID =(GOSK -sinx), 27 PKH0W†Ì In2 


NI” Ầ Xin2 X 


37) Chọn A. y =enmh = y' =(sin”xƑe dhẫ =2sinx(sinx)'e =sin2x.€ 


38)ChọnD . 
. Tập xác định: D= R 
‹ Đạo hàm:yˆ=e *”-xe * =e ”(I-x),y=0«€Ầ©x=] 
. Bảng biến thiên 





b) b 222200 AC 


39) ChọnB. y = log;,.,x đồng biến trên (0:+ œ) khi 2a + 3 >l © a >—l 


Ð) 


2 
40) Chọn C. Hàm số y= log;x nghịch biến trên khoảng (0: +s)<>0< “<Ï 
a 


a 


a>0 `. 
©42-a = ©œa>2. 
——<Q 2-a<0 
a 

41) Chọn A ( Xem lại Kiến thức cần nhớnội dung 4. LÔ GARIT ) 
42) Chọn B. 


Đề thị y = log;x nằm phía trên đường d: y =2 khi logyx >2 © x >9, 
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43) Chọn ÐD 
Bốn hàm số đã cho đều là hàm số đồng biến trên tập xác định của nó. 
Trong đó chỉ có hàm số y = log;(x + 1) là có đồ thị đi qua điểm (2: l). 

44) Chọn A 
+ Bốn hàm số đã cho chỉ có hai hàm số y = In|x| vày= JInx| có đồ thị đi 


qua điểm (e; L) và VỀ 0). 
+ Ta chọn y = 


yẠ 





tự cách 2 câu 77 CHương 1). 























ä5Í Chọn, 'Tacó:lfa TC P5), ng TU ĐỒM 
Ạ x0 X x0 Ấx 
Đến In(l+ 2x) 
4ó) Chọn €. Tagóilim TẢ 2 2340 2K... gu, 
x>0_ SINX ._ SIX 1 
: lim —— 
xoU X 
In(1 + 3x) 
47) Chọn D. Ta cảm DU t2) am 3x TP cu bi 
x>0  tanX xo¬^0 tanx | 
X 


Z2 du Ý 

(xX“+x+Ì) 2x+l 
48) Chọn A. y =log.(x?+x+l)=y'= = : 
Jn s Đa bỸtĐ (x?+x+I)In§ c 
2 , 

1 

Thư 2x s:f0)= 3.1, 
vVuÝ x 3 
3+ 2Ìnx 











49) Chọn B. f(x) =In(x” +5) => f() = 





50) Chọn C. y' =(3+ Inx) lnx +(Inx) \ữotlipdeddc lnx+—:(3+inx)= 
X X 
5 s: ,  (X+e*Y l+e* 
5I)ChọnD. Tacó:y =log;(x+e”)—=y = = : 
ng f Fw¿e°ln2 @œx+e°)In2 





x+l R 
52) ChọnC. [z) =125”* ©57?% =(51)* =5 © ~(2x+2)=6x€©x=—— 
53) Chọn B. 2*??7!9 ~1@200*9219 ~29 ©- x? + 3x —10=0 ©x= 2 hoặc x =-5. 
54) Chọn C- 


Nhận xét: .(3-2A2 )(3+2^2 )=1 
;8a0.J2 ef@-0x/2 ÿ' 


(8-5J2 12 <345J2 «©QO-2v2 3? s22 J'©2x=-l@x=~2 
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55) Chọn D. Ta có: 3*.2*!! = 72 3`, 21272 6` =36 © x= 2. 
56) Chọn A.. 3*!! +3"? 43⁄2 ~09,51 151915192 c31(3+32+3))=51(9+5+ 52) 


=5] =l<x=Ô0. 


3 2-2x 8 x2 3 3-2x ( 3(x-2) 
57) Chọn C. (] ) ND -l] ©2—2x =-3(x-2) ©Sx=4. 
x5 kề ' 
58) ChọnC. Tacó:3* =3/3 33 =37 2Ä =— 






59) Chọn B. 2””' +m” -m =0 cónghiệm © -m” +m >0 © m e(0; 1). 
60) Chọn C 


x~l J vaj=e 2 
Vớixz0.Tacó.| ] l]Ì-=°=l l2 ..... 
4 3 lồ 4 4 X 


3 +(13. 
2 








«©x?-3x-l=0«€©>x= 

61) Chọn À : 
4*! ~62*1!+8§=0«œ (219? T-6.2*!'+8§<=0 >2"! =2 hoặc 2**°' =4 
©x=0hoặc x = Ì. 


62) Chọn B 
2x-3 x-2 SÁU 3 Xố ⁄ 
.2'-~3.2”^+1=0©—--~—-:2'+l=0() 
. 2 4 
‹Đặtt= 2" >0. 
: - siàwgh, 2i t2 .2*=2 x=Ïl 
Ta có :(#*) viết lại là tˆ -ốt+§ =0 © © c© 
t=4 2'=4 x=2 
. Suy ra : Tổng hai nghiệm của phương trình bằng 3. 
63) Chọn C 


Nhận xét: ..(\j6-J35 ).( (J6+ J35 ) b, 
- 6-5} b2) 


. [6+ 5 

.Đặtt=(6—/35)Š >0. 

„ Phương trình đã cho viết lại t—12t+1=<0(*) 

tic Ra. (w6-4J35)" =(6—x35)” 
t=6 v35 (\6- 43ãy =(6- 435) 


„ Suy ra : Tích hai nghiệm của phương trình bằng - 4. 











<©=x=+2 
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64) ChọnB. .3'”'+3'”"=10 @3.3" tt” 10 


. Đặtt =3* >0. Ta có: 3t -10L+3=0 ©t=3 hoặc L= 2e x=#l, 
65) Chọn C 


1 


1 Ị 1 ' ˆ 
Ta có: —9.4* —5,6*+ 4.91 -: 0 =4] -3(3] —=9=ÔÖ(*)( với x#0) 


X 


Đặt: '-[5] >0 
Bộ 


(9< 4 ~5L~9=0 eo L=E hoặc L=—I flạniles2 s2 xe 
X 
66) Chọn À 


. Phương trình hoành độ giao điểm của hai đồ thị y=2* và y =3—x là 2" = d~ x@ 
- Nhận thấy SP, có một nghiệm x = Ï 
- Hàm số y =2* đồng biến trên R, y =3 - x là hàm số nghịch biến trên 
R, nên hai đồ thị trên cắt nhau duy nhất tại một điểm có hoành độ x = l 
=x = ] là nghiệm của (*). Tọa độ giao điểm cần tìm (1; 2). 
67) Chọn D 
Ta có: 8.3” +3.2" +24+6* ©8(3* -3)—2"(3` -3) =0 


«©(3'-3)(8-2*)=0©3" =3 hoặc 2* =8 © x = l hoặc x =3. 
68) Chọn C 


^. 
2 


Đặt t=5`* >0. Phương trình đã cho viết lại là tẺ 6b. ke si 
t t 


cà 3 3 t=1 X=Ù 
<©|t+—| =64€©t+—-=4<tL -4t+3=0<© © 
{ t t=3 x=logs3 


69) Chọn D 
70) Chọn A 
+f(x) =2” >0, Vx = f(x) có tập giá trị Y„„y = (0; + œ) 
g(x) =~2xŸ + 6x9 <0, Vx = g(x) có tập giá trị Y,„, = (—œ; 0) 
+ Mà Yyyy Xu = Ø = Phương trình đã cho vô nghiệm. 
71) Chọn B ( Xem lại bài giải câu 66 ) 
Sai bước 2, do chưa chứng minh phương trình 5*”? = 3 ~ x có nghiệm 
duy nhất. 


72) ChọnD. Tập hợp nghiệm của phương trình đã cho là \o si 3} 
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73) ChọnC. log;(3x-7)=3@©©3x-7=8«@>x=5 (hôi mãn x >3) 


74) Chọn C 
+ Thấy x” + 4x + 12 >0, Vx 
+Tacó: log;(x? +4x+12)=2«e©>x?+-ix+12=32 
©x? +4x+3=0<© x =—l hoặc x = —3. 
75) Chọn A 


+ Điểu kiện : ln2x > 0© 2x > ©” => x >2 


" 


cỉ 
+In(In2x)=—l © In2x =e'' »2x= ve  = 


76 ChọnB _ 
. Điều kiện :x > 0 





losgx +logyx+ loggx=7 cs[L+ 2 +2 ]ag x=7© log;ạx=4<>x= l6, 
77) Chọn D 
x?-I>0 Bế 
= 


+ Điều kiện : = 
x?-l#zl xz+⁄2 


: , | 
+log› (2) =.e® 2/2 =(x?~—I)? =vx?~1 ©x?~I=8©x=+33. 
78) Chọn B 


+ Điều kiện : x > 0. Ta có: log;x. leg„x. logạx. log¡¿X = kề: 


24 
L l l 8I 
© (os.x|2 lop |5 log,x | log,x) SET" 


ý 
© log‡ x =8 © log,x =3 cs x =8 hoặc x =c- 

79) Chọn C 

+ Điều kiện: x >O 

+ log,x+ loga(X+3)=l ©log,x(x+3)=l «€@©x7+3x-4=0@€©>x=l, 
80) Chọn A 

+ Điều kiện : x #—È 

+log a|x + l|=2 ©|x + I|=3 <x+1= #3 © x =2 hoặc x = -4. 
§1) Chọn D 

+ Điều kiện :2* —- ! >0 © x >0 


+log;@*~1)=~2 œ2” ~I=2 œ2” =Š £x =log, Š =log,5~2, 
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82) Chọn B + Điều kiện :0< x # Í 
+ x?log,x.log,9 = I0 ~x © 2x” +x—10=0 >x =2 
83)ChọnD — + Điều kiện: x>0 


+ (log;x—2).log;x = 2(og,x ~1) <>2dog;x)” — 7log;x + 3=0 
1 N-. 
<> log;x = 3 hoặc KẺ SH”? «©x=8 hoặc x=2? = V2. 


log;x >0 


84) Chọn A + Điều kiện: 
logzx >0 


‹<©>x>Ìl 


+ Đặt: t = log,x => 2L = log;x 


log;2 


t 
+ Phương trình đã cho viết lại là log„2t+ log,t=2 na + log;tL=2 
: O8; 





l 
là Si log+Ð) + log¿t = 2 © log;t =l ©t =2 <>x.= l6. 


85) Chọn B_ + Điều kiện: 0< x #l 





l 
+ log,2+logạx=2,5 © +log,x= Ề ©>2(log;x)” - 5log;x + 2=0 
x 


OE2 


Ù 
<© log;x =2 hoặc log,x =2 c>x=4 hoặc x=2? = 42. 


L) 
logạ| — 
—*2+log?x=l© 


log;3x I+logxx 


86) Chọn D + Điều kiện: 0< x “s 


l—logax 


+ loBy, (š]-ex =l<© +logix=] 
X 


©(1-log,x)[1~(1+logax} ]=0 © log,x = hoặc l+ log;x = +l 
c<Sx=3 hoặc x =1 hoặc xe. 


87) Chọn A + Điều kiện: 0< x #I 


I+2lo 
+ BX 


2 
logjx 


œ log;x=l‡v2 e@x=3”, 
88) Chọn C + Điều kiện :0 < x # I0 


+ log;(x”). log?3= l =l© log‡x-2log,x ~l=0 


+ + +VI=2- CC — cơ lgÌx=27 ca lgx =3 c> x = 1000) 
BX— 
89) Chọn B + Điều kiện: 0<x #l. Ta có: log,(125x)log2,x= l 


2 
© Glog,5 + D( Sex) =1l©©log2x +3log„xT—4=0 


© log,x = l hoặc log;x=-4 œ> x =5 hoặc x=5“ “= 
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+ Vậy: Tích hai nghiệm của phương trình đã cho là mẽ. 


90) Chọn A 
Giải : |x— 2 log;x = x—2 ® 
Điều kiện x>0 
Trường hợp l-: x>2 
Ta có: (I) © (x - 2)log,x =x~ 2 © x=2 hoặc log;x=l ©x=/ 
Trường hợp 2: <x<2 


Ta có: ( © —{x — 2)log;x = x - 2 © log;x =-lex=c. 


Giải : (x ~4)og,x—1)=0 
. Điều kiện x >0 
. (TH) © x” -4=0 hoặc log,x =l © x=2 ( đo x >0) 
2 
Giải : logậ„(4x) + logạ ng II) 
.Điểu kiệnx>0  ˆ 


=§ 


log; 
. ID © (ogạ;4 + loga„x} J0 0y số Mô XỔ có lc 
= § 3 


ể 


©3(og;x} +14log,x—24 =0 log,x =-6 hoặc log,x =s 
4 
1l ThÁ 
©x=—— hoặc x=23 =2Ÿ2 
6ˆ 


91) Chọn C. + Điều kiện :3" >5 và 9*>6e>x > logy6 
+. log;(4.3*—6)-log;(9*T—6) =1 © log;(4.3* — 6) = log;2(9* - 6) 


<>4.3"—6=2(9* 6) © 3” —2.3"T—3=0©3* =3sex=Ie|0)) 


92) Chọn B. 2**? 4) F— uy Mà t>x+2<-2x co x <~E hay xe(—s:~ 3) 


93) ChọnC. 6?**) <24*-5, 35 c; 6?*? <6” 2x +3< 4x— 5 © x >4. 


2x-1>2 


bx-| = 
99 Chọn D.. 3°*'>25 «e|x~I|>2©| 2x —1S 2 


cay, hoäặcxế 2 
2 2 


. _ 3 
. Tập nghiệm của bất phương trình đã cho là (= ¬;| di + “} 


95) Chọn B 
2-2) 


ca tì bựg * 3 >52©4'[L-z te Ì>52©4'>64ex>3 


. Tập nghiệm của bất phương trình đã cho là (3; + œo). 
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l§ 4 l x-l | 3x | 2(x-l) 
96) Chọn A_. l3) -|§) =5] ‹[] ©>3x>2(x—l)<>x>-2. 
3 97 V3 3 


. Tập nghiệm của bất phương trình đã cho là (—2; +). 
97) Chọn B 
.@+v33'zt2-x33'°ee(2+ v31) <+ 5Ÿ? e&x« -4 
. Tập nghiệm của bất phương trình đã cho là (—œ; - 4). 





x3 
98) ChọnD .(2+3 )*! <(2- J5 Ằ+0+/2<0+ J8 15 
: x-3 _X mì tt ÀÃ +@e= sủe 2 —8x +10 
x—] x3 (x—- œ3) bIợG LG, 


œ(Œ-~l)(x~ 3)<0<©l<x<3. 
. Tập nghiệm của bất phương trình đã cho là (1; 3). 


99) Chọn A .(2*—4).&2-2x~3)<0 c4? #0 noạc JZ —#>0 
“—=2x-3>0 Xˆ-2x-3<0 


X< 1 hoặc x >3 l<x<3 
. Tập nghiệm của bất phương trình đã cho là (—œ; - 1)t2(2; 3). 


100) Chọn B_.3. 5”*!~2. 5“! < lý @3.5'*~2.5*~1<0cs 5° C1 x<0 
. Tập nghiệm của bất phương trình đã cho là (— œ; 0). 
101) ChọnB  .Đặtt=3" >0 


SG hoặc lịp: {&>x<-Ì hoặc 2<x<3. 


. Ta có:3* +9.3"*<10 kc:x|Ø «x C -I0t+ÐsbÙestete8 
{ 


©3<3* <3? ©0<x<2 
Mà xeZ.—>x=]. : 


: Ýx?~3x- x- 
1 x“—3x~-10 1 2 : 
102) ChọnC _. 5 > 5 Ấ© vx -3x-l0<x—2 
x?—3x—-10>0 x<-2 hoặc x>5 
©4x-2>0 <©$x>2 Ấ©5<x<l4 


x?—~3x—10<x”-4x+4_ |x<l4 
.xeZ=xeÍ{5;6;7;8;9;10;11;12; 13 } 


. Số nghiệm nguyên của bất phương trình đã cho là 9. 
I 


103) Chọn B_. Đặt t= Bì (xz0) 


_ dự : 
: g]+: [;} >12 t2 46x12 40t33ee S0 esele x0 
X 


. Tập nghiệ m của bất phương trình đã cho là (— I; 0). 
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104) Chọn D 


5 X 5 2 
sỶ 5s 3J“\3 <-2 
V399 00! s4 J9 = 2| `] -1ÍŠ] +9>0<> Nừ GIPS 
| l] >I 
3 
. Tập nghiệm của bất phương trìh đã cho là (—e; —2]t2{0; +). 
' X X X ` 
105) Chọn A .1+2*?!+3*!! <6" œ© re) =[S) +2|5] "3|3] <l (®) 
. Thấy f(x) là hàm số nghịch biến trên R và f(2) = 1. Nên: (*) © x >2 
. Tập nghiệm của bất phương trình đã cho là (2; + œ). 
106) Chọn C, Đặt :: =3" >0 


. 0*—2(m+l).3*-3-2m >0 &Ằt-2(m+l)t-3—2m >0 
«©>(t+l)(t-2m-—-3)>0<«©t>2m+3(dot+l>0) 


. 091~2(m+])3”-3-2m >0,Vx €R © 2m + 3<0 9m <= 


107) ChọnB_. Đặt: t=3” >0 


2 





. Bất phương trình đã cho thành t - 3mt—4— 3m <0 hay Í(Đ) = củ < 
: + 
.9* -m,3**' ~4~ 3m <0 có nghiệm min f()<m (*) 
t> 
3 2 
+ Ñ{@SS UP So Vt>0 
đ3t+3)ˆ 


+ Bảng biến thiên 














4 
.Vậy:m>——- 
Ấy 3 
108) Chọn A. Ta có:log; 4x <3 © 0< 4x<8 ©0<x<2 
109)ChọnB. Điều kiện: x>0. Ta có: 3<log;x<4€©>2Ì<x<2°©8<x<l6 


Hà xu |JA Hy Ú x>0vx<-l x<-l 
1U) Chọn. Điểu kiện; {X2 "XU, co xe? Đlnsxe2 


-logs„(X +x) < logo „(—2x +4) © 
Co l0 la“ ~2x+4>0 


X#4X»~2x +4 x?+3x-4>0_ 
'©> 
X<2 
Íx <4 hoặc x > 
Ì ©x<-4hoặc l <x<2 
x<2 
- Tập nghiệm của bất phương trình đã cho là (—œ;T— 4) 2(1; 2). 
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111) Chọn D. Điều kiện: x >2 

















log;(x=2)>0 x—2>l 
-log„l[log:(x=2)]>0©1‡.— «©3<x<§ 
: log;(x—2)<] x-2<3 
112) ChọnC. Điều kiện: x >0 
Íx-3<0_ x-3>0 | 
:(x-=3)dpx+l)<0<© ặc ©—<x<3. 
lgx+I>0 lgx+l<0_ 1Ô 
"xe PS xe; 2) 
. Số nghiệm nguyên của bất phương trình là 2. 
1+2 
_ +2 so + | : 
113) Chọn A -lOga <0<> X c© X ~© li OặC X> 
.. l+2x l+x 
<l <0 -l<x<0 
X X 


1 
€6©-l<xXx<-— 
2 : 
- Tập nghiệm của bất phương trình đã cho là [¬ -3] 


114) Chọn B. Điều kiện: 4x? ~16x+15>0 œ x<Š % xổ 


(4x? — l6x + 15) <~2© log „; (4x” ~ lóx + 15) < =2 
4 


-log 


0.5sin= 
4 
c>4x” = l6x + 15 >8 © 45 = lồn +7>03 <2 hoặc X > 2 
z "`... `. | 7 

- Tập nghiệm của bất phương trình đã cho =NC 2 ni : 


115) Chọn B. Điều kiện : x #ã 


3 3 

z— — 

-loga|2x - 3| < log; 5 © 0 < |2x - 3|< 5 cnnn . ““— St Š 
—=3<2x-3<§ —l<x<4. 


- Tập nghiệm của bất phương trình đã cho (—I; 4) \ Bì = câu B là sai. 


116) Chọn A.. Điều kiện: x >0 


-logzsx+6<5log, x © loga› x— 5logạ; x+6< 02 < logạ; x <3 


D 
[;] (;] 1 l 
©|-| >x>|—-| ©—>x>~ 
2 2 4 § 
- Tập nghiệm của bất phương trình đã cho là [g 2] 
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117) Chọn B 

- Điều kiện :2008x - x” >0 © 0< x< 2008 (1) 
- Po)= Si Ho 

2008x - x 

- {]) và (2)>0<x<1004 

- Tập nghiệm của bất phương trình f(x) > 0 đã cho là (0; 1004). 
118) ChọnC. Điều kiện: x >0 

- Chú ý: x8" =T* 

- TR* + x!Ế? > 98 7! > 49  lgx >2 © x > 10” = 100 

-_ Tập nghiệm của bất phương trình đã cho là (100; + œ). 
119) Chọn A. Sai từ bước I1, bài giải đúng là 


>0{@Ằ>2008-2x>0«{@Ằ©>x<l004 (2) 











Cha 2 IỂN chi. Ô ẾẾU, 
Bước 1: (*)<© A. c© sa 
T3 “+0 Øi 
l+x l+x 
X<-l 
Bước 2: (1) © l @) 
X>—— 
(2)Sx<-2 hoặcx>-—| ' (4) 


Từ (3) và (4) —> x <—2 hoặc x >¬5 
Bước 3: 


ồ l 
Vậy : Tập nghiệm của bất phương trình (*) là (~œ; — 2) 2 [- 2" + 2Ì 


120) Chọn C 
Em x=0 
,., J3 +3 =4 3*+3'=4 3=3 y=l 
Cách1: nh °..— © AT. „m 
|3 =1 y=0 
2 SHHỆ du 2 


ˆ TA : ? ˆ " kh + 
§ h hệ phương trình 
Số nghiệm của hệ phương trìn P +y= 


Cách2: - Từ x+y=l=y=l—x 
. Thế y=l—x vào 3" +37 =4 ta được 3* +3" =4 c> 3 — 4, 3" +3 =0 
SG 
3*=3 x=l. 
X.2YS— 
3*+3' =4 là 2. 


-Số nghiệm của hệ phương trình b +y=l 
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3*.3? =81 3““* <3“ Íx+2y=4, Íx=-2 
I2) ChọnA - „.c —.. = =e” = xey=-5“ y=3 


_ b 3*.3? =81 `... 
- Hệ phương trình << có nghiệm là ( —- 2; 3). 
Ke=c" 
u=3 >0 
122)ChọnB  - Đặt Y 
: -|v=82»>0 


3 *~-Â<Tll ở ở k x X=2 
| “ty nsptrelEiel : 
3*—§2 =7 S) 5ˆ 
' 3”—8! =71 
- Số nghiệm của hệ phương trình v 
3*~8? =T 


123) Chọn A ( tương tự cách giải câu 120) 


124)ChọnD - 'DErRr di ESSI TP YÔNG: 


5 
x—y=3 3'?.2Y =972 “” |6 =36 a2, 


IL 1H 


Ẫ ` 3*.27 =972 
- Hệ phương trình : 


có nghiệm là (5; 2) 
125) Chọn C 


- Giải 3” =4 — x ta được nghiệm duy nhất x = 1 ( tương tự cách câu $6 ) 


- Thế x =1 vào eŸ~***“? =e! ta được y +y-2=0<©>y=l hoặc y=-2 
: 3*=4-x 
- Số nghiệm của hệ phương trình c2 _Ẩ1 2 
e 


126) Chọn B 
- Điều kiện : x >0 và y >0 
: IéU ~log;y =0 ni =log;y 1 =y § =] 
-Tacó:4 , 3 3 ; ©®‡+; ,S© 
x+4-=5y x +4=š5y yˆ=l 
- Số nghiệm của hệ phương trình n. : Xi =8 
x.+4=5y 
127) Chọn Á 
- Thế (x; y) = (4; 2) vào hệ thấy thỏa mãn, nên chọn A. 
- Ta cũng có thể giải cách khác 
+ Điều kiện : x > y 
3*.27 =324 3*.2 =324 
: pei Si | 
( tương tự cách giải câu 124). 


x_—y=2 
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_ 128)ChọnC_ - Điều kiện : x <0. 
,. Jy=l+log,x y=l+log;x log;x=y—I (]) 
- Ta CÓ: | : 
sên 9A = log,xỶ =log,64 “” ylogax=6 (2) 
- Thế (1) vào (2) ta được: y” — y— 6 =0 © y = -2 hoặc y = 3 


- Hệ phương trình bế RENÓ có nghiệm (4; 3) và [g: -] 





129) Chọn B 
- Thế (x; y) = (4; 4) vào hệ thấy thỏa mãn, nên chọn B. 


- Ta cũng có thể giải cách khác 


- Với x,y >0: 
2log;x+iog;y =4 log;x + log;y = 4 log;(xy)=4 
2 2 l 2 » = 2 2 
x.+y =32 x. ty =32 x +Yy =32 
xy =l6 xy=l6 „.„ JXYy =l6 
sI uy sử cà REEESP 
+ Giải . ; x, y là nghiệm của X? -8X +16 =0 © X=4 


+ Giãi Ki ; x, y là nghiệm của X” +8X +16 =0 © X=~4 ( loại) 


2log,x + log;y =4 


Xếni vẽ -32 có một nghiệm (4; 4). 


- Hệ phương trình | 
130) Chọn C 
+ Thế (x; y) = (—1; — 2) vào hệ phương trình đã cho thấy thóa mãn. Chọn C. 
+ Bài giải cụ thể 
- Điều kiện: x—y>0<€>x>y 


ˆ 


2 2x¬y 2 2xy 2 2x-y 2 „x.y 
2 7 ch 2 " 


3lEo(x-y) cÍ log,(x—y)=0 


2x-y=0 x=-l ” đJẤY - c1 uy lui 
c=. = ( thồa mãn điều kiện ). 
x-y=l y=-2 
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Chương III 
NGUYÊN HÀM, 
TÍCH PHÂN VÀ ỨNG DỤNG 


A. KIẾN THỨC CẦN NHỚ 


I.NGUYÊN HÀM 
1. Khái niệm 
Định nghĩa 
___ Cho hàm số f(x) liên tục trên khoảng I. Hàm số F(x) được gọi là nguyên hàm 
của f(x) trên I nếu Ff{x) = f(x) với mọi x thuộc L. 
Định lí 
Giả sử hàm số F(x) là một nguyên hàm của hàm số f(x) trên khoảng L Khi đó 
a) Với mỗi hằng số C, hàm số G(x) = F(x) + C cũng là một nguyên hàm của f(x). 
b) Ngược lại, nếu G(x) là một nguyên hàm bất kì của f(x) thì tổn tại hằng số 
€ sao cho G(x) = F(x) + C với mọi x thuộc I 
« Họ tất cả các nguyên hàm của f(x) là [fax =F(x)+C, trong đó F(x) 
là một nguyên hàm của f(x), C là hằng số bất kì. 
‹ Bảng các nguyên hàm 
Nguyên hàm của một số hàm số thường gặ 
a 


- Jkdx=kx+CŒeR) 











q+l 


: [x°dx= ` 






+C(dœ+-]) 





: & =Inlx|+C(x #0) 
X 





-EÈ=2z/x+c 


Nạoài ra còn một số công thúc cũng thường ạšặp là 
1 (ax+ b)”! 


- |ax+b)*dx = +C (az#0,œ#-l) 
â 


+ 


s} : dx = Inlax + b|+C 
ax+b a 
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Š |” 4 " dgseb +C (az0) 
a 
_ [§inax+ b)dx =- ˆ tags +b)+C (azO) 
a 
: Ícostax +b)dx = hoa +b)+C (azO) 
a 


2. Một số tính chất cơ bản của nguyên hàm 
Định lí 
Nếu F(x) là một nguyên hàm của f(x) và G(x) là một nguyên hàm của g(x) thì 
a) Í fx) + g(x)]dx = [feoax + Jzœax =F(x)+G(x) + C; 
b) Với mọi số thực a # O 
Jaf«0ax =a [feoax =aF(x) +. 


3. Một số phương pháp tìm nguyên hàm 
e Phương pháp đổi biến số 
Định lí 
Giả sử u = u(x) là một hàm số có đạo hàm liên tục trên khoảng Ï sao cho hàm 
hợp f[u(x)] xác định trên I. Khi đó ta có 
ƒ iuG)lufG)dx =F[uG)]+C (3) 
ở đó F(u) là một nguyên hàm của f(u). 
Chú ý : TỪu= u(x), ta có du =u(x)dx và f[u(x)].u(x)dx = f(u)du 
Vì vậy, công thức (*) có thể viết gọn như sau: [fudu =F(u)+. 
e Phương pháp lấy nguyên hàm từng phần | 
Định lí 
Nếu u(x), v(x) là hai hàm số có đạo hàm liên tục trên khoảng I thì 
| [uœ)v'œdx =u(x).v()~ [V(x)u(x)dx. 
Hay |udv=uv— |ydu. 


Một số dang thường ạặp 
Với P(x) chỉ một đa thức và a # O 


Dạng 1: [P@0e”"ax, [P@©sinax+b) dx, [P(0costax + b) dx 


Đặtu=P(x) , dv=e*"*"'°dx 
( hoặc dv =sin(ax+b)dx , dv = cos(ax + b)dx ) 


Dạng 2: [PeOInax +b)dx (Đặtu=In(ax +b), dv =P(x)dx) 
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II. TÍCH PHÂN 
1. Định nghĩa 

Cho hàm f(x) liên tục trên khoảng I và a, b là hai số bất kì thuộc L. Nếu F(x) 
là một nguyên hàm của f(x) thì hiệu số F(b) - F(a) được gọi là tích phân của 


h 
f(x) từ a đến b và kí hiệu là [tooax 


Chú ý: + Ta có thể dùng kí hiệu F(x) 


b 
a 





để chỉ hiệu F(b) - F(a). Nên 


b 
[fx0ax =F(x) 


b 
a 





=F(b)- F(a) ( a là cận dưới, b là cận trên ) 


b b b : 
+ [f@)dx= [f0dt= [fu)du=---=F()—F@). 


2. Tính chất của tích phân 
Cho các hàm số f(x), g(x) liên tục trên I và a, b,c là ba số bất kì thuộc I 
hì h a 
‹ Jf(x)dx =0 - Íf(x)dx =—[f(@&x)dx 
a 8 : b 
b € b b b 
« Jf(x)dx =Í f(x)dx + ƒ f(x)dx -« Jkf(x)dx = kƒ f(x)dx với ke R 


€ 


b b b 
« J[f(&«)+ g(x)]dx = ƒ f(x)dx + ƒg(x)dx. 


3. Một số phương pháp tính tích phân 
e Phương pháp đổi biến số 


b B 
Công thức đổi biến số [fiuoolu'G)dx = [fabau (**)trong đó hàm số f(x) 
â g 
liên tục và hàm số u= u(x) có đạo hàm liên tục trên khoảng J sao cho hàm hợp f 
[u(x) ] xác định trên jJ ; a, b là hai số thuộc ]J và œ = u(a), B = u(b). 


Phương pháp đổi biến số thường Áp dụng hai cách 
' 
Cách! : Giả sử tính [ g(x)dx 
+ Nếu phân tích g(x)dx thành đạng f[u(x)]u (x)dx = f[u(x)]d[u()] thì theo (**) 


B 
ta cố [gœ)dx = Íf(u)du với œ = u(a), B =u(@). 


U 
+ Bà toán quy về tính Íf(u)du ( tính tích phân mới này đơn giản hơn ). 
ơ 
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Cách 2: Giả sử tính [fblds 

+ Nếu x =x(U và a. b thỏa mãn œ = x(a), B = x(b) thì theo (**) 
ta có [f4)dx = [fx()Jx'(Đát = [g(0at 
( tính tích phân mới này đơn giản hơn ). 

e Phương pháp tích phân từng phần 


Định lí: Nếu u(x), v(x) là hai hàm số có đạo hàm liên tục trên khoảng Ï và a, b 
h 


h 
là hai số thuộc I thì [u04 = tX)V0)) — [t@w(x)x. 
II. Ý NGHĨA HÌNH HỌC CỦA TÍCH PHÂNVÀ ỨNG DỤNG 
1. Ý nghĩa hình học 
Cho hàm số y = f(x) liên tục, không âm trên khoảng I và a, b là hai số thuộc I 
(a < b). Diện tích S của hình thang cong giới hạn bởi đồ thị hàm số y=f(x), trục 
h 


hoành và hai đường thẳng x =a, x =b là S= Jt&«©0«x. 


2. Ứng dụng của tích phân 

se Tính diện tích hình phẳng 
. Nếu hàm số y=f(x) liên tục trên đoạn | 
[a ; b] thì diện tích S của hình phẳng 
giới hạn bởi đồ thị hàm số y=f(x), trục 
hoành và hai đường thẳng x = a, x =b 


























b 
làS= |f@2Jjdx. 





. Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi 
các đồ thị hàm số y=f(x), y=g(x) và 
hai đường thẳng x=a, x=b ( a <b ) 

h 


là S= Ï|fx)~gœ)kx. 





e Tính thể tích vật thể 

Thể tích của phần vật thể B giới 
.hạn bởi hai mặt phẳng vuông góc 
với trục Ox tại các điểm a và b 





b 
làV= Jsoœ0wx : 


132 


Trong đó S(x) là diện tích thiết diện của vật thể bị cắt bởi mặt phẳng vuông 
góc với trục Ox tại điểm có hoành độ x e[a; b] và S(x) là một hàm liên tục. 

e Tính thể tích khối tròn xoay 

. Cho hàm số y = f(x) liên tục, không âm 
trên [a ; bJ. Hình phẳng giới hạn hi đồ thị 
hàm số y = f(x), trục hoành và hai đường 
thẳng x = a, x = b quay quanh trục hoành tạo 
nên một khối tròn xoay (hình vẽ ). 

‹ Thể tích V được tính bởi công thức :. 


b 
V=z |f()dx. 


. Hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 
x=g(y), trục tung và hai đường thẳng y= c, y=d 
quay quanh tục tung tạo nên một khối tròn 
xoay .Thể tích V được tính bởi công thức : 

đ 


V=x JE°œdy 


ẻ 





B. BÀI TẬP CĂN BẢN 
_ §L NGUYÊN HÀM 
Bài 1. Tính các nguyên hàm của các hàm số sau: 
a) Í(x) =(x+ 2)(x” 2x +4) b) fx) =4 x+-— 


⁄x 


SE) 


©) f(x) =*= d) f(x) = 2sin? : 
le 





hài 
a) ñ0j<4 2œ -2x+4)=xÌ— : 
[f&«)dx = ƒœˆ ~8)4x = Jin bà +6 + 
M 


j ÄĂ 
b) HUả sả x2? (>0) 


bái 


Ù 
thai = 
xả x2 
— [Iabk= = Í*s° >h| kÀ 3X: t Nhnc Ta na 


”Í mo] 
„ 2 








=Š Ÿk* +24k +C. 
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4x+4 ¿ 
# tÙ 2 XỶ+ _> | đc % : t0) 
x' X X XX X 
le cac wiế 
X X 


[feax =ƒŠ : =+4ÍS IS =Inlx| 


đ) f(x) = 2sin” n =l—cosx = ƒf{x)đx = [dx -' [cosxdx = x— sinx + €. 

















Bài 2. Tìm 
ng TH Bi e€)Ítan” xdx đ)ƒ(+e ").e*dx 
nc Sin“X. cOsS“X 








Giải 




















NT dx =1004ƒ =. Ì 4x =1004ƒ —dx ¡004Í L- dx (x#+D) 
x“-Í -l x+l} x—Ì x+I 
=1004In|x —I|~ 1004In]x + I|+ C = 10041n - +. 
X+ 
vÃ 5 `. 
b)Í s- 8 =: 2 = sp = = CÓ SG : dx+ : Ì—đy = tang — cotx +C 
X SIn“ˆX. €OS“X cCOS”X 1n X 


SI" X.:COS 
(X Z2 tk, x#kn,keZ) 





©)Jtan°xớx = : lÌ _ dx - ƒdx =tanx -x+€. 








COSˆX COS“X h 
d)ƒ(+e"*").e*dx =Í(e* +e *”*) dx =[e*dx + [dx=e” +x+C 
Bài 3. Tìm nguyên hàm F(x) của hàm số f(x) = xì +xthỏa F(1)=0 Ị 
Giải 
Ä# - vở 


Ta có:ƒ f(x)dx = Í(x) +x)dx = [xÌdx + [xdx =_ +—+C=F@) 


l 3 

Mà F(DS= + lv0sbsxGa-E 
4 2 4 )..éa 

Vậy: Nguyên hàm của hàm số cần tìm là F() NT n: 


Š2. MỘT Số PHƯƠNG PHÁP TÌM NGUYÊN HÀM | 
Bài 4. Tính các nguyên hàm của các hàm SỐ SAU: 
a) f(x) ) (2x + ki b) (x) = sin`x.cosx 





De ssu _——————-~—-— =————- 
Giải 
Phương pháp đối biến số 
8) Đặt u = 2x t3 ~› du = 2dx 
6 6 
¡ s 5 (2x+3 
Ta có: [fx)dx =[(2x+3) đa ˆ [u'du z „AI Ị A S ) C 
| : l2 2 
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b) Đặt u = sinx — du = cosxdx 











6 - Š 
Ta có: Í f(x)dx = [sin”x. cosxdx =[u)du = == +CĂ= §In X +C 
Ì Bài 5. Tìm ¬ 
a)[x x?+ldx b) [2xe* *!dx 
.. 2008 +lnˆx côtk „ SỨng 
c)Í ——dx 


sinx +3cosx + l 





Giải 
Phương pháp đổi biến số 
a) Đặtu=x”+l—=>du=2xdx. Ta có: 


l 
—l 


3 3 2 3 
[xvx” +1 dí< Dnue si geab CỔ vớ 
2 ẤP Hà 3 §.. š 
2 ì 


b) Đặt u=x” +l—=du=2xdx 
Ta có: [2xe* *'dx =Íe*du=e”"+C =eY1+C 


c) Đặt u =lnx =iie 
X 


Ta có: ƒ 


2 
20081 X d. ~ /(2008 + u2)du =2008ƒdu + [02du 
X 


3 3 
=2008u + E +C=2008lnx + _ˆ Tai 

đ) Đặt u =sinx + 3cosx.+ l > du = (cosx — 3sinx)dx 

C€OSX — 3sinx 


'Tacó:{———————dx Si c In|u|+ C = In|sinx + 3cosx + l|+ C. 
sinx + 3cosx +Ì u 


Bài 6. Tìm | 
a) [xe"dx b) ƒxcosxdx ©) ƒxInxdx đ) [x?sinxdx 





Giải 
Phương pháp lẤy nạuyên hàm từng phần ƒudv=uv- Í vdu 
“=X [du =dx 

ặ 
KyG E =e*dx ”\v =E 
Ta có: [xe*dx = xe" - [e*dx =xe" -e* +C=(x—l)e` +C 

_ lu=x Ídu =dx 
b) Đặt 4 = 


(dv =cosxdx \v =SInX 


Ta có: Í xcosxdx = xsinx — Ísinxdx =xsinx + cosx + C. 
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na ấu = *ẩy 
©) Đặt ä => _ 
dv=xdx œ 
2 
b 8 v2 
Ta có: Jximxax= XS [xáx CA ve ¬(2 1082134 C, 
SA 2 4 4 
= d =2 d 
ảy Dạ |. J0 THẾ 
dy = sinxdx V=-cosx 
'Ta có : 


{x?sinxdx = —x”cosx + 2Íxcosxdx =— x”cosx + 2(xsinx + cosx) + C. 
(áp dụng kết quả câu b) ) 
Chú ý: Với các tích phân có dạng ( với P(x) là một đa thức theo x ) 
-Ồ JP(x)e”*°4x ; [P@Œx)sinax+b)dx ; ÍP(x)cos(ax+b)dx 
ta lấy u= P(x) và phần còn lại là dv 
« ÍP(x)In(ax +b)dx, ta lấy u=In(ax + b) và phần còn lại là dv 


§3. TÍCH PHÂN 
Bài 7. Tính các tích phân sau : 









2 s/ SA 2 
a) [(x” +3x + l)dx ĐÍ|x+ 2] dx ©)[|kx/x —1}lx 
`. Ũ 0 
3 
2⁄42 4Ï ©) j|x—2|dx l6 dx 
k8 Nu : 0n n8 jE 





Giải 


sĩ -l ¬I 


¬4 2 4 2 
(1-5 | ° LCD vự L 
8. Ø¡ 4 5 4 


b) (‹-?} dx= ph kết: JsẺdx + 4| Si +4Ì0x 
X 


x°S 3X” 
a) lò +3 +1)dx = Jxể dx ¿3jxdx+-Jđx SP HE To 

















si@1NiE lÌex =| [x*dx- ldx= (da X Mỹ 
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2x2 ] 2 1 2 2 2 l2 
d) [Š TS =l[x+ Jx=beei  dg— X—+Inlx +l| | 
1 x+ÏI : x+Ì Ì 1 2 


1 x+Ì L 




















=2+ln3 : [nỗ =Ẻ + JnŠ. 
2 2 
3 
©) Í|k—2|dx 
-3 
Xét dấu x—2 
X —œ —3 2 3 +œ 
x~2 — 0 + 
3 2 3 xỉ F x? F 
[|x£—2| dx = [|x—2| dx + [|x£— 2| dx =|——+2x || +| —-2x 
-3 -3 2 2 2 
—3 3 
: h 
50 đá ) -2(3)+7~6~2+4=13 


pƒ tt _ „O9 
04/X+9—~x o X+9O—X 


16 16 
=_Idx+9 dx+2 [dx dx 
9ọ 9p 


3 š 
2 2 
-1|20 +9) =2 0142-35) si, 
li 3 3 27 
N 





Bài 8. Tính các tích phân sau: 








x 
+ 2 

a) Ítan“xdx 
0 


em 
Giải 


¬ 


na. Ƒ 
a) Í tan “xdx = [(tanˆx +l—1)dx = lÍ 
0 9 0 








l 4 dx 4 
ni -1j-] —j dx 
COS“X 0 


=(anx—x)|4=I—". 
0 


4 








: 
b) Í 


sã —— Ssimx]ix =(4tanx + 3cosx) 
Cos“X 





: 
: 4 
4 
=4lan—+ 3eos" —đtan| —5 Ì» eo| =5] 
4 4 4 4 
3⁄2. 3⁄2 


=4: tá. 
2 2 
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Bài 9. Tính các tích phân sau : 
2n : 
a) ƒ V]- cos2x dx _ b)Í 
0 9 
Giải 
2n 2m ñ 2n ' 
a) ƒ V1—cos2x dx =2 Í |sinx| =2/2ƒsinx dx - ⁄2 [sinx đx 
:0 0 0 m 


2m 
=442. 
L4 








7U 
2cosx| +v2cosx 
0 








k Lai 
2 

b) |sm gu 3)t= kì Ã _— cos? Š || sin? Ấ + cos? Š ldx 
0 2 2 2 2 2 2 


cosxdx = —sinx|? = —]. 


“I3 
e° mm 








2 
Bài 10. Tính :Í—“=~^— 


0X +4x+3 
Giải 
zg.c - 7Rsf#3 , Ä B 


——————=-—=—— + — 

X+4x+3 (x+l(X+3) x+lI Xx+3 

Từ đó 2x +3=(A+B)x+3A+B (xz-—l và x#-—3) 

Cân bằng các hệ số của các lũy thừa cùng bậc của x ta thu được 


Ta có: 








A+B=2 "_..- 
~. 
SUY TA: 
2 
— si c c S =2 Ín + I|+3Inlx + 3|)J = sim”: 
0X ngu _20x+l 1 2 9 


§4. MỘT SỐ PHƯƠNG PHÁP TÍNH TÍCH PHÂN 


Bài 11. Tính các tích phần sau : 


2 I 
a) [(x? ~1)'xdx b)ƒxvÝx? +1 dx 
| 0 


ox°+6x+l10 








Phương pháp đổi biến số 
a) Đặtu =x? —1— du =2xdx 
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Đểi cận 
| 2 














X 
u |Ô 3 
2 3 6 
Tag6: (ĐÓ <'sdx<~ 2 [d2du=Ÿ TP 243. 
20 120 12 4 





b) Đặt u =x” +l —= du =2xdx 


xịỊ0 l 
u | Ì 2) 


2 
ÍXjudu =  n, 
Ù 


Đối cận 


1 
Ta có: [xwx” + ldx = 


tin 
0 2 





Mc 04875 I89621.446/P) 





Đổi cận 
xịỊ 0 l 
u | lÔ 17 
Ị 3 làì | 
Thdổ cà TỔ —jwe2 CS acHnÐj sản ‹ 
oX“ +6x+10 2io 2 10 2 10 





đ) Đặtu =x”+x+3— du =(2x +1)dx 


^ 


Đối cận 


uịỊ 3 9 


9 
x=jT==ju. Phu 


u| =6—224/3. 





Ta có: == che 
0Jx°+x+3 


Bài 12. Tính các tích phân sau: 










l 1 3 
| a)ƒe?*dx b)ƒ2xe* *!4x 
0 


a) Đặt u = 2x + l > dụ = 2dx 


Đổi cận 
0 | 
u| Ì 3 
Ị 1) e'b 1 
Tacó: [e?*dx=—[e"du =——| =—(e°—e) 
Ệ 2] ch 2 





Lưu ý: Học nhớ Ƒ e+rMx ==e?*" + C ( a #0) 
a 
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b) Đặt u = x” +l —= du =2xdx 
Đổi cận 
1 Si 2 LJT. 
Ta có: [2xe" "4x = etdu =e*Ï =ec“—e. 
0 Ù Ỉ 





Bài 13. Tính các tích phân sau: 
a) 


cos”xsinxdx 


sin xdx 


©) 


ˆ 
b¿ 
| 
0 
kã 
2 
| 
0 





a) Đặt u = cos x —© du = —sin xdx 


7s A 
Đối cận 





bo 
2 
0 
ẵ 4 


? HIẾP: kệ 3 uJ' l 
Ta có: jcos xsinxdx = —[u du =——| =— 
0 1 








_ 
* Ề kệ 5 bà 
3 3]—si 3 ] 

b)Tacó: S5 Xáy = |2 SE 5 cosxdx = |Í XE: -tÌepseb 
x SinˆX x SIˆX x\ Sinˆx 
6 6 6 

Đặt u= 

Đổi cận 








Tr 

Suy ra:|“—> =dx = Ị (-m=(-=-w) 2 "¬.-— 
Lị 1U u 
6 2 


sin“x L2 6 
bì b 5 
"` TA 2 TỶ. 
€) Ta có: ƒ sin xdx = [(sin x) sinxdx = [ÍI—cos x) sinxdx 
0 0 0 


Đặt u= cosx — du = —-sinxdx 
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^?‹ ^ 
Đối cận 


X 





Í|R 





u | 1 0 


lì 


`. 0 SÀN 
Do đó: [sin xdx =~[ÍL— u° “dụ = HS V2 l ễ : `, 
0 3 5 j0 3 5 .15 


đ)Đặtu= Ñ1— cosỶx = u =l—cos”x => 6u du =3sinxcos?xdx 


h ? ` 6 
= sinxcosˆxdx = 2u du và cos”x=l—u 











Đổi cận 

x|Ị 0 & 

2+: 

u | 0 | 
L 
Bà mưn Ì I I 

‹- JM1—cos°x.sinx.cos°xdx =ƒu.(1—u°).2u°đu =2ƒ u”du—2ƒ u?du 

0- 0 0 0 








-2(u ` _2_2 _12 
7 13j0° 7 13 0ì 


Bài 14. Tính các tích phân sau : 














€ 4 SẼ Ệ 
a) ủy b) j|sin”x + c”* )cosxdx 
Ị X 0 
JŸ2 'e*4 {°ˆa 
€ +€”*) e*dx X 
Mp 
Giải 
#) ĐỨtú =lnk cố đu =~đ$ 
X 
Đổi cận 
K1 N 
0 1 
Ề 4 BÀI 
Tuổi *đx =[(+u^)du = M4 ch ng 
¡X 0 3 JP 5 5 





b) Đặt u = sinx —> du = cosxdx 


Đổi cân 


—¬l|Ra 
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: l nI 1 3 I 
Ta có: [sin” Xx+ e"* Ìcosxdx = ÍÍu + e*"]du =ƒu du +ƒe*du 
0 0 0 0 ì 





e) Đặt u =2+e” —> du =e*dx 


xỊ0 In2 
u|3  - 4 


In2 . 4 3 uf 
Ta có: ƒ (2+e") e*dx=ƒu TP 
0 3 


#: ^ 
Đối cận 





4 
`"... 
34 4 








d) Đặtu =xx — du= 


] dx 
dx —> 2du =—— 
2ýJx Ýx 
Đổi cận 
xị 4 
ul|lI 2 
c“ 
Ta có: = dx= 2je'du= 2e"| =2(e? —e). 
X 














: 
Ta có: | = 
ol+x” øol+tan 





b) Đặt x = sint ¡ e l~ã: : => dx = costdt 


Đối cận 
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1 


Lai 
ạ 4 


l 
Ta có: Jli~x =lae "5... sÍtrzsnt | 


€) Đặt x .. Ệ <(s3Ì) = dx = se dt 
CoSf 2 COS“f 






































Đổi cận 
x| #2 ? 
t * Ru) 
4 3 
„ Sim ; m m " 
2 dx ) Đa 3sindx 3‡sintdt 3 h 
Ta có: Í == =Ï BÊ =H [1 xÄ“.ẽ 
⁄2 n Ị 2 x |SINẨ x SINE 1 Đ 
2zXWX l # cuSệt l —cos“t F P bộ 4 
_T7 74 7 
3 4 12 
đ) Đặt x =sint| te| =~;— | |=dx =costdt 
M2 
Đổi cận 
x|Ị 0 _ 
2 
1U 
{ 0 — 
6 
1 Hệ : 
2 ` cost 6 coSf LÃ 
Ta có: —— (I = dt =tls 6= 
| =- BE sint 0 Koii” -] ° Ố, 
Lưu ý: Làm mất căn nhờ 
- Đặt x =asint —> Va” — x” =|a| |cost|( có thể đặt x =acost ) 
a 2 
» Đặt x = atant —> a?+x?= | | ( có thể đặt x =a.cott ). 
|cosd 
: a 2 a 
„ Đặt x=——— -> x” a7 =|a|. lam|[cóthể dạt x= ¬ 
coSt sint 
Bài 16. Tính các tích phân sau : 
LÝ 
( tx222 : : 
a) Íxe”*dx b) ƒx“e^*dx €) ƒ(1—x)sin3x dx 
0 0 0 
5 m «* 
đ) [x”ln(x — 1) dx e) ƒe”cosxdx ®) ƒcos(nxXxlx 
2 0 1 
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Giải 














b b 
Phương pháp tích phân từng phần [udv =uv lC Jyau 
mất du =dx 
a) Đặt là —> vẽ” | 
E2 N 
Tacó: ƒxe“*dx = xe” —-|e”dx -[Ex” ` 
0 2 0.2 0 2 4 0 
.. ... n), 
2 4 4 4 
3Š § =2xdx 
b) Đặt - —~> Ì + 
dv=e”d v=-—e 
thoả led 
1 I 


Tacó: Ï x?c”*dx = 2 x?c” 





l5 2] 2 l2 

— [xe “*đx =—cˆ ——(€ˆ +) =—(eˆ —]). 
| p—Í SE (6 +U=&°~U 
(sử dụng kết quả câu a) 


. du =—-dx 
= 1 — 
Em PP = sin3xdx Sẽ v= —acodx 


x16 
6——Í cos3xdx 
Hì 


=5 In 


0N c2 2g š Œ—Leosôx] 





-[§e —1)cos3x —gản3x) _ _ 
3 9 9 3 





bạ 
6—=— 
0 


5. 
9 


du=f=Đ4„x- l 











dx 
„„ Ju=ln(&x-l1) x-l x-—I 
ki |dv = -X?dx Si x 
v=— 
3 
5 
Ta có: x In(x— Ddx=Š mạ- -Đị- 1œ ~D+1 
3ã x-—I 
CHẾ =Ẳ NT: }* 
3 3; x-Ì 
3 2 
n = + —+x+In|x— | s TH Ác, 
3 3Lt3 . 2 3 2 
U =COSX- du = —sinxdx 
Đ) Đặt lụo= e*dx bề c 





Tacó: Í €”“cosxdx = €”cosx 
0 


.. JU¡ =sinx du, = tokrlt 
Đặt š =. $ 
dv, =e°dx Vịạ=€ 


prÌe” sinxdx (1) 
— 
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T1 TL 
ạ_ J€°cosxdx (2) 
0 





I=c*sinx 


T l : 
Từ (1) và (2) suy ra [e”cosxdx = 2i cosx + c*sinx] l 
Ồ 





..„ Ju=cos(lnx) 
ĐÌAU lê =dx 
v=x 
Tacó: [ cos(InxXlx = xcos(Inx) 3 + 
] 
„„ JU, =sin(lnx) 
Đặt P =dx X 
W.=X 


= Í cos(lnxdx (2) 


| 


[ = xsin(lnx) 





€ 
I 


Từ (1) và (2) suy ra 


I Xe 


[cos(Inxxlx = 2 (xeos(Inx) + xsin(Inx)) 


] 
=——(@* +l). 
Tài ) 


0 


h = “- sin(inx)dx 
X 


e 


jsindnx)dx (1) 
l 


"¬——- 
I 


I 
h =—cos(lnx)dx 


TL 





ớ l 
——(@”"+]). 
l 2 





sin"xdx 


—IH 


a)l,= 


=> 





e 
€)l„ =ƒÍIn°xdx 
Ù 


L.— 


Bài 17. Cho n là số tự nhiên. Lập công thức quy nạp cho : 


tan”"xdx 


x°vI-xdx 


P 
b)I„ =Í 
0 
d)1, =Í 
0 








a) Phương pháp tích phân từng phần 


n-Ì 
Đặi \ 


u=sin"” x 
ắ dv =sinxdx 
Tacó: l„ = —gsin""Ì x, eosx 





hị 


sả né 2 
du =(n—I)sin” ˆ x. cosxdx 
Vv=-cosx 


1 


" 2 
2 +(n-])Í sin"  x, cos°xdx 
0 


°) 


1 +. n~2 . 2 
=(n-1)j sin""“ x. (1— sin“x)dx 
9 


hệ 


1 


=(n- Dƒsin"”? xdx —(n— D sin" xdx =(n—l)I„_; —(n— DI, 


0 
Hay nI, =(n— l)I,_;. 
b) Phương pháp đổi biến số 


4 


tan”" x(tan? 


l) 


XI DU 





2 
tan 


4 
Ta có: Í tan” xdx= Í 
0 Ụ 


X 


145 


n 


2n-2 


=“e——=+|j¬ 





= [tan”"”? x(tan?x+1)dx — [ tan?“ xảx 
0 
Đặtu =tanx = du =(tan” x+l)dx. 
Với x=0=u=0; x=T=u=l 
1 2n-—l 
Do đó: I„ =ƒu”" “đu —1,_, =—| =luy¿= : xổ 
a 2n =] Ụ 2n— | 
c) Phương pháp tích phân từng phần . 
] r] 
=ln"x du=n- — - In” xdx 
Đặt h => X 
dv=dx . 
Ta có: I„ = xinhx| -nƒ In”” xdx =e —nl,„_, 
l 
đ) Phươn4 pháp tích phân từng phần 
n ⁄ du =nx°"”!dx 
u=xX 
Đặt —- => 2 
: h. 1I—x đx ho iu, 
Tacó: I„ =-nx "(1—x)\1—x ` x"!(1~x)j1—xdx 
= - x1 VT” xdx—[x°"I— ¬ đạ¡T—1) 


hay (3+ 2n)I, =2nl,_ 
Bài 18. Tính :I =Í BÍ" # dâu }h 
Giải 
Ta có: jxc" +jx” +1} = [xe”*dx *{x4xZ+I dx 
( 0 0 


‹ Theo kết ly Bài 16a) ( phương pháp tích phân từng phần ) ta được : 





[xe?”“dx =_(e +]) 
l) 


‹ Theo kết quả Bài !Ob) ( phương pháp đối biến số ) ta được : 
Ị = 
[xvx” +1 dxdx Vài 
0 





22-1 _3e°+3+8v/2-—4  3e?+§42-1. 
3 


Đo đô =+ té = 
4 12 : 12 
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§5. MỘT SỐ ỨNG DỤNG HÌNH HỌC CỦA TÍCH PHÂN 








Bài 19. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y = 2x” - xf 
Và trục hoành. 








Giải 
Phương trình hoành độ giao điểm của y = 2x” — x' và trục hoành : 
2x!—x! =0€©x?(2-x?)=0«>x=0 hoặc x=+42 
Diện tích hình phẳng cần tìm là : 


{2 
h= Jœx? —x”›dx 
_3 + 
Ncị 
= k¿œ* —x!›dx 
0 


-a|2*`_xˆ |# „ 16⁄2 
3 3 


=. (đvd) 
Bài 20. Tìm diện tích hình phẳ::g giới hạn bởi hai đồ thị hàm số : 








0 





An l2 
P,):y=——X/ và(P;,):y=—x“ -3x 
Giải 
Phương trình hoành độ giao điểm của hai đỗ thị đã cho là : 
S lC =2 8e m2 -12xef 


4 
©x=Ôvx=á 


Diện tích hình phẳng cần tìm là : 


1 ị 
S= lÌ-—x?-|—x?-3x |ldx 
: 4 2 
4 
= Í-š> KP 
n 4 


4 
`. jelees| xdx = “` 
4¿ 4 





=8(đvdt) 





Bài 21. Tìm diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm y = x” —3x” +4 


và đường thẳng x - y+1=0. 
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Giải 
Phương trình hoành độ giao điểm của y = x` -3x” +4 và x—y+l= 0là : 
x`—-3x?+4=x+l 
©(x+l)(x-2)=x+l 
«>(x+[x~2) -1Ì>0 
x=-l 
©|x=l 


x=3 








Diện tích hình phẳng cần tìm là : 


1 3 
s JIx”-3?+4~œ+ÐDJdx+ [ÍŒẶX+Ð—œ`~3x” + 4)Jdx 
-Ì 


1 
1 3 


= J« —3x?—x+3)dx + k* +3x? +x—3)dx 


-¬] 
4 














lÏ 
2 4 2 
“s T1. j6... Í 
4 2 tử 4 2 % 
=4+4=8 (đvdt) 
Bài 22. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y = = ñ , TỤC 
x+ 


hoành Ox và đường thẳng x = I. 





Giải 


` BÁ:- oc JX x) F X 
Hoành độ giao điểm của y = EENÌ và 
X+ 


trục hoành Ox là x =Ô 
Diện tích hình phẳng cần tìm là : 


X l 
s=EŠ-ấv- Í!-—}% 
á+t ậ x+Ì 





=l—ln2 (đvd0. 






: 2 

3 - Bồ vÖŠ\ cÀ/ENG: 3x+3 
Bài 23. Tìm diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm y = ¬..— 
: x+ 


đường tiệm cận xiên, trục tung Oy và đường thẳng x = 2. 
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Giải 
Diện tích hình phẳng cần tìm là: 


S= x +3x+3 tz.+ð la 
h x+Ỉ 
n | 
= |x*2+c1ï-x+ĐÌn 
Ễ x+] 
r6] 
=] dx 
¡an 


= In|x + l|= In3 (đvdU) 























Bài 24. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường y = ^x, trục hoành 
và đường thẳng y=2—x. 





Giải 


Hoành độ giao điểm của y =2 - x và trục hoành là: x =2 
Phương trình hoành độ giao điểm của y =vx và y=2-x là: 


2-x>»0 
#*x=2- xeÁ =@- x" 


= x<2 
|x=4-4x+xŸ 


c© . ©x=l 
x?°-5x+4=0 ” 


Diện tích hình phẳng cần tìm là: 


Ss= [se Ja- 3x =5 












Bài 25. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường y =e”, y =e”” và 
_ đường thẳng x =l. 


Giải 
Phương trình hoành độ giao điểm của y =e" và y=e * là : 
ec*=e”" =——© e*=lœx=0 


e 
Diện tích hình phẳng cần tìm là: 


Ï Ộ ' tà : 
szÍ[s _ "an -€ ) dx 


¬x\ H - 
=(e'+e 5 |=e+e '~(e?°+e") 





`"... (đvdU) 
e 


149 







Bài 26. Tính thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục 
hoành mỗi hình phẳng giới hạn bởi : 


a)y = x” —x và trục hoành; 


b)y = sinx, y =0,x =0,x =2. 





Giải 
a) Phương trình hoành độ giao điểm của y = x” — x và trục hoành là : 
x?—x=0<©x=0 hoặc x =l 
b 
Áp dụng công thức V = xÍ[f?@œ) | dx. Ta có: 


I 1 h 
V sẽ SỐ —x)°dx = cài ~2X° +x” MỈX,. 


: 5 4 3 
=#[x*“dx —x[2x3dx + x[x?dx mị --Ã—+ — Ì'“so đvtt 
Ẹ 2°3Jh 3g ty) 


B h 
b). V=z[sinˆ°xdx = 2j(1~cos2x )dx -3|x- : ST (đvtt) 
0 0, 


0 


TT 
2 












Bài 27, Tính thể tích của khối tròn xoay ' :o thành khi quay quanh trục 
hoành mỗi hình phẳng giới hạn bởi : ˆ 
a) y = Inx, trục hoành và hai đường thẳng x = l,x =2; 
b) y=/x.e*, trục hoành và đường thẳng x =1(0 < x <1). 
Giải 
a) Áp dụng công thức V = xÍ R (x)|dx. Ta có: V =xÍ Inˆxdx 


Đặt Re cề dụ=2InxS= 





dv=dx s 
v=x 
AT "+ 
Tacó: [ InẨxdx = xInˆx[, =2 Inxdx 
| Ị 
dx 
u¡ =Ỉnx 4 du, =—— 
ĐẠt tạ =dk 7 “ 
Vị =X 


Ta được I = xÌnx : 





? 2 
21055 ssl 





Suy ra V =#(xIn?x —2xinx + 2x) |'=2m(In°2~2In2+1) (đvt) 
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h 
b) Áp dụng công thức V = AÍ[P'0)] dx 


Ta có: x[xe? *đx =_e +1) đvư. (kết quả Bài lóa) 
Ñ) 








Bài 28. Tính thể tích khối tròn xoay tạo thành khi ta quay quanh trục ch hình | 





phẳng giới hạn bởi các đường y = 0, Y =cos”x + xsinx .k=0,x= m. 
tt, 5 | 








Giải 
3 b 
Áp dụng công thức V = xÍ[f@o] dx 


2 ? 2 
Ta có: V = #Í (cos”x +xsinx)dx = xÍ cos”xdx + xÍ xsinxdx 
là) l) 0 
u=x du =dx 
Đặt : 
dv =sin xdx V=-COSX 
TL 
x2 1 
2 + Í cosxdx = sinx|2 = Í 


Hà 

2 . 
Ta được Í xsinxdx =—Xcosx 
l) Ụ 


) 











Hẳ 
2 
Í(1+cos2x)dx = BE + 
0 





kỏ 

2 | 
và [cos°xdx =— 

0 20 


Do đó V=n[I+E) (đvtU) 


| Bài 29. Tìm thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục tung 


hình phẳng giới hạn bởi các đường y =^Jx ,y =2— x và trục Ox. 
Giải 





Tacó:y=vx ©x=y? (y>0) 

y=2-x€Ầx=2-y 

Phương trình tung độ giao điểm của 
x=y vàx=2-y là: 
y°=2-y©y°+y-2=0=y=l 

Thể tích vật thể tròn xoay tạo 





thành cần tìm là : 


V= xÍ2- y dy - Nlnnh xỈ4- Ay+y” =y!)đy 


0 Ụ 


3 $ 
—nl4y Tàn ^" (đv), 
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C. CÂU.:HỎI TRẮC NGHIỆM 
1) Nguyên hàm của hàm số f(x) = 1—x + x? là 
2 3 2 


3 
Â.x- —bI B-TtLQ+C -l£Õs‹éc x-xl+x +Ó 
2.3 23 3 


2) Nguyên hàm của hàm số f(x) = ^Íx là 








1 
A. +C B. Ýx+C €. Š&xÃ + D. Šxvx+C 
24x 3 2 
3) Nguyên hàm của hàm số f(x) = xcosx là 
3. 
Á.-— SÁ co. +€ B. cosx + xsinx+(C ` 
C. cosx - xsinx+C D. xsinx — cosx + CC 


4) Hàm số F(x) =e* + tanx +C là nguyên hàm của hàm số f(x) nào ? 











A. f)=c”-— B.f(x)=e”+—: 
sinx  - sin“x 
C. re)=eÌ| +=—= D. Một hàm số khác. 
COSˆX 


5) Một nguyên hàm của hàm số f(x) = sinx. cosx là 
A. ~gog2x B. =".. €. —-cosx.sinx D. ~ si 
4 4 4 


6) Nguyên hàm F(x) của hàm số f(x) = 4x” — 3x” + 2 trên R thỏa mãn điều 

kiện F(—1) = 3 là 

A.X -x)+2x+3  B.x!-x+2x  CX!-XÌ+2x+4 D.x-x +2x-3 
7) Hàm số y = f(x) thỏa mãn f{x) = 3x” + 2 và f(1) =8là 

A, 6x B. 3x”+2 C.x`+2x+5 D. xÌ`+5 
8) Hàm số y = f\x) thỏa mãn f(x) =2x --+3và f(1) =3là 


xs. B. XÃ cai C.54+.2 D. xố + La 3-9 
X X xÌ X 


9) Hàm số y = f(x) thỏa mãn f(x) = ax + f-D)=<2,<6,P0)=018 
X 


A.x+t “t3  B.2X- +3 CA T323 D.2/2--3 
X X X X 


'10) Nếu F(x) là nguyên hàm của hàm số f(x), G(x) là nguyên hàm của hàm 
số g(x). Trong các khẳng định sau, khẳng định nào sai ? 
A. Í[f(x)+g(x)]dx = ƒ1\x)dx +[g(x)dx = F(Œ&) + G(x) + C 
B. Với mọi k #0, ta có [kf(x)dx = kƒf(x)dx = kF(x) + C 
C. [[f(x).g(x)]dx = ƒf(x)dx.ƒ g(x)dx = F(x).G(x) + C 


t 


D. (Í f(x)dx) =f(x) 
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3 
1. 
11) Cho hàm số f(x) = “——— khi đó 
X 









































2 2 
A. fff23dwkad. SE l4 È B. [fx)dx=Š~+L+C 
: ; Ä : 2 x 
C. [ÍẪx)dx=1~-^+C D. jf@x)dx =x?~ L+C 
›°ÊỢ) X 
12) Nếu [f(x)dx = 0b + 2007lnx + C thì f(x) bằng 
X 
2 Ó( — 
Âu 0O7x : 2008 B. 2007x : 2008 
X X 
C. 20084/x + 2007lnx Bổ có ` 
lnx X 
13) Nếu ƒ f(x)dx =e* + sin”x + C thì f(x) bằng 
Á. e ` +2sinx B.e`-sin2x C.e"+sin2x D. e*+cosˆx 
3 
14) Tìm „2x đx ta được 
4x 
h 
A.xSC thế +C B. . 61C C.x—25/x” +C D. — 2 th” +C 
15) Tìm [—————— ta được 
sin“xXcO§s^x 
Á. -l+€ B. tanx -cotx +€ 
Œ. —-tanx + cotx +C D. =-.... 
COSX SinX 
16) Tìm ƒ(sin“x —cos°x)dx ta được 
* 5 S bì ` 
li ta: B. 4sin`x - 4cos”x+C 
C.- sin2x +C p. sin2x +C 
2 
"-- . 
17) Tìm Í(sin 5 T0 bi ta được 
: b) _ C0§2X +C B. Ã COS2X +C. 
4 4 4 4 
CC “..-—.. 
4 4 8 
18) Tìm ƒ(sin”x + cos”x)dx ta được 
n b : 3sin4x SP), B. bì + 3cos4x +C 
8 32 8 8 
3sin4 
C, SA _ sin4x +C p. B) n 3cos4x ' 
8 32 § 8 
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19) Tìm ƒsinx.cos2xdx ta được 
Á.— gu yŠy + Tgost +C€ 
6 2 
1. DJ + 
€. —sin3x +—sinx +C 
6 2 
20) Tìm Í tanxcosˆxdx ta được 


A. È nug2y +C 
4 


21) Tìm Í(cos2xcosx +sin2xsinx)dx ta được 


A. “sìnš +C 
3 
22) Tìm [tan”xdx ta được 


3 
tan x 
A. 





23) Tìm ƒ(2tanx + cotx)” dx ta được 


4tanx  cotx 
+ 
3 
€. 4tanx + cotx + 4x +€ 


À., 








+4x+C 


sin?x —8cot x 
OS?X 
l 8 


AÁ.=——-X+——+C 
COSX SInX 


24) Tìm Í 


€. tanx +8cotx - x+€ 


25) Tìm [ sinx.sin2x.cos5xdx ta được 


A. ¬G€094©0s2xsin5x +€ 


€. —10cosxcos2xsin5x + 


26) Tìm ƒ cos2x 





z— dx ta được 
COS“X 


Á. 2x +cotx +C 
PA Su 


4* 


[;} Bì 
2 
l 3 
ln— ln— 


2 4 





27) Tìm ƒ dx ta được 
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B.- Ìogt2x +C 
4 
1. 

B. § +C 


+€ B. tanx—-x+C 


dx ta được 


B.2x —cotx +C 


G: 


: =3 poàÿ A +€ 
2 2 


l 
„ —COS3X+ 2 goạx +€ 
2 2 


2 ca vấy +Œ DÐ. =1 sos2x +€ 
2 2 





. SINX+ D. -sinx+C 
. 2lanx-x+C D, “anx +C 
COSX 


B. — 4tanx + cotx —x +C 


. đianx —C0tX —x + 


tanx 8sin x 


3 3 








+€ 


„ —tanx —8cotX -x+C 


4 





4 8 2 





l (“ sinÑx sin2x 
+C 


. Một kết quả khác 


.2x+ftanx+C_ D.2x-tanx+C 


LỆ 3 


—+ 
_In2 In3,œ 


4* 





Mở 


C. l;) 1ä] +C 2*In2+3 I3 - 
2 (4 4"In4 
28) Tìm [(2x + 1) dx ta được 











A.-L(x+l®+C B. >0 +iÐ+© 
12 6 
C. f2x+l1'+©C D. 52x+1)“+C 
29) Tìm [e”""**?°dx ta được 
A. €2 98xx2005 + C B. (2008x + 2009)c2008x+2009 kỆ: C 
: l - e?008x+2009 + C D. l - e2008x+2009 Sử C 
2008 2009 
30) Tìm (— =“ — dx ta được 
Xˆ+3x+§Š 
: B "`... +C 
A. In(x? +3x+5)+C `2 
2 
Và Tu D. ~In2x+3|+C 
2x+3 2 
ÄÏ) Thưuj—SŠ- bạ được 
3x+l 
3 | 
-————r+C B. —Inl3x + I|+C 
(3x+l) 3 
C. Inl3x + l|+C D. In(3x+1)+C 
32) nm ƒ x dx ta được 
(x“ˆ +9) 
1 
` —. B. “=====erieo 
(X“ˆ+9) 5x “+9) 
li - Bước cổ o4E 
(&xˆ¿+9) 3x +9) 
33) Tìm [x?x +2008 dx ta được 
A. x+2008+C B. xÌ+2008+C 
3 3 
C. mà. +C Ð. Một kết quả khác 
34) Tìm [~———— dk ta được 
jx?+2008 - 
A. x?+2008+C B. ýx? +2008+C 
7= — G6 D. L.Ýx? +2008 +C. 
24x? +2008 4 
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35) Tìm T dx ta được 
X 
A. In x+C 
dx 
36) Tìm [——— ta được 
xlnx 


A. In|Inx| +C 


2 
37) Tìm ƒ (Inx+ 2008) 
X 


Â. 2(Inx +2008)” 


3v +€ 


C. (Inx + 2008)” +C 


38) Tìm [sinxcos”x dx ta được 


Á. -2cosx+C . B. -cosx+C 


39) Tìm Í (tanx + e*"*)cosx dx ta được 


Á. cosx+e*"* +C 
2 
tan“ˆx 
Œ. - im +e„m pm +C 


cos2x 


40) Tìm ƒ- đx ta được 


l+sinxcosx 
A. In(2+sin2x) +C 
—sIn2x 


s———tỀC 
2(x_— SHö ợy 





41) Tìm [¬ dx ta được 


ng 

A. 2/cosx+C - 

cosvx 
Nc 


Á. 2sin Xx+C 


42) Tìm Í dx ta được 





43) Tìm [— ta được 


dx 
sin?x.Ä/cotx 
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B. Inx+C 


B. — +C 
Inˆx 


dx ta được 


B.—-2Vcosx +C 


B. -2sin/x+C 














CA ,e bí 
2 lnˆx 
É: In|x| + € D. — In|Inx| + C 
" (Inx +2008)” ằ 
Ð, Inx + 2008 +C 
3 
cos”x coS”x 
ŒC.——+C D. --: +€ 
3 3 
B. -cosx+e*” +C 
Ên„ „8 
D. œ +em km +C 
“ ' 
B. - In(2+sin2x)+€ 
Ð. S12 
2(x - sinxcosx) 
<< SC Đ/c ức 
2cosx 2Xcosx 
GẺ  Siớ cuc “HẾ 





À.~— B tan "x+C = cotÌx + 


44) Tìm dx ta được 
e*+2 


2008 


À C 


À.——+ 
2008 


"` cổ 
e*+2008x 


45) Tìm [e”""'*°* sinx dx ta được 





` Si @ 20060686, C 
2008+cosx 
e 
————:C : 
SinxX 
e8" 
46) Tìm [——— dx ta được 
COS“X 
'Á. ca TH ‡ C B. c„—mé +C 
dx 
47) Tìm Í——- ta được 
xsin“(lnx) 


Á.— tan(lnx) + B. tan(Inx)+ C 


4 VI AE. HE 
b _ cotx+C_ D. 3 Van x +€ 


. In(e"* +2008)+C 


‹ Một kết quả khác 


B. 37 -Auuuyni +C 


2008+cosx 


D. .(~cosx) + C 
C. —... +C D. eM +C 
Œ. -cotfnx)+C_ D. cot(nx)+C 


48) Trong các mệnh để sau, mệnh đề nào sai? 


Ấy 
sin'x 


[sin”xdx = K tài (@D 


[ST .d=2InGx +x‡3)+C 
X +X+ 


X 
h 





An. 6 
J3 ˆ@ +3 Xe Huệ: 
A. Chỉ(1) B. Chỉ(II) 
49) Tìm Í xe dx ta được 
A. (x—-l)e°+CŒ 
50) Tìm Í xcosx dx ta được 


x/sinx 





A. +C€ 


€. xsinx -cosx +€ 
Ì 
51) Tìm ƒ—— dx ta được 
X : 


lnx 1 





Á.-=——-—+ 
X & 
C. — 
2x 


qœI) 


(HD 


C. Chỉ( II) D. Cả A,B vàC 


B.(x+l)e'+C_ CC. -(x+l)c°+C D. (x+l)c"+C 





2 ` 
X“sinx 
B. - +C 
2 
Ö. xsinx +cosx +C 


lnx 1 


Ả  g 


+€ 


‹ Một kết quả khác 
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: 2 
52) Tìm () dx ta được 
bộ 


3 
` In x-2Ïnx-2 B. _ In x+ 2lnx+2 +C 
X X 
| lnx 
C. —+€Œ D. — +C 
X X 


53) Cho F(x) là nguyên hàm của hàm số f(x) trên đoạn[a; b]. Phát biểu 
nào sau đây là sai ? 


A. [f{x)dx =0 B. [f(x)dx= -]tooh 
b : 
C. ƒf(x)dx =E(b) - F(a) D. jiauxz] z 18000) 


2 2 
54) Cho ƒ f(x)dx = -3. Tính ƒ[ 4— 3f(x)] dx ta được 
I 
A. 9 B.13. &=â D. 12 
55) Giá trị nào của a để j@x? +2)dx=a`+2 
Ợ 


A,1 B.2 C. 3 D. 4 


l6 _ 4 
56) Cho I = [Xxdx và J = [cos2xdx .Chọn khẳng định đúng? 
1 Ợ 
A.1<J B.I>J C.I=] Đ.I>]1>l1 
r dx ; 4 Ạ $ c3 
57) Cho I = ƒ ,J= Í(sinˆx—cos` x)dx và K = Í(xˆ + 3x + 1)đx. 
o3x+Ï 


0 ¬l 





Tích phân nào có giá trị bằng S7 
A. Chỉ] B. Chỉ J ŒC. ChỉK D. Chỉl,K 
1 
58) Cho I = ƒ|3x — Idx. Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh để sau ? 
lÙ z 
l | 
A.I<0 B.I>I C.0<1<— Đ. —<[I<l 
2 2 
59) Tích phân j([3x - I|— 2|x|)dx bằng 
l) 
| 7 IÌ 





Á.—— B.-— C. 0 D.-— 
6 6 6 
60) Tích phân s BE by bằng 
A. 4+3In2 B. 4-3In2 Œ.5 D. 2 


158 


6Ì)'Thghân [TC “úk bằng 
¡ Xx+3 


A. 4+13In2 B. -4+l13In3 


: 
62) Tích phân in [5 _ sex bằng 
li) 


B._1 


Ñ sa 
8 4 8 4 


3 


C.-4+l13ln— 
3 


D. 4+[3iã 
%. 


D._—+—~ 


63)Chol = J(2x- e*)dx, ]= lÍ<*; J& K= j|eosxlkx ta CÓ: 


nộ Nế B.K<l<j] 
64) Chol = 
| gi 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.I<2J B.I-=3J 


2 
65) Tích phân ƒ(x' — 1)” x”dx bằng 
I 











A. 3375 B. 15 
4 2 
| x " 
66) Tích phân [————dx bằng 
0X +Ì 
A. ~Ia2 He: 
3 12 
67) Tích phân [—- CC bằng 
“0: IV⁄2x+l 
A. 5+3 B. 5-3 
⁄3 
68) Tích phân j 3x^/x? +! dx bằng 
0 
A. 3 B. 7 
69) Tích phân Íx x VJ1+3x' dx bằng 
A. K⁄ã B. 2 
135 153 
P) 3 
70) Tích phân ƒ - dx bằng 
Xx +Ì 
NĂNG” Bế 
2 2 


C.I<K<] 


vl+cos2x dx, J= | 9x? ~6x+ldx 


C.I+2J1=5S 


1125 


Œ. In2 


D.I=2J 


D. 5I=121. 


C.43-/5 D.-(/3+x5) 


C. -5 
2 
153 
C.xI?-v5 


D. -3 
K2ã 
135 

" diY= v2 
: 2 
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‡ : 
71) Tích phân Í(sinx + 3)”cosxdx bằng 
0 








„S7 
A. 2 B. Kã C. 37 
h 
72) Tích phân Dc HE 5c XI, x bằng 
0 COSX 
A. l6 B. 7 CŒ, SP 
5 
: : 
73) Tích phân =. dx bằng 
OS2x 
A. _a+/8) B. Si C. ~ 
2 2 2 
74) Tích phân | dx bằng 
2+sinx 
Á¿ làc B. Œ.—= 
P¿ 36 . 36 
ñ 
75) Tích phân nị: Eb 005, dx bằng. 
0 *x 
A. I-ln2 B. I+In2 €, In2—I 
†SỈnX—COSX „ .¿ 
76) Tích phân |—————— dx bẵn 
ú Ũ xIl+sin2x 5 
4 
I | 
-In2 B. sin2 Œ. -—In2 
_ 
77) Tích phân Í(I + sin? x)”sin2xdx bằng 
0 
15 
A. lỗ B. 9 C.— 
: „ } sSỉn2x 
78) Tích phân nh bằng 
o4—coS 
A. ĐC B. “ii” €, 3í”. 
3 3 2 
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| — 


.„ —ÌÏn— 


k)2|— 


.ln2+3 


1Š 


. 2ln— 


2 * 
19) Tích phần |—_ ^“_ dy bằng 
o(2+sinx)“ 
A. SIns ¿7 B. 2In C uỢP, C. Sn5-2 Ð. 2ln6+ LẺ 
2. 3 j 2 3 3. 
š sin?8x - s To Hà, 
80) Cho I= —....., J= 
) ị sin” "®x + cos?298x Ị sin““°x + cos”%x 


Khẳng định nào sau đây đúng? 








7 3m 3x 
B.I+J=— C.I=I=— D.I+2J=— 
A. I<1 P P "hạn 
] 
81) Tích phân [+1 — x”dx bằng 
0 
A.-T B. c Db.Ễ 
xaể ¬.¬. - k 
82) Tích phân [————- bằng 
0% +1) 
Pu B.LẺˆ c1_1 D. -+— 
8 4 8 4 4 2 
_ ME) B.^ cT p. 
6 3 2 4 
84) Tích phân — ¬ bằng 
ị 10 : 
Hà) Đh G2 D. 5 
85) Tích phân =.. bằng 
.=. B.Š cành p.L 
3 6 12 3 
86) Tích phân Í Đa bằng 
1 
1 3 
Œ.— D.- 
A. 2 B. I1 2 2 
87) Tích phân j^''*^”"* äx bằng | 
I : 
A-S BIẾN ° v  GÌẾ p, lối 
9 9 cố 3 135 
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88) Tích phân — 


Ả. J5-?P 


bằn 
xv2+lnx : 


B. HP 


89) Tích phân — ha bằng 
I 


Â | 
2 2 


ì ` 
90) Tích phân 9w bằng 


ãạố SIZX 
4 
. lG- 
ÁA. —lIn“3 B. — In“ 3 
4 l6 
[cosdnx) 
91) Tích phân AT Sâu dx bằng 
Á. sine B. sinl 
92) Tích phân = Z5':Enirrsở bằng 
. IXVI : 
A. sẻ B.ˆ — 
5 5 
c5 
93) Tích phân PP hảng bằng 
| X 
8Ó 
32 : 16 


94) Tích phân Í— + dx bằng 





F Wose.s¿ B. 1=E 
e 2c 
95) Tích phân ẤT j= bằng 
In3©Š +2e*"—3 
A. bi : B. I2 
5 "¬ 3 
9)T ghi LŒC -<#zH 
ích phân ƒ - x bằng 
In2^vJe* —]| 
As B. 
3 3 
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c TIWế 
2 


x3\JŠ =5) 


: lề 
2 


G)| œ 


30/2 = v5) 


.In?3 


33 


- 


5 li 
7 


In2 ` 
97) Tích phân ƒ (c* +2) e*dx bằng 
0 











NT B.Š” GẮ „ 
3 3 3 3 
98) Tích phân | ——E—dx bà 
íchphâần j| -————=dx băng 
0 QJ(c*+Ð)Ÿ 
Á, J3 =Õ B.5=2 Œ1=v2 D. V2-I 
Ề In2 X 
99) Tích phân { ——~dx bằng 
0 (e`+l) : 
Ấy VI: Sa n 
36 72 36 72 
: .„ le*-e”" $ 
100) Tích phân [——————dx bằng 
oe*+e 
2(e? +1) 2e e?+l 
„1 3 B. In2e(e? +1) nH e?+l YẾN: 2e 
Rố 
101) Tích phân ƒ(eŸ"” + cosx)cosxdx bằng 
0 
Ä'@-f= BE. .{ C.I-e+= D.1-e-Š 
4 4 4 ^ 4 
: `. 
102) Tích phân Í(tanx +e”"*,cosx)dx bằng 
0 
A.In/2-e#+l! B.InV2+e C.In/2+e”-I1 D.Iný2-e# -I 
103) Tích phân Ï@x +l1)sinxdx bằng 
0 
A.lI B. —I1 Œ. 3 D. -3 
104) Tích phân [(2x +1)e*dx bằng 
0 
A.e-l B.e+rl C, 5e-3 DĐ. S5ec+l 
1 
105) Tích phân [ xIn(1 + x”)dx bằng 
0 - 
A.In2-2'  B.In2-2 C.In2+2"' D. 2+In2+32 
106) Tích phân | TẾ dxy bằng 
IVX 
A.2je-4  B.-(4+2/e)  C.4+2/e -D. 


4-24 
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107) Tích phân | *dx bằng 
LX 


3 1 a .L3 

AÁ. —+—ln2 B. 35m2] 

. _ 16 g 8\2 
l 3 1/3 

Œ. -Ìn2-— D. -g(5+12] 
8 “16 8\2 


108) Tích phân Í(x + cos”x)sinÀdx bằng 
0 


Bộ 
4 


A. ` B. 
5 


109) Cho[„ = ƒ(Inx)"dx,n c N. Hệ thức liên hệ giữa I,.. và l„ là : 
1 


—Á. là +(n+DL, =2e B.I,+(n+D)l, =e - 
C. Iạ+(n+l)l,,¡ =e D. 1, +(n+l)l,„¡=2e 


©. 


{œ|+> 


n+l 


Tx 
110) Cho I„ = ltanPxdx, neN”. Hệ thức liên hệ giữa I„., và I„ là : 
Ầ 








A. 1, +12 =S— : B. lạ —đuu = 
n 2n 
l l 

C. 12+. = D. l¡ —l;„¡ = 

2n+l 2n+l 
111) Diện tích của hình phẳng tô đậm trong hình bên được tính theo công 
thức nào sau đây ? 
bộ 
A. S=|[f(x)dx 








B.S= [f@&)dx 


C.S= 





Ïf@0dx 








b 
ƒf&x)dx 





D. S= + 








[f(x)dx 








b 
ƒf(&)dx 





112) Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y = x' - 2x? + l 
và trục hoành ? ˆ 
lồ: § ` l6 6 
Á. — (đvdt B. — (đđvd) €. — (đvd) D.— (đvdt 
TP ghi, ¡s (đ7d0 § KndU) Độ TP THỦ 


113) Diện tích của hình phẳng tô đậm trong hình bên được tính theo công thức 
nào sau đây ? 
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> 
II 


. Jx)— g(x)]dx 


g 
Œ 
II 


J[ÑX)~ g(x)]dx 








Œ. S 


II 


> ¬cz > a7 ˆ 


J[g(ŒX) ~ f(x)]dx 











D. Tất cả A, B và C 
114) Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm y = xỶ, trục hoành và 
các đường thẳng x = ~l,x = 3 bằng 


A. m (đvd) — B. s (đvú) ` C. Ei (đvd) —Đ. _ (đvd) 


115) ni tích của hình lên giới hạn bởi các đường y = x” -2X; x=-Ì; 
x=2;y=0 bằng 


8 II 9 
Â, — 'Ốđudi B. — (đvdt Œ. — (đvdt D: — (đvdt 
; XANÓỦ)  VễNHỤ š V100 | s HẦU 
116) Gọi S là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị (C) của hàm số 


2 
= — “` tiêm cận xiên của (C) và các đường thẳng x=¬l, 
x+ 
x =m(m >~I ). Tìm giá trị m để S = 6 (đvdt). 
A. e“—4 B.e”—3 ;e°~2 D. ec“—I 


117) Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đô thị y =—x” + 2 và đường 
thẳng y =x bằng 


A. _ (đvdt) B. : (đvd0 C, ` (đvd0) D. T (đvd\) 


118) Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi các đường y =3”, y =4 ~ x và 
trục tung bằng 


A. SH B. KP ông C. HE (đvdt) D.1~-—(đvdt) 
.2 In3 2 In3 2 In3 In3- 


119) Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm y'= x? và đường 
thẳng y =—x +2 bằng 


A. 7 (dvdt) : B. 11 (đvdt) 
b, s (đvdt) D. Một kết quả khác. _ 
120) Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đô thị các đường y = x” — 2. 
=|x|+4 bằng 
A.27(đvd) — B.17(đvdD C. 37 (đvd) Ð. 47 (đvd) 
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121) Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị (P): y = xˆ - 2x + 3và 
hai tiếp tuyến của (P) tại A(0; 3) và B(3; 6) bằng 








7 9 9 17 
A. — (đvdt B. — (đvdt Œ. — (đvdt D. — (đvdt 
2 ( ) 2 ( ) : (đvdÙ) 1 ( ) 
122) Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi các đường y = sin|x|, y = lx| —1t? 
A. m?—2 (đvdt) B. xˆ -4 (đvdU 
C. 4+7? (đvdt) D. 5+ (đvdt 


123) Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi các đường y = x + sinˆx và 
y=x(0<x <7) bằng 


llm. 3m 1 1L... 
:À. —— (đvdt B. — (đvdt Œ. — (đvdt D. — (đvdt 
. 2 ( ) PT da, PÒ và ) nÁ ) 


124) Diện tích của tam giác cong giới hạn bởi các đường x = l; x =e; y =0 


Ínx „ve 
và y=———bằn 
ĐT ruyớc 


-A. 2—Ale (đvd0- B. 3-/e (đvdD 
_€.2+e (đvdD ¬" D. 2e (đvdU 


125) Cho hình thang cong trong hình bên ( phần tô đậm) quay quanh trục hoành, 
._ thể tích khối tròn xoay tạo thành được tính theo oông thức nào sau đây ? 


b 
A. V=[f(x)dx 


b 
B. V=ƒf?(x)dx 


a 


b 
C. V=Íf(x)dx 





b 
D. V=zÍjf?(x)dx 


126) : Cho hình phẳng trong hình bên (phần tô đậm) quay quanh trục hoành, 
thể tích khối tròn xoay tạo thành được tính theo công thức nào sau đây 2? 


'ÁÀ. V= [fœ) —ø(x)]dx 
B.V= #[[f(%) —g(x)]dx 


ŒC.V= xÌ[fP (x) ~g (x)]dx 





mã 
D. V=zÍj[g”(x)- f?(x)]dx 
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27) Thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành hình 
phẳng giới hạn bởi đường y = 3x - x° và trục hoành bằng 
81m 851m 41m 8n 
A. —— (đvit B. —— (đvu C. —— (đvt) ` D. — (đvtt)s 
¡0 (đvu) TP (đvt) ¬ (đvt) 5 (đvt) 
128) Thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành-hình 
phẳng giới hạn bởi đường y” = 4x và x = 4 bằng 
A. 74m (đvtt) B. 64r (đvtt) C. = (đvt) Đ. “ (đvtt). 
129) Thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành hình 
3 
phẳng giới hạn bởi đường y = và y=x? bằng 


_¬ -(đvt) 468m vt) C. 48§6n 








(đvtt) D.. k .(đvtt) 





130) Thể tích khối tròn xoay tạo thành khi cho SA x?+(y—l) =l quay 
quanh trục hoành bằng 
A. 8#” (đvu) B. ón? (đvu) C. 417 (đvu) D. 2n”(đvt) 


+ 


D. HƯỚNG DẪN GIẢI VÀ ĐÁP ÁN 


3 


1) Chọn A. 000000112 l6) 16 2 
:. 
x2 

2) ChọnC. Ta có: [Jxdx= bếuke _ +C= =. “ác 


3) Chọn B. Ta có: (cosx + xsinx +C } = —sinx + X'Sinx + X(sinx) = XcOSX. 











4) Chọn. Ta có: (e" +tanx+C}=e*+ : =eÍn - Ị 
COS” X COS“ X 


5) Chọn B. Vì f(x) = sinx. coSx = „an 2x nên một nguyên hàm của f(x)là -— -c092x 


6) Chọn A 
Thấy y = x' -xÌ +2x là một nguyên hàm của hàm số f(x) = 4x” - 3x? +2 
nên F(x) = x' ~ x”+2x+C. Vì F(—l) =3 nên C=3 

7) ChọnC. Ta có: f(x)=x` +2x+C. Vì f() =8nên C =5 


8)ChọnD. Ta có: f(x)=xŸ +-È ÿ3x+C,VIfG) = 3 nên Œ== 
X 


Đà 
9) Chọn A. Ta có: fx)= —- +, f(X)=ax+->- 
X X 
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W{-Wxz? | cbhưes2 "=z 
Giải hệ: 4f(1)=6 ©42 4b 
_ JƑf@)=0 SH bụ # đế RE Ô c= 


Vậy f(x) =x? k ve: 
X 





10) Chọn C 
11) Chọn A 
12)ChọnB f(%)=([fx)dx) = = +2007Inx + cÌ» =7... 
X X X 


13) Chọn C. fœ) = ([f(x)dx) =(©* +sin°x+C}' =(e*)'+(sin?x)' =e* + sin2x. 
14) Chọn A 


Ta có: 


` 


dx dx dx 
15) Chọn B. ¬= = + + Ecc = tanx — cotx + C. 


1 
.^LTT x-Í Đề? lá Jac- 2jx TP Kc- SẤx +C. 





sin“ˆx 


-16) Chọn C 


l2 
\ Jein —cos” x)dx = [esin?x —cos” x)dx =— [cos2xdx = Tung +, 


17) Chọn D 
X Am. X X P X X l 3 1 
, sinh—+cosf—=| sin? — + cos? ;] —2sin?—- cos°—=l——sin?x=—+—cos2x 
2 2 2 2 2 2 2 4 4 
sin' sa +cosf _ dx = É xXx+ * dyấw +€, 
2 2 4 § 
18) Chọn A.. sinẾx + cosSx = (sin2x + cos2x)” — 3sin?x. eosˆx(sin”x + cos?x) 
=l- cài 2x= E + Ễ xagly 
4 - : 8 8 : 
: Jin +cos”x)dx = S +——sin4x +. 
§ S2 
19)ChọnAÁ_. sinx.cos2x= * kÌn3s +sin(—x)|= ` (đủậu —sinx) 
: ° JANG 
` 1 1 
ix. cos3xdx = Si cos3x + P cc +, 


290) Chọn B. lan xcos” xdx = Einx. cOSxdx =2 sin2xdx = —. cos2x +. 
21) Chọn C 
[kos2x. COSX + sin2x. sinx)dx = Ícosex —Xx)dx= [kosxdx =sinx+C. 


22) Chọn B. - lan xdx= Í= 








-1Jj&x= - dx— [dx =[anx=x+C. 
cos?x COS“X 
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23) ChọnD_. (2tanx + cotx)” bà, _ -*| = lÌxa 
COS“X sinˆx 
+ bài - J&x: = 4tanx -— cotx — x +. 








- [(Gtanx +cotx)”dx = = 








cos?x sin?x 
sinˆx — 8cot?x l 8 
24) Chọn C. ƒ_ là —=== X =tanx—- x+8cotx +€. 
COS“ X COS“ X sinˆx 
25) Chọn Đ 


h : II: : l 2% : : : 
SinX. cOs5x. sin2x = — (sin6x - sin4x)sin2x = SINHH0RA 02A — sin4xsin2x) 


= (cos4x — COS8X ~ cos2x + cos6x) 











: Eimx. sin2x.cos5xdx = : &s = sin2x+ — +€ 
ƒ 2cos”x dx 
26) Chọn ÐD. TA - ##7—lw=2[tx— [-#—=2x—tanx +C, 
cos“x CcoS“X 


5) b] 


27) Chọn A. _ dx= Ại dx + b dx=—~——+ +, 
2 4 Ị 3 
ln-  ln— 
2 4 


28) Chọn A : 
Cách1 . Đặtu=2x+1— du =2dx 








6 

: [@x+D*dx=2 [afdu==+c= <9 +. 
? 12 2Ó 

CÁch2 . [@x+D4& =2 [@x+DM@x+p= ST ve 





: =. .. n s.. (x+1)' (2x + UẾ 
Cách 5. fersUeesjeesbesuar | SP |a Sun xớn: 


Chú ý: Ta có thể học nhớ le +b)”dx= LỀ Dị oto (az0,0::~-l) 
P : 


Đặt u = 2008x +2009 — du = 2008dx 


29)ChọnC. Đặtu= 
- Ta có: J0 ng = l củlu< | ch» | e2008x+2009 +C. 
2008 2008 2008 


=c!?° LC (a0) 


Chú ý : Ta cóthể học nhớ Ƒ Mà) 
a 


30) Chọn A 
. Đặt u = x? +3x +5 — du =(2x +3)dx 
: 
J1 = ƒÝ# =Inli|+C =in|x? +3x +5|+C= In@x? +3x + 5) +C. 
X“+3x+5 u S 
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31) Chọn B 
Cách1_. Đặtu =3x + 1= du =3dx 


. Ta CÓ: ở CN. Sự = 2In[b|+C=~In|3x + I|+C, 
lẾT 3u 3 3 


=— " = sInl8x + ||+C, 
3x+l 3x+l 

Chú ý : Ta có thể học nhớ lễ 
32) Chọn D 

. Đặt u =x” +09 —= du =2xdx 

. Tạ có; [—=r®x= TT g lWNH=-y sw€S- #6 

(x“+9) u 3u 34x +9) 

_33)ChọnC. Đặt u = xỶ + 2008 — du = 3x?dx 





Cách 2 








=- Inlax + b|+€ (az0 
ax+b a 


¬.- xÌ +2008 đx =2 [adu =2. 


c=sœ` + 0py)g +, 


bạc 
l, 


34) ChọnB . Đặtu= x? +2008 = du = Eẩ 


. Ta CÓ: Xu +C =x? +2008 +C. 
IẶ= + 2008 King 


\ 


35) Chọn C 


Cách†1. Đầu ZliessdusE 


X 
2 ? 
. Ta CÓ: FE dx= [udu=®—+C=Š¿C, 
X : 2 2 
Cách 2 " dx = [nxddnx)=->* +, 
X 2 


36) Chọn À 


Cách†1. Đũixioliibes dua? 
X 





. Ta có: Độ SỆC ƒ *=Inlu|+C=Inlinx|+C. 
xÌnX u h 
Cách 2. HH [“”® =nlinx|+c. 
xinx Ìnx 


37) ChọnB . Entae 1200654 du? 
h X 


P¿ 3 3 
.- Tạ Đổ: [“.“”w- [fau=+c-CTvc 


X 3 


=. 
38) ChọnD. - |sinxcos”xdx = ~ [eos°xd(cosx) =~ n _ 





+€, 


39) ChọnB. [tanx +€""*)cosxdx = Einxdx + Íc *d@inx) =~cosx+e*"” + C, 
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40) Chọn A 
Cách 1 


Cách 2. 


. Đặtu= l+sinxcosx = l+ „sìn 2x = du =cos2xdx 


OS2X 
. Tacó: |“ T—— dx= ƒ°- In|u|+ C¿ =In|2 + sin2x|— In2 +C, 
l+sinxcosx u 
ƒ A525 ¬ ƒ 2cos2x : ƒ£ +sin2x) = In +sin2x) +€ 
[+ sinxcosx 2+sin2x 2+sin2x 


41) Chọn B. 


42) Chọn A. 


43) Chọn C. 


44) Chọn B. 


.. đ5) Chọn A. 


46) Chọn B. 


-47) Chọn C, 
48) Chọn A 








Sinx d(cosx) 
dx= =~2Vcosx +. 
l F= 


lP °# +2 ÍcosvxdcJx) =2sinVx +C. 
Wx 


dx ˆã 4 

———=—=- |cot * xd(cotx)=—— Wcot`x +€. 

lề, xÏƒcotx ị §9Ế) 3 

ƒ : € dế ƒ + 2008) ` 
e`+2008 e*+2008 

| hon sinxdx _ - Jet+**4(2008 + cosx) s —e?008+cosx +€Œ 


Inle* +2008| + C = In(e* + 2008) + C. 





tanx 


[ z—dx= [EP “ddanx)=cnt +. 
COS“X 

ƒ dx =Í dqnx) 
xsin?(Inx) sin”(Inx) 





=-cot(lnx)+. 


49) Chọn A. (Xem lại bài giải bài tập căn bản Bài 6a ) 
S0) Chọn D. (Xem lại bài giải câu 3 ) 
S1) Chọn A. Áp dụng phương pháp lấy nguyên hàm từng phần 





u=lnx , đực 
Đặt => X 
đa l 
X bà Thông 
X 
Ta có: [T . Sa Sa xế 
X X X X X 
u=ln”x ¬... 
52) Chọn B. Đặt dv=# => X ' 
Sắc viên: 
` X 
— N2 2 h 
Ta có: MX | 1v. Inˆx 2a _ In x+2Inx+2 ằ- 
X X X X 


(kết quả câu 51.) 


53) Chọn D 


54) Chọn B. 


;# 2 s4 
|“ ~ 3f(x)]dx =4 Í+x củ [fax s4(2—I$-3(-3 =3, 
l lóc ] l 
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55) Chọn A_. Jex +2)dx =3 J[ax +2 x =(xÌ+ 2) =aÌ+2a 
: 0 0 0 : ' 


: [Kðx? +20dx= a2) +2c>a)+2a=a2+2a=l, 
0. 


Hị 


ã 
4 
J= |eos2xdx = = 2 sin2x | S: = 





„16 l6 1 
56) Chọn B . I= ÍNxax= [x'dx =5 
ö 1 1 











: 5 
: thà I>J] 
3 2 
57) ChọnC. K«js Ay +3 [xdx+ J== ST In) T3 
-l ¬Ì 3 2 ]- 6 
58) Chọn D. 
Ù Bo 
3 
3x 1 3x? l 5 
Ta có: tp te Dácx JGx=bex-|-ŠE cà (3l =. 





3 ` 


ki 
59) Chọn A. 1= |-3x+ dx~2 [Jdx===x” _ 
0 0 


=—-Ì=——- 


6 6 








3 
= Í£~csJ£x=(x-3m+I) |=4-3In2 
ị x+] : 





x?Tx+1. Ì 13 xà : 3 
61) Chọn C le k»- ——~4x+13In|x + 3| | =l3ln—-—4. 
x+3 h x+3 2 Ị 2 


62)ChọnB. vn LÝ~x =2 leo Š~2) E=t†stti2xỹ 
4 2 2 ø) 


; 
in? (§-x)» -:[" +— : cosÐx) 
h 4 2 2 

63) Chọn C : 


Ta tính các tích phân : 


LIÊN 7 
8 ˆ4 





tử 
4= 
0 





š 0 
=~€. 
-l 


F | ì £ rdx (x3 | 
: Isi[+2+ = eeszle+ [-[S-e~x] 
h X : ;X 3 X 


2 


bOẢI, 


? 6: 





- 
2 T 

|eosx|dx = [cosxdx — Ícosxdx =sinx 
0 ¬ 

2 


0 
ä =2: 
2 


Để 
2—sinx 


kì 
2 
K= Í|cosxldx + 
0 0 








t2 c—= 1 „. 


So sánh các giá trị thấy I< K < J 
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64) Chọn D 1= la: OS  xx = Í[eosxlix = 2 ( kết quả câu 63) 
0 0 
1 
J= lÑ@x-1ˆd xe [3x—Ix=Š ( kết quả câu 58) 
.â^ 
Đ) 0 
Thấy 5I = 121. 
65) Chọn C. Đặt u=x' -l— du =4xỶdx 
Đổi cận: Với x =l thì u= 0; với x =2 thì u=l5 
ựư° 
: 1125 
Ta có: X ~f2q—+ *du= TT 
j= rh HE 
66) Chọn A.. Đặt u=xÌ +l— du=3x”dx 
Đổi cận: Với x =0 thì u =1; Hộ be hang 
Ị 5 
Ta có: la chi = ;=2I82, 
jX +l XÃ u 
67) Chọn B Đặt u=2x+l> du =2dx 
Đổi cận : Với x=lIthìu =3; với x=2thìu=5 
' dx 1 du 
Ta có: In "SÍP =(u| =-J5 — Võ. 
4J2x+lI 2ï2u 
68) Chọn B Đặt HE. 
Đổi cận: Với x =0 thìu=l; với x3 thìu=4 
3 34 
Ta có: Ƒ* x?+ldx = 
Q9 2 
69) Chọn A . Đặt u=+v/I+3x^ = u? =1+3x => 2udứ =12xdx 
Đổi cận: Với x=0thìu=l; vớix=lthìu=2: 
Ta có: ị ?+3x4 se Je `... TH 
¿ 18(5 3 j 135 
- 70) Chọn D Đặt u=x' +l= du =4xdx 
Đổi cận: Nghi NT s2: jnR 2thìu=l7 . 
2 
Ta có: In = “I nh cDn Dụ 
7vx°+l Dị 
71) Chọn B 
ñ : ".... 
Ta có: JEhsÐ cosxdx = Jenxes d(sinx+3)= —= 
~ l) 
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72) Chọn D 


73) Chọn D. 


74) Chọn A. 


75) ChọnB . 


76) Chọn B 


® 8K ðịa 


77) Chọn C, 


78) Chọn A. 


79) ChọnC. 


80) ChọnD . 
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SinX — COSX 
——————(X = 


Yl+sin2x 


d 
Đặt u =tanx = du =—=— 





COSˆX 

Đổi cận: Với x =0 thì u= VỚI X= kề thì u=l 

(tan?x +3)? 
Ta có: nG -Íe +3) du = ƒe' +6u? t9) 
COS“ X N : 
Š 
da cuc : 

s24 ù : 
[ sinx `: [=%9 “..¬ 
h l+cos2x 2 cOS”X  2cOsXo 














® L\ 
2 2 : " 
2 l S5 
| — đx = [SG #E) — l2 +sin xỈ? = n2 - 
h 2+sinx 2+sinx 0 2 
Đặt u =cos”x = du = -sin2xdx 
F‹ Kể 2 sức _ đê & # 1 
Đối cận: Với x =0 thì u =]; vớix =2 thì 0 =2. 
L k 1 
Lự sin2x *+ dx — du h | 
dc; x=] 5 " (tanx)|* + Inhi| ;=l+lIn2. 
COS” X ạ COS“ X u 0 5 


d(sinx + COSX) _ 


—. 


— ln|sinx + ==Ñ 














= Iný2 =In2 





SinX + COSX 
2 : 2 sả [Lạ 
[(1+sin°x)Sin2xdx =[u +sinˆx)'d(1+ sin?x) -dtãin x) _ 15, 
ẫ 4 °o 4 
, sin2x ?.4(4 uy Š ; l5 4 
—" —a-dX=[———z— =In|4~cos x|”=In—- 
Hà va COS” x 4—cos“x 3 
Đặt u= 2 +sinx —= du = cosxdx 
2 : 
§ : Ä. 2 
Ta có: [— 2 úx= cà, “hảu =[zmhi› NI: =2ln—~— 
ạ(2+sinx) : 2 3 


Đặt x=z-u=dx=-du 


Đổi cận: Với x =0 thìu =2; với x=z 


* 


thì u=Ö 


.. 2008| 7U bà 
0 s1n —=u 2 
2 cos?98u 


Ị (~du)= [—=—— mm. du=J 
1 2008 - 2008 
TU T4 cos u+sin u 
H sin 209 —. ... s6 ỗ 
2 2 2 
k. 


]= 




















2 m 
Mà I+I=I+J= [du=uz== = S, CHƠ To co 
ÿ 0 2 4 4 4 
81) ChọnC. Xem lại bài giải bài tập căn bản Bài 15b. 
82) Chọn B ' 
. ` 
Đặt x = tanu s<|-Š: 5] => dX= mẻ =(l+tan” u)du 
2 2 cos“u 
£ .dx _.. ?u)du \ x 
._ Tacó Ẫ= Ð = Jcos” udu =~ |( +cos2u)du 
a(X + ¡ (tan u+1)Ÿ ' 2s 
TƯ r 
2 2 .Js 8 4 
83) ChọnA. Cách giải tương tự câu 82. 
dx 


84)ChọnB . Đặt u=lnx—>dụ=—— 
X 

Đổi cận: Với x=l thìu=0; vớix=e thìu=l 
¡ó0 


Là. 3 
Tacó: (2t Xa 0x [Gi20án=|3+ | = 
: 3 0 
0, l 


85)ChọnC . Đặt u= S chốt 
X 


3 Š 








Đổi cận: Với x=l thìu=0; vớix=ethìu=l „ 
e 2 l 4 RỘ 
: : 7 
Ta có:  ..= ẽ Ố= 
I X 0 4 


3 2 12 
86)ChọnB . Đặt . g5 cCiỦk 
ữ 4% 2x 





Đổi cận: Với x = l thìu=0; với x=e” thì u=l 


Inýx =1 
n : 








cì 
Ta có: Ỉ 


l 
dx =2 |udu =uŸ : 
0 


87)ChọnA . Đặt úS14lns4du< dự 
X 


Đổi cận: Với x =1 thìu=l; vớix=ethìu=4 


‹ fV1+3Inx , 1) lt; 25 
a có: lo ng un Ko 


4 14 


HT 
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88) ChọnC. 


89) ChọnA_. 


90) ChọnB . 


91) Chọn B. 


92)ChọnD . 


-_93)ChọnA.. 


94) ChọnB . 
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E3 để 


Đặt tc lv lics đu ÉC 
X 


Đổi cận: Với x =I thìu=2; vớix=e° thìu=Š 





eì 5 
Ta có: le -F§ =2Wu =2(45 - 42). 
X 42+Inx + 
Đặt mẽ. 
X 


Đổi cận: Với x =Ï thìu =0; với x=e2? thìu =2 





: : 
Ta có: =. = } [cosudu cử giùi + = = 
2x 2 : 2 ¿ 2 
Đặt u = lIn(tanx)— du = NT hy £ =... x= c 
tanx cos?x. tanx sin2x 


Đổi cận: Với x = 2 thì u =0; với XS. thìu=In^/3 


mạ 


In⁄3 2 

In (tanX) S1 u 
=— |udu=—— 
sóc | sin2x 2] 40 








2 


= [eostnoddm) =sin(nx) P 
NÓ  s I : 


Đặt nzit 1m =0 sieu 
X 


=sin]. 





Đổi cận: Với x = LiMLuel với x=e” thìu=2 








°* Jng 2 8 
Ta có: dx=2 |(u®-1)du=2| —-u 
lướm Ï E lễ 3) 
Đặt "`"... dc di 
4x 2x 
Đổi cận: Với x =1 thìu=0; với x= WínSẻ 
* 2 
€ 3 1 
Ta có: jP2+1v- sje +l1)du=2 tủ 2=—. 
: o_ 32 





Đặt u=e *'*'— du =~2xeˆ* *!4x 
Đổi cận: Với x=—] thìu=l; vớix=Ôthìu=e 


du 1 


Ta có: In —_dx= ma la Hi 2 


2e- 








m =aMnẻ vã =Cln 3 


: InŠ đx InŠ e*ử 
95) ChọnC . Tacó: Í = |. 
l¿a(© ) 


TC lá —3e*+2 





n3 
Đặt u=e” >du =e*dx 
Đổi cận : Với x = In3thìu =3; với x =In5thì u=5 
In5 5 Š 

e*dx du ' l 1 
Í==—- 5 : -l>—— -Í “gETja=I 
nạ (€ )-3e"+2 ;u =3u+2 5n u-2 u-l 
96) ChọnA . Đặt u=ve*—-1=>uˆ =e*-1— 2udu =e*dx ` 

Đổi cận: Với x = In2 thìu=l; với x =In5 thìu=2 












































In§ Đi VI 2 2 3 
: | = Đ [S Cua bên vẽ ha =a| S vu =5” 
I2 V€” —] 1 8 Ì l 3 3 
Ti ¬. (e*+2)` Ima_ 37 
97) Chọn B. [ +2)ˆe*dx = llÔ +5) 06 °4019< | mm. 
: 3 3 
3 _ In3 =- ch G 
98) ChọnD.  [~———dx= [(e*+l) ?d(e'+l)=-2(e* +1)? =V2-I. 
ð y(©`+ tổ 0 
In2 e* In2 | bổ 5 
99)ChọnB.  |—————_~dx= |(e*+1)'d(e*+1)==————D|, =—: 
li, D Ị 262157 xui 772 
TU X 2X Ị x — 2 
100)ChọnD. [Š “°  av=[SS TÊ 2= me +es)Ïl =inŠ— 
j€ +€ ch+e”" 
'R - ' 
101) Chọn A. ke” + cosx)cosxdx = [E"“d@inx) + 5 ịu + cos2x)dx 
) 0 Ủ) 
sinx z1 : 5 mạ 
=e 1+ [x+ dn8x lÌ =e~I+Š: 
0 2Ÿ 2 0 
'  Sinx ì sinx 4 : sinx 
102) Chọn €. tanx+e - eosx)dx = Ï 4x +e . COSXdX 
COSX 
0 0 0 
ñ : ' v 
-, ©*"*4(sinx) =(~In|cosx| + e*"* } Tegiồ 2 —] 
COSX ở 0 2 
-1 M2 NÓ 
=-ln2 ?+e? -I=ln42+e? -1. 
: b b 
103) ChọnC. Phương pháp tích phân từng phần [ndv=uv|`- jvdu 


: tà du =2dx 
Đặt 


=> 
dv =sinxdx (V=-cosx 
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Lị R 
Mã 








Ta có: 1x + 1)sinxdx = -(2x + Ì)cosx › +2] cosxdx = =l+ SH S Hộ 
0 0 0 
2x+I du =2dx 
104) Chọn B. Dặt lọc bớt TM ' =. 


Ta có: j@x+l)e dx= (2x+1)e" 





,~2|e'dx= [Gx+Le*=2e*] =e+I 


2 
105) Chọn A. Đặtt =I+x” =dt=2xdx. Ta có: [xind +X?MXx= 2jtmat 
h l) b l 


đt 
Đặt ME = s. 

















dv =út =ï 
2 
Do đó: 2 JIndt=^= [ - giả -[#'-;Ì}=m2-3. 
2 2 2j 2 
tạ Bế 
196) Chọn D. Đặt sức > — 
4x v=24x 
« ẶÀ 
Ta có: | rdx= 2ýxinx|' —2Íx =4-2xe. 
IŸJX " 
u=lnax du =#* 
X 
107) Chọn B. Đặt đc =- c, 
k 2x? 
"hình an nàn: 
2x? 2x“ 4x l6 8 
108) Chọn c Xem lại bài giải _ tập căn bản Bài 13a. 
' u=(Inx)"! du =(n+]) Inx Sứ, 
109) chọn B. Xét I„., = Kim rực đặt - .. ứx = uyi cán" 
: — V=X 


1,„ = x(nx)"" | ¡—(n+ Dị" xdx =e—(n+l)1„ hayI,„¡+(n+l)1„ =e. 





Lị x 


110) ChọnC. I, +I 


n+l 


=_—m 


4 4 
= |tan”xdx+ [tlan”"°?xdx = [an xa + tanˆx)dx 
0 





Đặt u = tanx — du = == =(1+tan?x)dx 
. X 


Đổi cận: Với x =0 thì u =0; với x=2 thì u =1 
2n+l 


b Í : 
0 2n+l 








1 
Dođó: I,+1,„= [u”du=— 
h 2n+l 
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111) Chọn D 
112) ChọmA. Tương tự cách giải bài tập căn bản Bài 19. 
113) Chọn D 


0 3 4 


3 
114)ChọnA.  S=- [x'4x + [x'dx =—— 


0 xế 


1 4o 





4I 
=— (đvdt 
2 ( ) 





115) Chọn B 


Diện tích hình phẳng cần tìm là 


0 2 
§= le? ~2x)dx + k? +2x)dx 
¬l 0 








§ 
== (đvdt 
TẾ cán, 


116) ChọnC. Đồ thị (C) của hàm số đã cho có tiệm cận xiên là y= 2x+l 


Diện tích hình phẳng cần tìm là : 
m[ _2 m m 
&= Í xXˆ+5x+3 
: -I X 


ớ 1 đx 
-x+ le = |: l+———-(2x+ Dịm s 
J _ K+2 In 





=In|x+2|| =lnim+2| (đvdt) 





m 
¬l 


s5... 
Mà S=6rên bÌn+2|=6cs|m te |! : 
m=-e” -2 (loại) 


117) Chọn B.. - Phương trình hoành độ giao điểm của . 


y=-X +2 và y=x là: -x?+2=xe>x? +x-2~-0ÐTE 
„ Diện tích hình phẳng cần tính là: 
› Phương trình hoành độ giao điểm của 


y=-x?+2 và y=x là: - 


-k)+2xeSx2+x~2=00| TT) 


» 
1H 
Ị 
t› 


„ Diện tích hình phẳng cần tính là: 
Ị 
S= ƒ(x?+2—x)dx 
-2 


x x? 9 


= L + + - TT = 2 (đvdU) 
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118) Chọn C 
. Phương trình hoành độ giao điểm 
của y =3” và y=4-—xlà 3* =4~x 
©=x=l 
( Vì f(x) = 3" là hàm số tăng trên R, 
ø(x) =4-— x là hàm số giảm ) 








. Diện tích hình phẳng cần tìm là : 
| ° x 
s=](4—x~3" Tu nn sÙ ` tưng 
0 2 3 





2 In3jt 
119) ChọnD. “Tương tự cách giải câu 1 17. 
120) Chọn A 
. Phương trình hoành độ giao điểm 
y=x”-2 và y=x+4(x>0) là : 
x-x-6=0«€>x=3 vx = -2 (loại) 
‹ Diện tích hình phẳng cần tìm là: 
$= 2Ï(&x+4- x'+2 )dx 


Kề 


3 2 
=äis72+x63a cai cÊ x2 se 
0 32 v 











=27 (đvdÙ 





121)ChọnB .yˆ=2x-—2 
‹ Phương trình tiếp tuyến của (P) tại A, B lần lượt là 
vn: lại : Phương trình tiếp tuyến với đồ thị hàm số y = f(x) tại M(Xạ; ÿạ) 
là y-yo =f(Xg)\(X~Xụ) ) 
(đ,):y =y(0)(x—0)+3=-2x+3 
(đ;):y=y(3Xx—-3)+6=4x-6 - 
. Phương trình hoành độ giao điểm của 
(đ,) và (đ;)là : 


—2x+3=4x-6<>x= 


9N) 


. Diện tích hình phẳng cần tìm là : - 
3 


S =jœ ~2x+3)dx— Ï(-2x +3)dx -Ï(4 -6)dx 
0. 0 3 


2 
ấm 
tin: 
3 





+ -âs +(6x—2x?)} 





3 
9 
=— (đvd\). 
: HẠ ) 
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122) Chọn C 
Đo tính đối xứng nên diện tích hình 
phẳng cần tính là 
S= 2ƒ (sinx - x +7 )dx 
Ũ 


= =2[sinxdx- 2j xảx + 2x]dx 


ũ 


= (-2cosx ¬Xế # 2m) |, 





g=4+m” (đvdt) 





123) ChọnD. Với Vx e[0; z]= x<x+sin?x 
Diện tích hình phẳng cần tính là: 














$= j@ +sinˆx —x )dx =zjdI=eos2x )dx= [š-zen2x |} “5 (đvdQ 
_ “ở Inx 
124) Chọn A. Với Vx e[l; e]=>y=——=>0 
_~": 
Diện tích hình phẳng cần tính là: S= Ỉ TH 
phang PRc 
u=lnx đ _ dx 
Đặt lay ỦX cô | 
24x v=xx 
Ta được: S = VAMB| -IE=cix-»jx |[=2~ ve (@vd 
125) Chọn D 126) Chọn C 
127) Chọn A. Tương tự cách giải Bài tập căn bản 26a. 
4 4 
128) ChọnB. V=2z[(2Vx)?dx =8n[xdx = =64x (đvtt) 
0 0 





§ 3 š 
129) ChọnC. Phương trình hoành độ giao điểm của y = n y=x? là: 


3 
_ ©>x”(3-x)=0«©x =0 hoặc x =3 
- Pu 
Ta có: xĨ 2T.” Vxe|0; 3] 


3 6 5 7 
=Ị x*—— lđx =m —Í 
9 3 63 


130) Chọn D. x7 +(y— IRã =l©(y-l) =1-x? cy= Jr41— X~ I<x<1) 
. Thể tích của khối tròn xoay cần tìm là: 


v=zj||txýt-s*} -[t-W=#} |x- TỶ 2m ˆ(đvtt) - 


[xem lại Bài tập căn bản 5b) ta có kết quả ƒ 1—x?dx SC) :) 
¬l 


3 =. 





(đvtt) ( xem câu 126 ) 
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_ChươngIV SỐ PHỨC 


A. KIÊN THỨC CÂN NHỚ 
I. DẠNG ĐẠI SỐ CỦA SỐ PHỨC 
1. Định nghĩa số phức 
Xét tập hợp C ={ a+bứ/a,beR; ï? = -1] 
Mỗi phần tử z = a + bi c C được gọi là một số phức 
. a được gọi là phân thực của z 
. b được gọi là phần ảo của z 
. 1 được gọi là đơn vị ảo 
Chú ý : 
- Mỗi số thực a được coi là một số phức có phân ảo bằng 0, tức là 
z=a+Oi=aeclR 
- Số phức có phần thực bằng 0 gọi là số ảo ( còn gọi là số thuần ảo) : 
z=0+bi,beR. 
2. Hai số phức bằng nhau 
Cho bai số phức z = a + bi,Zz' =Á' +b'i(a,b,a',beR) 
a=a' ` 
b=b 
3. Biểu diễn hình học của số phức 


Tas6z=r ©| 


. Số phức z = a+bi (a, beR ) được biểu 
diễn điểm Mía; b) hay bởi ti(a; b) trong 

mặt phẳng tọa độ Oxy (mặt phẳng phức). 

. Độ dài của OM được gọi là môđun 

của số phức z và kí hiệu là |zị 


Ta thấy |=|oM =Va? +bể. 


4. Số phức đối nhau 

Cho số phức z = a+bi (a, beR). Ta gọi —- a-— bi là số phức đối của z và kí hiệu 
—Z =—a— bị. 
5. Số phức liên hợp 

Cho số phức z = a+bi (a, beR). Ta gọi a— bi là số phức liên hợp của z và kí 
hiệu Z z=a—bi. 


II. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN SỐ PHỨC 
1. Cộng, trừ số phức _ 
Cho hai sổ phức z =a + bi,z' = a' + bi (a,b,a',bt eR) 
Tacó: z+z'=(a+a)+(b+b)i ; z—z'=(a-a)+(b-b?i 
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2. Nhân hai số phức 
Cho hai số phức z = a + bi,Z' = a°+ b¡ (a,b,a,beR) 
Tacó: z.z'=(aa -bb)+(ab +ab)i 
3. Chia hai số phức 
LG. 
lzƒ' a? +b? 
. Phép chia số phức z' chơ số phức z khác 0 là tích của z'-với số nghịch 
đảo của z 
. Cho hai số phức z =a + bi,z'=a' + bí 
z' aa+bb ab-ab 
đa CỔ: TRE. 
z a+b a“+b 
4. Những kiến thức cần học nhớ khi thực hành toán số phức 
+ =T—l ;¡  =Ÿ.i=-li ; #=. =CDCUD=I 
. zlà số thực ©>z=7 
z là số thuần ảo © z =—Z 





mm. .. .... : `... 
. Số nghịch đảo của số phức z =a + bi # 0 là số z'' =— = 
: Z 


1 








tt +tz <Z+5 ¡ (HE) 5# 2E. \ š)-š (z#0) 
z) 7 

- Jz|>0, VzeC | 
+=bIlsr. JEl~EÍl 

-Jzz|=k|.le†. zÍT bị (z#0) 








- |z+z|<|z|+ |zl. Yz,z'eC 


III. CĂN BẬC HAI CỦA SỐ PHỨC, GIẢI PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI 
1. Định nghĩa „ 
Cho số phức w. Nếu có số phức z thỏa mãn z” = w thì z được gọi là một 
căn bậc hai của w. 
2. Cách tìm căn bậc hai của một số phức 
Cho số phức w =a + bi (a, be R,b 0). Tìm căn bậc hai của w 
Phương pháp 
. Gọi x + yi là một căn bậc hai của z. Ta có: 
(x+yj? =a +bi © x2 +i2y? +2xyi=a+bi ©@x?—y? +2xyi=a+bi - 
x? —y? =a 
© lc nh Œ®) 
¿ Giải (*) tìm được x, y 
‹ Kết luận : 
Lưu ý:_s w =0 có đúng một căn bậc hai là z = 0. 
‹ w #0 có đúng hai căn bậc hai là hai số đối nhau (khác 0) 
—_> Hai căn bậc hai của a >0 là +Va 
- Hai căn bậc hai của a < 0 là +-ai. 
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3. Phương trình bậc hai 


Xét phương trình bậc hai Az? + Bz + c- 0 (*) trong đó A, B,C là các số 
phức cho trước và A #00 
. Nếu A = BŸ ~4AC #0 thì (*) có hai nghiệm phân biệt là: 
=B-ồ -B+ö 
' Z2 — 
2A 2A : 
( trong đó õ là một căn bậc hai của biệt số A ) 


. Nếu A = B -4AC =0 thì (*) có nghiệm kép là: z, =z¿ =- 


ZI— 








B 
t 
IV. DẠNG LƯỢNG GIÁC CỦA SỐ PHỨC 
1. Định nghĩa 

+ Cho số phức z0. Gọi M là điểm trong mặt phẳng phức biểu diễn z. Số đo 
(rađian) của mỗi góc lượng giác tia đầu Ox, tia cuối OM được gọi là một 
acgumen của z (xem hình vẽ I. 3). 

+ r(cosø+isinø)( r > 0 ) là dạng lượng giác của số phức z = a + bi#0 với 
a, beR. Trong đó r, ø= (Ox, OM ) lần lượt được gọi là môđun và một acgumen 
của số phức z ( xem hình vẽ I. 3 ). 
2. Cách tìm dạng lượng giác của số phức dưới dạng đại số 


Để tìm dạng lượng giác r(coso + isino ) (r > 0) của số _ nh z=a+biz0 
(a,be R) thì ta phải 


.Tìmr: r=va?+b' 
. Tìm @: cosọ=^ và sino `. 
T F 


3. Nhân, chia số phức dưới dạng lượng giác 
Nếu z =n(cosợ, + isinø, ), Z = r,(cosớ; + isinø, )(r, >0,r, >0) thì 


„ z.Z'=r,.r„[cos(Ø,+Ø,)+isin(0, +ø, )] 
- %= 2 Ieos(Ø ~ø,) + sin(Ø —,)] (khi, >0) 
2 


4. Công thức Moa- Vrơ ( Moivre ) 
Nếu n là số nguyên ,n >1 thì [r(cosØ + isinø)]° = r°(cosnø + isinnø) 
5. Căn bậc hai của số phức dưới dạng lượng giác 


Các căn bậc hai của số phức r(cosợ + isinø ) là Ji[ssẽ + sinế) 


và — JiÍsosŠ + hinŸ ) = 4|ss(2 + ) + ki|Š + *Ì với r >0. 
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B. BÀI TẬP CĂN BẢN 

















§1. SỐ PHỨC 
Băt1-Tnh phêu thực-v3 phần âo của eặe số phúc san 
a)(2~i)+(5+3-(1+j) b)(1+i)}` =( 
c)+21)+ 5i) Thách 
2+5 
Giải 


a)(2—-1i)+(S+3j)-(I+j)=(2+5-l)+(-1+3-l)i=6+i 

Số phức có dạng z = a + bi với phần thực a =6 và phần ảo b = l. 
b) Ta có: 

(1+i) =f+3.1.1+3.1./+ï =1+3i—-3-i=-2+2i 

(1~Ð? =l~-2i+  =1~2i-I=-—2i 

Do đó: (1+i}`=(1—ÐÍ ==2+2i—(—2i)=~2+ 4i 

Số phức có dạng z =a + bi với phân thực a =-2 và phân ảo b =4. 
€) (3+21). (2+ 5i) =9+ 5i + 6i + 1012 =(9—10)+(15+6)=-—1+21i 

Số phức có dạng z = a + bị với phần thực a =—Il và phần ảo b =21. 

Lãi (+3iW2-5lÙ) 2-3Í+6i-ISẼẺ [7+ti I7, 1, 





` "¬ . , ù _ ¬ -= th. HIỢ 1 
3+5 +5W-5D  Ẻ SN g 29 29 29 
: la 7 s8 1 
Sẽ phức có dạng z = a + bi với phần thực a == và phần ảo b= ST) 








Bài 2. Cho số phức z = (3x + 10) +(3y -3)i và z'=(3- 2y)+ (5x —6)¡. Tìm | 


các số thực x, y sao cho z =zZ' 





Giải 
3x+I0=3-2y J3x+2y=~T x=-l 
<< \ 
3y-5=5x-6 (5x-3y =1 
Íx=—l 
y=-2. 


Ta CÓ: r>z©| 
y=-~2 


Vậy hai số thực cần tìm thỏa mãn z = Z' là | 


Bài 3. Tìm các số phức z biết |z| = 4 và z là thuần ảo. 


Giải 





_ Số phức z có dạng z = bỉ 
Ta có: |z|=4© VbỶ =4©|b|=4e>b=+4 
Vậy số phức cần tìm là z = +4i. 


Bài 4. Cho số phức z = (1 - 2i)(2 + Ö)Ÿ 


a) Tìm số phức liên hợp Z của z b) Tính môđun của z 
€) Tính z + Z đ) Tính z. 7. 
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Giải 
z=(1-21? +4i+i?)=(1-2i)(3+4i)=3+4i —6i—§i? =11— 2i 
a) Số phức liên hợp của z là Z =1 + 2i 
b) Môđun của z là r =|z|= L1? +(~2)? =x125 
€)z+z=22 : 
đ)z.Z=(11—21)(11+2i)=11? -22i? =121+4=125. 





Bài 5. Cho số phức z = 5 + 6i. Tìm số nghịch đảo của z. 
Giải — 
Số phức đã cho có dạng z = a + bi với a =5,b =6 
l_ 7 5-6 5 6, 


Số nghịch đảo của z là z'' =—=———z =——=~-~Ì 
z a +b 61 6l 6l 
6, 


——=_k 


Vậy số phức nghịch đảo cần tìm của z là zˆÌ = TA 
Bài 6. Giải các phương trình sau : 
b)—12?—-5=0 
đ)7?+4=0 


Giải 


a)(3+519z=z—Ì 
©)5+27Z=3-4i 





| | h 2-5i 
a)(G+51z=z—Ì ©(2+51z=—Ì ©z=— Cu no 
3450200 VI há 2+5 (2+51(2-5i) 
2-5i 38) sủ. `8. 
©z=—-———>=-——= 1. 
73-5 29 29 29 
`_ _  § 53+) 15+51 15 1, 
Bí(<ZS5 le se c“ sÓ bị 
SN “HN (n0 g0 10 10 2 








1S 1, 


Z=—_—_~—F!. 

10 2 
_@5+2Z=3~4i ©2Z=~2—4i œ7 =—l~2i=>z=—I+2i. 
đ)z?+4=0©z? -4i” =0 ©(z+2)(z—2) =0 ©z = 121, 


Bài 7. Viết các số phức sau đưới đạng đại số 











2009 
a)z =1209i?” + 1204i5 b)z= l5] 
=: 





Giải 
ˆ a)z=1209i207 + 1204i2008 ~ 1209(42)1993 ¡ + 1204(i2)/9 
=1209(—1)'*?,¡ + 1204(—~1)'°% = 1204 — 1209 ¡. 
Vậy số phức đã cho viết dưới dạng đại số là z =1204—12 


09i. 
€. 
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2009 - ¿"12009 
Ðz=[ TS] l# =(1+Ð"" =[+Ð#]*%,(1+0 


=q+2+20”°.4+0=00%.+0=29.022?.+0 
=2'"*.(0””.q+0=2""”.4+0. 
Vậy số phức đã cho viết dưới dạng đại số là z=2'“* (1+ ¡). 


§2. CĂN BẬC HAI CỦA SỐ PHỨC. 
PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI 


Bài 8. Tìm căn bậc hai của mỗi số phức sau 


a)9 b)—9 . c)—7 
Giải 





a) Căn bậc hai của 9 là + 3. 

b) Ta có: -9 = 9¡” nên căn bậc hai của — 9 là + 3i. 

e) Ta có: ~7 = 7i” nên căn bậc hai của - 7 là + i7. 

đ) Ta có: 4i = 2(2i) = 2(1 + 22i+¡7› =2(1 + ¡)” nên căn bậc hai của 4i là 
+42(1+i). 


Bài 9. Tìm căn bậc hai của mỗi số phức sau 


a)—3+4i b)I+4/3i 
Giải 





a) Cách 1. 
Gọi x +¡y (x, yeR ) là một căn bậc hai của —3 + 4i, ta có: 
2 v2 — 
œx+iyŸ =x? -y! +2ayi=-A+4ie Ly SSc bà 


2 
C0 li: (œxz0) @) 


Thay (3) vào (1) ta được: x Â c8 cử +3x”—-4=0 
x? 
© xˆ =l (nhận) hoặc x” = —4 (loại) 
+ Với x =l thì y=2 
+ Với x=-—] thì y=-—2 
Vậy căn bậc hai của —3 + 4i là l+ 2i và “tu 
Cách 2. 


Ta có: —3+4i =(1+2i)” = căn bậc hai của -3+4i là +(1+2i). 
b) Gọi x + iy (x, y eR ) là một căn bậc hai của 1+4i, ta có: 
=l ( 


x'- 
(x+iy)” =x”—y 'raui<tr4Bïe [6c KỆ: (2) 


t8? 


@¬y=2Ö (xz0) 3) 


Thay (3) vào (1) ta được: xŸ -12=I©x*-x2 -12=0 
X 
© X” =4 (nhận) hoặc x” = -3 (loại) 
. Với x =2 thì y= x3 
. Với x =~2 thì y=-—/3 
Vậy căn bậc hai của I+4A3ilà +(2+3i) 
Bài 10. Giải các phương trình : 
a)x? +6x + 10 =0 b) x?—2(1+3i)x + 2i —5 =0 
=e)z?—(4+i)z+5(1+0)=0_ đ)z?—3(1+2i)z?+(—3+8i)z+5—2¡= 


Giải 










a)x” +6x +10 =0 cóđạng Ax” + Bx +C =0 với Á =1,B=6,B'=C =3, 
C=I0 
Biệt số A' = B'” ~ AC =—I =i”,căn bậc hai của A' là + ¡ 
Vậy phương trình đã cho có hai nghiệm phân biệt là : 
=B'-VA -B'+VA' 
X;=—————=-3-'! Về X¿=—————= 
a a 
b) x” —2(1+3i)x + 2i — 5 = 0 có dạng Ax? + Bx+C =0 với A =, 
B=-2(1+3i),B'=-(1+3i),C=21- 5 
Biệt số A' =B ~ AC =(1+3i)” -(21—5)=~3+4i 
Căn bậc hai của A' là +(1+ 21) ( kết quả Bài 9a ). 
Vậy nghiệm của phương trình đã cho là :x, =i và x; =2 +ŠI. 
c)z? (4+ 1z +5(I+1)=0 có dạng Az? +Bz+C =0 với A =1, 
B=-(4+i,C=5(1+1) 
Biệt số A = B” -4AC =(4+i)” -20(1+i) =—5 — L2i 
Căn bậc hai của A là 2—3i và —2+3i ( giải tương tự Bài 9 ) 
Vậy nghiệm của phương trình đã cho là :z,¿=3—i và z; =l+2i. 
đ)z” —3(1+2i)z” +(—3+8i)z + 5— 2i =0 
©(z—[z? -2(1+3i)z+2í— 5]=0 
<©>z =1 hoặc z =¡ hoặc z =2 + 5¡ ( kết quả Bài 10b) 
Vậy nghiệm của phương trình đã cho là z = l,z = 1,Z = 2 + 5ï. 


-3+l 






- ¬ R2 155 Z¡.Z¿ =5(1+1) 
Bài 11. Giải hệ phương trình bậc hai hai ẩnZ,.Z;: + , —„, : 
Z¡ +Z2=5—2i 
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Giải 
Ta có: (z¡ +z;¿)” =Z{ +72 +2Z..z¿ =5—21+2.5(1+i)=(4+ÐŸ 
=>Z¡#+Z¿ =4+l hoặc Zz¡ +z¿ =-(4+1) 
Trường hợp 1: z¡, z;¿ là các nghiệm của phương trình bậc hai 
ÿ : : ;=3-—Í 
Z -+0z+50+Ð=0©| S2 
Trường hợp 2: z,, 7z; là các nghiệm của phương trình bậc hai 
Z=-3+I 
z=-(l+21) 


( kết quả Bài 10c) 


Z2 44+ 0z+50+Ì)=0 | ( giải tương tự Bài 10c) 


Vậy hệ đã cho có 4 nghiệm 
(3~ï; 1+2i); (1+2i;3—1);(~3+i; ~d+20);(~(+20; -3+Ì). 


§3. DẠNG LƯỢNG GIÁC CỦA SỐ PHỨC. ỨNG DỤNG 






Bài 12. Viết dưới dạng lượng giác của các số phức sau 

a)Zz=+l3+ï : b)z=-3(V3 —i) 
Giải 

a) CÁch1. z=J3 + có dạng z=a + bi với a=/3, b=l 


. Mô đun của ¿ là r=xa? +bŸ =x/4 =2 
. 
T 





ng Ẹ h a À2) và 
‹ Gọi (0 là một acgumen của z, ta có: cos=— = Ea và sin0 = 


T4 
=0=— 


Vậy z =r(Cosọ + isino) = Z[e»sẽ + line ] 


2 


b) z=~3(V3 ~ï) có dạng z =a + bị với a =~34/3, b=3 
„ Mô đun của z là r=va” +bˆ —36 =6 


Cách 2. Ta có: z _ư = {Ÿ-; Ì 2[eosz+ line] 


a 
COS0 =— 
‹ Gọi @ là một acgumen của z, ta có: b 
SIN0 =—= 


Vậy Z = r(CoSØ + isinø) = do» +isin s) 





Bài 13. Viết các số phức sau dưới dạng lượng giác 






1T... 1 
a)Z =-| COS—— + ISInr— |. 
l 12 


b)z= {T—eos=+ iin) 
12 6 6 
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Giải 


1Ð... 1 = - 1l3n .. 
8)Z=—-CO§—— — 1Sin— = cos| + — |+1sin| + —— |=cos——— +1sin——— 
+ 12 12 12 127” - 12 


b)z=6 co ~E Ìxisnj x—E) ~đ[cosŠ +idn ] 
6 6jJ]. 6 6 


Bài 14. Xác định môđun và một acgumen của số phức : 


: Áes = +isin B 
[ss+iinE) "N ..s 
5, 46 +42 +(\/6-4'2ð 
Giải 
s)Taco;cổi __ 8id+3)_.8d- 3i) v3) -Ág và) 








a)z= 


ng 








-J3+i d-AV3)0+3) 4 2. 


4⁄21] 


Theo quy tắc nhân hai số phức dưới dạng lượng giác, ta có : 


TÌ.. Í- T7 71... T1 

-Zø 4l cosl —— |+isin|l —— ||-| c0s— +1sin— 

ị { )) l Ìl 3 ) 
1m81)... (Í, TT 2nì\ .. ° 2n 
= Á| cos[ —— +— |+isin| =—+— ||= 4| cos|l ——— |+1sin| -—— 
3 5 ` 15 15 


_... 7 
Vậy môđun và một acgumen của số phức z lần lượt là 4 và — _ 








T?Œt... 1L... T 
COS— + I1 COS— + lÍN: 
b) Ta cÓó:z=————>—>—=-= 
Ý6 + v2 „X6 v2, C0S-— +isin-— 
4 4 12 12 


Theo quy tắc chia hai số phức dưới dạng lượng giác, ta có : 
1614 Ì),..ÍT T #E... ®X 
-Z=COSỈ —T——— |+isinl ———— |= c0S— + isin— 
ị Ệ 5) § 5) 4 4 
Vậy môđun và một acgumen của số phức z lần lượt là I và T 


Bài 15. Tính 
a)(_—3 +i)? b)q+¡)* 





Ì là 2 { ?R.... T) 
€)| —- đ)z= COS—— +iSin—— 
VHi _ - \A3+i 4 4 
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Giải 
a) Ta có: ~AJ3 +i =2 “. =2|eos + in C) 
3 2 6 6 
Theo công thức Molivre : 
Cj3+ữ" =? [sosl2- E +sin12: X Ì=2P(oslôx + sinl0z)=2" 


: 1 l2 : T . 7 
b) Ta có: Léi= 8| + ]=V[cos5 +binT) 
li) ID 4 4 


Theo công thức Moivre: 
(1) -(J2)9%9 la» SA bi, +isin _= 








=(2)ˆ%% (cos502z + isin502) = (V2)2'(1 + 0) = 219%, 
©) Ta có: 
1 _l-ÐØ l+i lI |1 mm... 1%... 1 
TP NET. Re SS2EX %'IJ*gg (sa tnŸ] 
. 2008 2008 
Công thức Moivrc: mm Tạ) lss ki 2 
+ỉ Vẽ 4 4 


21004 


' 2 2Ä ~)_ .. JTÃ. ñ )n. ví 
đ) Ta có: ~ CĐ vo no xiún —# 
Hòn” li tụi An 'SNGE- NET ÌN 7 NAM: 
Theo công thức Moivre: li ỉ =eo[T~E) _) 

_ \M3+i 6) \ 6 
Theo quy tắc nhân hai số phức dưới đạng lượng giác, ta có: 
lŸ 51 . (71 S] lim... lÌm. 
z=cosỈ —~——— |+isin| ———— |=cos——+isin—— 
4- 6 4 6 12 12 








——-(cos502ã+ BHIUER=h = 











Bài 16. Cho số phức z = x + yi (x, y e R). Tìm ml 
a-+. n 


Giải 
_ Ta có: Ixễ-[LxŠ}‡Ši= bước 
:. n n 


n 2 
= 2x x ty 
2 2 h cá» E2 8n 05 
sxM- +Yy Ì —. nỄ 
.n 


z. 2 
lim — mi? Kia xỶ KÝ. sự] 
F` hung 











suy Ta: lim l+ể| 
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—— +- khuớế Kha 

2 2 n 2 2 2 

Mà tuẾIn [EC tk keibn — =-l= — 
“2 n n tiện 2X. X +Y 2n 














n nˆ 
2 3... .Ð 
In| l+ Xe kbi 
. h n ty” 
=lÌim ã 5 - limị X+ =l.X=Xx 
tiện 2x xế+y vn: 2n 
+ 2 
n n 
_ : zÍ W 
Vậy: lmll+—|. se”. 
n-»+z n 








Bài 17. Cho x z k2z, k 6 Z. Tính : 





a)S =sinx +sin2x + -- 


- +sinnx b) T =cosx + cos2x +- 


Giải 


- +COSnX 
a),b) Đặt : z = cosX + isinx 


Ta có: T+iS=(cosx + Isinx) +(cos2x +Isin2x)+ ::-+(cosnx +isinnX) 


2 a_ Z(Z”—l)_ (co0sx +isinx). (cosnx + isinnx — l) 
=Z+2Zˆ2+--.+z”= = 


8#] __ €OSX +lSinx —l 
__ €os(n +])x + Isin(n + Ì)x - (cosx + Isinx) 


NÝ: Đ cl 1 
-2sin T cginE na 2260 t8 2 in 2h 








-2sin? bo + [zm hộ cos 3 
2 2 2 


n 
2 1t. „2. n1 
= * TH co chim gi si 
sin— 
2 





nX (n+l)x __, TK 





: : (n+l)x 
sin——- sin>——- SỈn-< + C0§>~——— 
Dođó: §ẽ——^————^——, . T= — ? 
sin— sin— 
2 
C. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 
1) Phần thực của số phức z =3 + 4i là : 
A. 3 B.4 .ò.Ö.C, 0 D. 4i 
2) Phần ảo của số phức z = 2 - 5i là 
A.2 B. -S ŒC. -5¡ D. —I 


3) Số nào trong các số phức sau là số thực? 


-- 102 


A. (x/3+2i)—(\3~2i) B. (3+2i)+(3—2i) 


C. (1+2i)+(—l+2i) D. (5+2i)~(V5 -2i) 

4) Số nào trong các số phức sau là số thuần ảo? . _ 
Ä;Yd2-+20140v/2=-30 B. 3+j)-(2—i) 
C.(5-142)-G+w3)  ˆ D. (2008 + ¡) + (2009 -ï) 


5) Cho số phức z =(m” +m~—2)+(mˆ — l)i (m e R). Giá trị nào của m để 


z là số thuần áo và khác 0. 








A. m=l B.m=2 : C. m=-2 D. m=+I 
6) Tìm cặp số thực (x; y) thỏa hệ thức 3x+lI+(l+y)'=5—x+{2y-l)i 
A.(1;2) B. (2;1) Œ. (1;-2) D. (-2;l) 
7) Số phức liên hợp của z = (I—1)(3 + 2i) là : 
A.7Z=l+i B.Z7Z=I1-i C.z=5-Ii D.7Z-=5+i 
8) Số phức z = (I+ 2i)“(1—¡) có môđun là : 
FArll=s/2 ` B.lj=50 C. pi=22 D.b|=C 
9) Cho số phức z = a + (a — L)i (a e R). Giá trị nào của a để |z| = 1? 
TỶ. = B.a=^ C.a=0va=l — D.|a|=l 
2 ` 3 
10) Dạng z = a + bi của số phức SEE- là số phức nào dưới đây? 
3+2i 
sp. đc cao 8c si "N 
13 13 I3 13 13 13 I3 13 
11) Mệnh đề nào đưới đây là sai ? 
A. z+ 7z là một số thực B.z+z=7+7? 
===+<—— Bì miốt Sổ ihựe D. (1+i)!9 =2!9 ¡ 
l+i lTl 
12) Cho số phức z = 3+ 4i.z~' có môđun bằng 
A. B. ạ C. - D. Đ 
45 5 3 4 
13) Cho số phức z = -3 - 21. Xét các mệnh đề 
| 42 24 
Dz+Z=-6 : ID z+z=———-—i 
Œ tọ SM 13 13 
Mệnh để nẳo sau đây đúng? 
A. (I) đúng, (H) sai B. ()sai,(I) đúng 


C. Cả () và (II) đều đúng _. D. Cả (1) và (1) đều sai. 
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14) Phân tích z = 27 + ¡ về dạng tích của hai số phức. Khẳng định nào sau đây 
đúng? 


A., (3+~+j)(§+31) : B.(2-i)(8+30) 
C. 2(3-0(8~30) _Ð. =5(8=iJ(8+30 
l+i li 


15) Cho z= mm + TỆTh Trong các kết luận, kết luận nào đúng? 
+] 


A.zeR. B. z là số thuần ảo. 
C. Môđun của z bằng 1l.  D. z có phân thực và phân áo đều khác 0. 
16) Mệnh đề nào dưới đây là sai? : 


Á.l+i+i2+---+i29 =Ị —B.(i~I)là số thực - 
C. z+Z là số thuần ảo D. z.z là số thực. 


:7) Cho số phức z = a + ai (ae R). Trong mặt phẳng phức tập tợp) các 
điển biểu diễn của các số phức z khi a thay đổi là : 

A. Đường thẳng y =x - —B, Đường thẳng y =ax 
C. Đường thắng y =ax—a D. Đường tròn x?+y” =aŸ 
18) Trên mặt phẳng phức, tập hợp mọi.số phức z thỏa mãn |z - i| = 1 là 

đường tròn có phương trình nào sau đây? 
A. x?+y°—2x—l=0 B. x°+ty°~2x+y-l=0 
..C.x?+y?-4x+2y-3=0 D. x'+yˆ`-2y=0 
19) Trên mặt phẳng phức, tập hợp điểm biểu diễn các số phức z thỏa mãn |z|< 3 là 
A. Hình tròn tâm O, bán kính R =3. 
B. Hình tròn tâm O, bán kính R =./3: 
C. Hình tròn tâm I(0; 1), bán kính R =3. . 
D. Hình tròn tâm I(1; 0), bán kính R =3. 
20) Tập hợp các điểm trong mặt PA RE) phức biểu diễn các số phức z thỏa 
mãn|z + 2i|< I là : 
A, Hình tròn tâm I(0; 2), bán kính R =Il. 
B. Hình tròn tâm I(O0; —2), bán kính R = l. 
C,.. Hình tròn tâm I(- 2; 0), bán kính R =1. 
D. Đường tròn tâm I(0; - 2), bán kính R =1. 
21) Tập hợp các điểm trong mặt phẳng phức biểu diễn các số phức z thỏa 
mãn 2lz-i| =|z£—Z+ 2i| là : 
A. Đường tròn tâm I(0; l), bán kính R =l. 
B. Đường tròn (m 143; 0), bán kính R= 3. 


2 


C. Parabol y =E: D. Parabol x =Š— 
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;2008 





22) Biểu diễn về dạng z = a + bi của số phức z = : là số phức nào? 


( $ 
3 4 3 4 3 4 4 3 
——-—i —+—I ——+—I ——+—Ì 
25 25 25 25 25 25 25 25 
23) Điểm biểu diễn của số phức z = “= có tọa độ là : 
+2i : 
A.(l;-4) B. (-l;-4) Œ. (-1;4) D. (-4,-I) 
24) Tập hợp nghiệm của phương trình ¡z + 2008 —i = O là : 
A. {2008+¡} B.{2008+i} — C. {+2008i) D. {_2008} 


25) Tập hợp nghiệm của phương trình (3 — ¡)Z — 5 = 0 là : 


A. Giàn) B. 5-32 C. l +2j DĐ. b2! 
5 ổ 3 9 "1# 2 3.2 


26) Tập hợp nghiệm của phương trình z + z. Z = D là : 


A. 3+2) B. L2*2U : t+ãi| : D. 2) 
co. 5 3 Ặ. 2 IỆN, 


œ® 


2008 
27) Tập hợp nghiệm của phương trình = s: ) - Zz+(1+2)(-)=0là: 
"tai . #B.E7¿i C.-i] D.B+i} 

28) Tập hợp nghiệm của phương trình 3z - Z = 2(3 - 101) là : 

A._3-5ï} B.( 3+5} — C8-5} — D.§+5¡} - 
29) Tập hợp các nghiệm của phương trình x” +16 = 0 là : 

A.{-4i4i}. B. £-3i;3i} C. {_2i;2i) D. 4,4} 
30) Căn bậc hai của — 5 là : 

A. 5i B. -vối C. tõi D. +45¡ 


31) Căn bậc hai của 2ilà: . | 
A.l+ivà-l-i B.-V2ivàV2i C.2+ivà-2-i D.l+ivà3-i 
32) Căn bậc hai của 9 - 40i là : - ữ 


A. +(3-4i) B. +(5—4i) C. +(5+4i) D. +(3+4i) 
33) Căn bậc hai của ¡ là : 
^. S2 + 2¡và Ý2 _ V2, B.342,Ý2¡vạ_Ý2 _Ý2¡- 
ri nan Mây Tà 3 8 

C. S8, vi MÔ ĐIỂM ._—__ DĐ, Một kết quả khác. 

34) Căn bậc hai của — 2 + 242i 2¡ được biểu diễn bởi các điểm nào sau dWy 
trong mặt phẳng phức? 
A. (2;52/2 ) và (—3;— 5x2 ) B. 4,242 ) và @;~ 2/2 ) 
C. (4;32 ) và (—4; - 3/2 ) D. (;42 ) và (—l;—442) 
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35) Tập hợp các nghiệm của phương trình zˆ + 4z +5 =0là: 


A.{-2-2ii-2+2i} __ B.Í-2-3i;-2+3i} 
C.{-2-4i;~2+4i} D.{-2-i;-2+i¡} 

36) Tập hợp các nghiệm của phương trình z” + 2z —35=0là: 

A. {—5;5} B.{2-3i;2+3i} C. {—-5i;5¡} D.{2-i;2+i} 


37) Tập hợp các nghiệm của phương trình z” = -3 + 4i là : 
A.{—-1-2i;1+2i} B.{-I-3i;1+31} C.{-3-2i;3+21} D.{-2-31:2+31}. 
38) Tập hợp các nghiệm của phương trình x? + 3x + LOi = 0 là : ' 
A. {1+2i;4+2i} — B.Í1-2i-4+21}C. {T+3i—-5+2i} D.{1-31;5-2i} 
39) Tập hợp các nghiệm của phương trình 2x” + (¡+3)x + 7i+1= 0 là: 
A.{1-3i;i-2}  B.(lt3i+2} C.{2-3;i-1}  D.Kếtquẩkhác - 
40) Phương trình bậc hai nhận z, = —l + 3i,z; = —4 + 2i làm các nghiệm? 
A. Z?+3(1—i)z—2(1+5i)=0 B. 2?+2(1+0z+3(1—4i) =0 
C.2?2+5(1—0z—-20+71)=0 D. z?~3(1+i)z+2(1+7i)=0 
41) Cho phương trình x” + (1 + ¡)x + 2¡ = 0. Tổng các bình phương của các 
nghiệm của phương trình trên viết đưới dạng a + bỉ nào dưới đây? 


A.7—2i B.3+2i C. 5—2i D. -2i 
42) Tìm hai số phức biết tổng và tích của chúng lân lượt bằng - 6 và 1Ö 
A. -3—ivà 3+ B. -2-3i và -4+i 
C. -5+2i và —1+3i D. -8§+5¡ và 2+3i 


43) Phương trình x? - (2—ï)x +3 ~—i =0 có hai nghiệm x,, x;. Khắng định 
nào sau đây là sai ? 


Á. X;+X;=2-I B. x,.x;=3-i 
C. xị +xj =-3-—2i ˆD. xỷ +x là số thực 


44) Cho số phức z = 3 + ái, 7 là số phức liên hợp của z . Phương trình bậc 
hai nhận z và z làm các nghiệm là: : 
a. Z” =6Z+35 =0 TB.Z?-6Z+25=0 


C. Z2 ~62+Š =0 D. Z2 +6Z+ 2 =0 
45) Tập hợp các nghiệm của phương trình x' — I = 0 là : 

A.{—=k-i} B. (+1) C.{#£l;+i} D.{ tý] 
46) Dạng lượng giác của số phức z =I - ¡ là : 


A. 2| cos~+isin— B. 42 cos~+isin= 
4 4 : `4 4 
C, 2ÄB[emig +ián "| _——Ð, #2|so(- H6 | 
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1+1 „.. 


47) Dạng lượng giác của số phức z=———— là: 
: +ỉ 
A. 42 con 1D 1 bn T) : B.2 cos 12 + sản 12 | 
12 12 . 11 Vl 
: _ cos1g + in) .D. v2 co TT: +isin _5] 
2 12 - 127, 12 12 
..... 1T... TÌ,U, 
48) Dạng lượng giác của số phức z = -|eoss +isin 3] là : 
A. 42 GHRP =[ vn B. Z[sosS +iin—= 
3“ 3 3 - 3 
C. v42 Quy ca lớn D. 2 Ti 
3 3 3 3 


^ ^ 4 ^ :2 
49) Phần thực và phần ảo của z = Cc + ki lần lượt theo thứtự 2? 


A.l43 . B.I.=V/3- - €Œ 2;—3 D. -I;-x3 


^ KỆ ^Z 2 T1 su TẾ 
50) Tìm một acgumen của số phức z = SN _ HH được 


A.et „it I5. - DỤ.” 
8 + 3 3 3 
51) Tìm một acgumen của số phức z = -3 + 3i được 
A.< nấm. - tệ Ũ. 2 
3 4 3 6 


52) Mệnh đề nào dưới đây là sai? 
A.i+i?+i+i° =0, 


( 


B: Số phức z =3| cos“ +isin= |có một acgumen bằng = 
§ ng To p mg 


. z< đ[soss + hinE) có môđun bằng 42. 


I 43 


D. z=cosl5° +isinl5 0 = z! “ru 


-_§3) Cho số phức z = 1+ 1,z'=J3 —¡. Số phức “có một acgumen là góc 
z 
nào dưới đây 2 
S1 : lí. 3m D 3 


Ậ. =—— B. — C. — ` 
4 4 6 12 
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54) Cho số phức z = 46+ 42 + (46 = 42 . Tìm một acgumen của z? 


Tiện B.Z lẽ "Am"... 
6 4 3: 4 
55) Cho hai số phức z, = 2[sosz+ isin= | và z, =ð cos-—+isin-= |. 
4 __4 12 127- 
Dạng đại số của tích z,.z¿ là : ` 
A3233. B.3-3V3  - Cc-lt/3i __Ð.1+3i 
56) Dạng lượng giác của số phức (1— i3) là: . z 
A. 2/2 vinh] BE. 2” chung 
| -3 3 : 3 3 
C, 2 [coi 2t can _——Ð. 2 ng 
L- 3) 6 6 „ 


57) Cho số phức z = -.1 Si , Khẳng định nào dưới đây là sai ? 


3 


A. Số phức z có phần thực bằng T5: phần ảo bằng n 
B. Số phức liên hợp của z là Z = ¬ - Si 
C; Môđun của z bằng I.. 
D. Số phức z có một acgumen bằng 60° „ 
_58) Tập hợp nghiệm của phương trình z? + 2cosơ.z + I = 0 là : 
A. { —cosơ + Ìsing; - (cosơ + ising) } B. { cosơ + isin0; — (Cosơ + isinơ) } 
Á { COSở — isind; — (cosơ + isinơ) } D. { COSƠ0 — ÏSinơ; cosơ + isinơ } 
__ 59)CHo số phức Zạ =4cos” 40° —i(4sin° 40°),z„ =~3cos40” + ¡(3sin409). 
Khẳng định nào dưới đây đúng? 
Ä. b.+22|=l B.|lav+2z2|=3 — C.|e+z2|=7 D. |z, ‹z;|= 14. 
60) Khẳng định nào dưới đây sai? 
A. (1-j”? =-1024 
5. Tập hợp các điểm trong mặt phẳng phức biểu diễn các số phức z thỏa 
'z.z=a? (a >0) là đường tròn tâm O, bán kính R =a 


C. Nghịch đảo của số phức z = 3(cos19” + isin 19” }là 2 (eos19! —isin19°) 


__ÐD. Số phức z =cosx + `) là dạng lượng giác. 
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D. HƯỚNG DẪN GIẢI VÀ ĐÁP ÁN. 


1) Chọn A - 2) Chọn B. 
3)Chọn B. (3+21)- (3-2i)=6_ 
4) ChọnC. (5-i/2;  (5+i/2)=-2/2i 


2 _— = 
Šï CRờmE„ + Hài tiều ấu và khẩkn e4 TÔ TẾ ĐỘ no 
m?—1#0 
: 3x+l=5—x 4x =4 x=l 
6) Chọn A. 3x+l+(1+y)'=5-x+(2y-l) ©$ - = c© 
l+y=2y-l y=2 v2 


7) ChọnD. z=(1—i).(3+2i)=3+2i~3i~2i? =5—i=#=5+i, 

8) Chọn A. Z=(1+2ÙŸ(1—i) =(1+4i+4Ï(1—Ð=(—3+4)(1—0)=1+7i 
| =|z|= VI? +72 =x50 =542. 

9) Chọn C . Mô đun của z là |z|= Va? + (a — 1” =V2a? —2a +1 


Ta có: lz|=1> 2a) ~2a+l=l«€2a” ~2a+l=l«>a=0 hoặc a= l, 


HWEH0HA ====c= se ca 
3+2 3P +2 13 13 
11) Chọn D. Đặt z= a + bị (a, be R) >2 =aT—bi. Do đó: z + Z = 2a R (Câu A đúng) 


.,#+7=7+7 ( câu B đúng do tính chất ) 


: "“... : SỐ z =le R(câu C đúng ) 
l+i l-—i I= 3 


- (+0!9 =[+0)°! =(+Ê +2i)' =2. (2}Ê.¡=25(—ĐÊi => câu D sai 


12) Chọn B "an 7 I6 SỞ 1, 
nộ A'+b. 32+4 25 25 | Ì W625 625 SN. 


° : zZ -5+2i 3. 2„ 
13ChọnC  Z=-3+2i, zÌ=———>=———>=---+-~Ï 
vn a2+b2 32+27 13 13 
. z+Z=(-3-2i)+(-3+2i)=-6 
.,z+Zz'=(~3-2i)+Ì SẾ LH —- cài 
13 1` 





13 13 
14) ChọnB. 27+i¡=3 -¡ =(-—i)@ˆ +3i+l7)=(3~1)(8+3)). 
: ù " s2 — À2: 
15)ChọnA. z=121+4-Ì~Äd+Ð +9 _ˆ_peR, 
In . “ng 1 | ;2v1004 - A1004 —: 
[10 550/517 lu  NHẾYG va. NRỂC mì NGÔ | 
I—i lu 1-i ® 
(Câu A đúng) 
1"... =[ú-1 đi =(l+i -2i =4i? =-4 R ( câu B đúng ) 
„ Đặtz= St CAN beR)=zZ=a-bi. Do đó: z+2= 2acR  câuC sai 
..zZ=a*+bfeR (câu Dđúng ) : 
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17) Chọn A 


Số phức đã cho có điểm biểu diễn là M(a; a). Do đó khi a thay đổi thì tập hợp 


các điểm M nằm trên đường bệ có phương trình y=x 
18) Chọn DĐ: 


Đặt z=x+Iy(x,yceR) rà M(x; y) là điểm biểu diễn số È lau z trên 


mặt phẩn g phức => z —¡ = x +(y— Ui =|z~i|=a|x° +(y-1 
_ Theo giả thiết |z¿—i|=1©x?+œ-U =I©x?+y? 2y=0 
19) Chọn A - | 


- Đặt z=x+iy (x,yeR ), M(x; y) là điểm biểu diễn z trên mặt phẳng phức 


Giả thiết |z|<3 © VJXx?+y <3 Â©x?+ y“.<9 ( chọn câu A ) 
20) Chọn B 


-_ Đặt Zz=X+ iy (x,yeR) và M(x; y) là điểm biểu diễn số phức z trên 


mặt phẳng phức => Z + 2i = x+0y +2) =|z+ 2i|= šỄ mg 
Theo giả thiết z+2i|<1e>x +(y+2) <l (chọn câu B) 
- 2U ChọnC 


Đặt 'z=x+iy(x,ycR),M(x; y) là điểm biểu diễn số phức z trên mặt 
phẳng phức. 
Ta có:2|z—i|=|z—Z + 2i|> 2|x + (y - Di|=2|(y + Di| - 
©x?+(y-I} >4(y +1) ©x?+y?-2y+l=y?+2y+l©x? =4y 
22) Chọn A ˆ 


#8 





(531, _=({Œ ø”. 











¬ D2 TÔ coi 
C Q+20P l+4i+4. -3+4 -3+4 3+4) 25 257 
23) ChọnB... | 
„-(2-3Ð4=0 _ 5-14i _ ($-14)0G-20 _~13-52i _ ¡ai 
ï 3+2i 3+2i 32+22 13 
z4) ChọnC. iz+2008~—¡ =Ö © iz= -2008 +ï © z = S  +†<JPx2008: 
: DI lu 
5 53+) 3 1, 3 
25) Chọn D. (3-—¡)z— vo 0©z=—= =—=+—i—z=_—-—l 
Đà bu CC XT lại TM: la 
26 Chọn B . - Đặt Z= TRE yeR) 


Íx+x?+y?=0 
] c© 
T2 y= 


1 
5 2 
- 200: 


SN : h 
.z+Z. Z=©xtiy+x +y) =.© 


ÂN. 
=z=-—+~i 





„7. 
lti [#if I+P+zØl . () Sở SuÈi tam 

27)ChọnA.. ——= .ả SỔ TẾ vỈ” Siị‹ sỹ WHNus/ TIẾT 

sềng Iắi + 2 V1 HỘP D4 


.(1*2)-—i)=1-i+2i-2/ =3+i- 

Suy ra: nghiệm của phương trình đã cho là z = —3 - I. 
28) ChọnC.. Đặtz=x+iy(x,ycelR)—27=x-ly 

.37Z— 4=2(3-100) © 3 +1y)~(x—1y) =6 = 201 © 2x + 4yï = 6 — 20i 

©x=3vày=-5Š 

kệ j nghiệm phương trình đã cho làz= 3-51. 
_29)ChọnA. x? +l16=0«>x? -16i? =0©(x+4i)(x - 4i) =0 ©x= 34, 
30) ChọnD. Vì -5= 5i” nên căn bậc hai của - 5 là + + Nỗi : 
31) Chọn A. Vì 2i=q+DŸ nên căn bậc hai.của 2¡ là OnÀ à 
- 32)ChọnB. Cách giải tương tự Bài 9: 
_ 33) Chọn B. Ta có: : 


it nên nưữn bậc hai của ¡ là su L[es5+ BinS] : 


¬. 


—+ Si & (xem lại kiến thức ‹ cần nhớiIV. 5 } 


34) Chọn C, Cách giải tương tự Bài 9 
. Căn bậc hai của -2+2442i 2i là 4+342i và -4-— 3Vội 
. Điểm cần tìm là (4; 3/2 ),(-4; -3\2 ) 
35) ChọnD. Cách giải tương tự Bài 10a). 
36) Chọn A. Đặtz=x+iy(x,yeR )— z2 =x?—y? +2xyi, lz|=x” +y? 
Šc cổ 3. vf Sai 
Ta có: z2 +2|z|~35 =0 4X ~Y †2jK.+y bác ii 
xy=0 | y=0 
Vậy nghiệm phương trình đã cho là z = +5. 
37) Chọn Á. Xem lại bài giải Bài 9a). 
38) Chọn B. Phương trình x” +3x +10i=0 có A=9—40i=(5—4i)? 
Do đó: Phương trình có hai nghiệm phân biệt là 
Xi= M k8 thải: PT XẾT .- tủ Sếuu. ¿ng nho. PO TẾ), ] 
2 2 
39) Chọn D. Phương trình 2x” +(1+3)x+7i+1=0 có 
A =q+3)} ~8Œ7i +) = -50i = (5 - 5Ÿ 
'Do đó: Phương trình có hai nghiệm phân biệt là 
-+3)+5-5i I-3L  - ~-(0+3)-G-5J) 


Xị= = ; Xi; = mi-8, 
4 2 Ma” 4 
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40) Chọn C 
Ta Có:Z4 +Z¿ =—~5+51<=—5(I—1) Và Z¡.Z¿ =—2(+ 71) 
=>z¡.,z; là nghiệm của phương trình z” + 5(1 ~ 1)z -2(1+ 7i) =0 


41) Chọn D. xi +X? =(Xị +x;) 2 Xi xạ =(1+ŸÿŸ =đi4I+ -8lĂ ~21. 
42) Chọn A. Theo giả thiết z¡+z¿=-—6 và z,.z¿=10 ` 


z=-3—1 


=>z,, z; là nghiệm của phương trình z” + 6z + 10 =0 ° Bh 


( xem bài giải Bài 10a) ) 
43) ChọnD . Câu A, B đúng ( theo hệ thức Vi-éU 


. Câu C đúng vì x? + x? =(X, +X;}Ÿ —2äy. xạ =(2—ï)?~2(3—ï)=~3— 2i 
. Câu D sai vì xị +xj =(X, +X;)” =3xị.x;(x, +x;)£ R 


44) ChọnB. Theo giả thiết z=3+4i—>7Z =3- 4i 


Ta có: z+Z =6 và z.Z=3” +4” =25 
=z, 7 là nghiệm của phương trình ZŸ - 6Z,+ 25 =0. 


45) Chọn C. xt~I=0x°<i"=0 0 1) =i)=0 | 
46) ChọnD. z=l -i=#l[-- si) dã|ex(- ‡)»5r|-2Ì| 
47)ChọnA . -l+3i=2 1[cạt Vi |>[c»g ng) | 


: Hi= 2| E+ k MỜI n 


SH hn ¬ E 1 T Šmt .... 51 
¬.- ——— J+en ———— ||=V2| COS— + lsin— 
3 4 12 





1: 
48) Chọn B 


1+"... 1 _- 4t .. 4n 
z=~2| cOs— +ISIn— |= 2| — cOs— — Isin— |= 2| cos—— + Isin—— |. 
" 3 3 3 3) 3 3 


49) Chọn D 


z= {so +isin im môđun r = 2 và acgumen Ø = - +k2n,keZ 





. Phần thực a = re030 =2cos 2| nụ Ï 


- Phần ảo b =rsinø = 2sin =2, -Š}: TS: 
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50) Chọn C 


ễx.. T ft Ì :. 1L ân .. 5m 
. CO§— — isin— =| cos| 2m—— |+isin| 2m—~ ||=| cos—+isin— 
3 b l ;] l ) 3 T) 


. Số phức z có một acgumen là . 
5I)ChọnB.. z=-3+3i¡= s8|-Ê X2, «-Š]- 2B[so+ŠE+ sim) 
: ° : .. x.. 3m 
‹ SỐ phức z có một ac#umen bằng NI 
: TP °, TRỢ - Â 
52) ChọnC. z= [so +isin sj có mô đun bằng r = 2. 
'83)ChọnD . z=l+ I=V[ +2 Rui ¡| Võ | sox5 + iánT | 


neens(3-1s|=[3]s(1] 


si x 


= § TE| ..: v 5N 
y= cos| —+— |+isin| — Mã có một acgumen bằng —. 
Z 2 4 6 12. 





4 6 
54) Chọn A 


z2 =(/6 +42)? =(6 423? +2GV6+2).GÍ6— 2i =82J3 + 8ì 


= lổ 4u, =16J cos +isin^ | có một acgumen bằng . 
2-2 6 6 \ 6 
35) Chọn Á. z,.z; =6 co| Tan | in 5 +] =6|eos5+ 3)” 3+343i. 
) ¡:Z2 ị 21a IS PIMET” SÊNn lóc 
xu ( TL\Ị.... LẦN N 5m... 51 
56) Chọn B 1-x/3i=2 lo VƯẾ-) +isin XIN =ử koš Mon 


=(- Mãi)' =2 = 2= +1SI =3 (sử dụng công thức Moivre) 


57) ChọnD. z= _ + Si =cos120” + isin120” có một acgumen bằng 1200. 


58) Chọn Á 


Phương trình z” +2cosơ.z+l=0 có. . 
A =cos°œ—l=—sin? œ= (sinơ)? 
Do đó: Phương trình có hai nghiệm phân biệt là 
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—COSŒ+ising - nh 
Z¡ = Ninh = —COSƠ + isind 
—COSđ ~ 1SInơ kết 
VÀ 7¿ Pa ch —(COSữŒ + ising). 


59) Chọn Á_. z¡+z; = (4 cos” 4Ù” = 3cos40°) +i(3sin40° - 4sin? 40”) 
= cos120° + isin120° 


=cos? 1200 + sín2 1200 =1, 





.‹.|Fi+Z2 


60) Chọn D 
+ Câu A, B đúng vì 


# 20 H : 
(1=? = L|e4- :] + Bi- BÌ) = 1024(cos 5 - isin5) = —1204 


.z.z=a? xi! +yỶ =a` (đặt z=x+iy(x,yeR)) 
+ Câu C đúng vì nghịch đảo cửa số phức z = 3(cos19” + isin19") là 
' 3 ; | 0 cà. 0 
Su = =.. ` TƯ GẾP, =2 '(eoslB9-< iánf9%3 
3(cos19” +isinI9”) 3 cos“l9 -+sinˆl9 3 


+ Câu Dsai vì dạng lượng dạng của số phức z = r(cosø + isinø) ( r > 0) 
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CHƯƠNG II: 
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